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ap.2 s. tUQ du&acproducunt i^dimidium32, Dicemus etíamex fuperius 

dícftís hoc idem,ut res redigatur ad très scftimationes,nam alíg funt 
videfupra confufae. Ex quíbus fequitur quòd iftae a?* 
cap. ; I cr ftimationes inter fe erunt scquales. Et fîmi* 
40 in fine, i j t e r c u m operatus fueris in illisjtranfibis'ex 
cr mfr* ca. u n o jn a j f u c i capitulum ,u t cum aeftimatioi 

20. d, p . r e p 32 
32.p.2oeu.i, 32 
Ag.re p:2o.p.m.r£V 

57 

CAP. LUIÏ, 

8 

f 

n e , Et nota quod in f igura auaríat magnitudinemiuxtafíngulas 
regulas. 

Dé perpetua additione quantitatum. 

Ico quo d fi ca* U 

pias duas quan 
titates a b, b c 

&iungas eas,& fitprodu 
<fti b a in a e, aggregatum 
àquadra to b c differentia 
fuperficies e, dico quod fi 
addatur a c tanquam par* 
ti c d aequalis b c,quod differentia quadrati a c conuerfà rationc a 
p ro d u dîo c d in a d, & h o c femp er pro ce* 
detjid e f t p o f i t a a d u n a p a r t e addemus se* 
qualem a c,& fiet a c in aggregation a d ac 
a c d i f f e r e n t i a à quadrato ad idem e. often 
fa p r i m a p a t ê t reliquar. Et ièmper fît corn* 
m u t a t i o , n a m fî in prima quadratum b c 
fît m a i u s e o quod ex a b i n a c erit in fecun 
da quod fît ex c d in ad maius quadrato 
a c. Q u o d ergo fit ex c b in fe cum eo q u o d 

Per 4 fecun* fit e x c a , i n f e e f t aequale duplo quadrati c b i n f e , 
diElem. & d u p l o c b i n a b , & quadrato a b : quod etiam 
diEkm"** ex a b in a c,& c d in d a eft aequale eifdê quinqp 

f u p e r f i c i ebus . ig i turquadrata c b & c a funt % qua 
l i a d u a b u s fuperficies a b in ac ,& d e in d a,fint 
ergo q u a d r a t a b c,c a fuperficies fg,ita ut f fît se* 
q u a l i s q u a d r a t o a c ,gquadra tob c,fuperficies au 
tem h k a : q u a l i s a b in a c,dC c d in d a, erit igitur ut 
d e m o n f t r a t u m k h aequalis fg , fît autem h a e q u a * 

l i s a b i n a c ; k a u t e m aequalis c d in d a , q u a n t u m 

rum i g i t u r h e x c e d i f g tan tumfk:ue l c o n t r a q u a n 

tum 2 e x c c d i t h t a n t u m k exceditf. f e d d i f f e r e n * O 1 

ti a g & h e x f upp oiîto e f t e,igitjjr e eft etiam d i f f e * 

rai tj 
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Quaeftio genefaliïsittla/pér quam ex fríbus condition^ 
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L í n e a a b e f t d e c e r n d i u i f a i n q u a t u o r 

q u a n t i t a t e s a e q u a p r o p o r t i o n e S i d i f F e r e n * 

t í a e í l l a r u m , f i m u l í u n & a e í u n t q u í n q u e . S i t \ , 

igíturaei &cdipof.deeríciquad.&eb 1 a c e ° 
eu. Et quia ex regulis generalibus quanti* , 
tatum differentiae a c,c d,d e,e b, funt aequales differentiae a c 5c e b, 
in quotuis quantitatibus quolibet modo, Si ordíne fumptis crí£ 
differentia a c ab cb ad ab 1 cu.m: 1 ad 1 cu.p:i quad.p:i pof.p:r, 
igitur dupla,quare 1 cu.pn quad.p: 1 pof. p: 1 arqualia 2 cu. m:2,& 1 
cu.aequalis 1 quad.p;i pof.p:3,&eft in capítulo &clarum. Habebi* 
mus ergo aggregatum 1 cu.pn quad.pn pof.p:i,atnosuolebamus 
non íilud, fed lo.díccmus ergo fi a b aggregatum effet 10, quanta 
effet a c, duc 1 o in 1 fît 1 o,díuide per aggregatum, exibít quãtitas a e 
ínlíneaab qua:eft 10, &eaquantítasduÁaper rem producet cd, 
eadem duct a in rem producet d e dedudlís a e,c d Si d e ex a b, relin* 
quetur'nota etíam b e, 

N N * Q V A E S T I O 
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Quod iî dí cat di fFerenrias a c & c d,itemcg d e Si c b eile quinque 
cumtotaab fitdecem;ponemus ut príus,.& erunt diffèrentiae cd 
& e a i pof.m: eb &edicu .m: iquad. ig i tur icu .p : iquad.p : i 
pofipri funt dupla i cub.mn quad.pa pof.mn.Quia ergo i cub. p: i 
quad.fe habet ad i p o f p n ut i cu.mn quad.ad i pof.m; i.namutri* 
ufqueproportío eft i poferít permutando i cu.pn quad.ad i cu.mt 
i quad.ut i pof. p: i ad î pof m: i, ígítur íungendo erit proportío r 
cu.p:i quad.pa p o f p a ad i cu.m:i quad.pa pof.ma ut i pof,p:i ad 
I pof.m: i. Atilla proportio fuit dupla, duplum ígítur eft: i pof p u 
ad i pof m ; i & i pof p : I acqualis 2 pof m:2.igitur 1 pof xqualis 3. 
proportio ígíturquantítatum tripla eft. Erunt ígítur quantítatcs 
i.3.9.27.totaigiturabeft4o.Atnosíupponimus eain eífedecem, 
folum igitur cum 40, f î t quadruplum ad io erunt ac, cd,de,eb, 
quarta pars i.^.^.z/.Qüare erunt EtdifFerenti3c^&^-
&2|-&:<;ffunt5. i . i . f&4i 

Cor1*. i ídeo nota quod aggregatum quatuor quantítatum,ad aggrega* 
tum íllarum duarum differentiarum proportionem habet quam 
proportio ípía monade,addita habet ad proportionem ipfam de* 
tracta unítate,utítalíceat latine loqui tamen.Velut 8.12.18* 
gregatum65,aggregatumdifferentiarum 13proportio quintupla , 

! & eft ut 2̂ - ad ~,eftautem2^-i ptproportione fexquialtera, quaefcri 
/ b i tur i^Sc j- m : e a d e m p r o p o r t i o n e . 

Cor™.2, Ex hoc etiam fequitur, quod cum proportio aggregati ad duas 
dífferentíasprímar&íêcunda?,ítemq? tertise&Tquartae fiât detrafta • 
Si addita monade ad proportionem partium,& in omnibus quan* 
títatibuseademmaneat,quòd fi uoluero àliquamproportionem, 
utpotenonuplam inter aggregatum quantítatum & duarum diffe 

. ferentíarum accipiam. 1. m ; in proportione. 1. oftuplam, Si acci* 
1 piam partem ocSauam 2, & eft -- cui addam 1,Si eft 1̂ -, & h ^ c erit 

proportio fcilicetfexquiquarta,etfi uoluero decuplam aufero 1 fît 
nonupla, Si capío nonam partem 2 , quac eft j- &ei addo r fit 
proportio i. fuperbípartíens duas nonas,Si fi uoluero fupertripar 
ticntem decimas. 1 . i n t e r quantitates ut ha* 
beam proportionem aggregati ad aggrega* 
tum,ut 22 ad3,S^habebisquantitates utuides, 
ideo detrahe3 à 2 3 relínquítur 20,diuide 2 per 
20 exít ~ fumo tríplum, Si eft ̂ ,cui addo 1 Si fît 
i ~ , p r o p o r t i o partium quxfíta Si idem in alijs. 

Cor", j Quantítatum proportíones ad aggregatum 
i imanent eadcm dico,ad aggregatum differen* 
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t cu. p: t quad, p: i pof. p: t 
xcu.m:iquad.p:ipoí .m:t 

1 icu.p i iquad.pixpof . p ; r 
leu. m :t 

1 icu .p : iquad.p :xpof . p: 1 
1 quad, m .'1 poC 

D E R E G V L A ALÍZA L Í & tèi 
tíarum omnium, & prima; & tertía:, Si ad dífferentíam fecunda: à 
tefriâíEt tamen una eft facíllíma inuentu,fdlícet ad diíFerentíam prí 
mae Si fecundac & tertíx Si quarte,alía díffidílíma, fcílícet ad aggre 
gatum omnium,utuífum eft in quaeftione fecunda, alíafermèím* 
pofsíbílis fcílícet ad diíFerentíam fecunda? Si tertíae.Nam cum pro* 
portíoadaggrcgaturrtomníum fitutuídes,&fimílíterad aggrega 
turn duarum dílterentíarum detra&a una ab alia,feu in prima pofi* 
tíonerelínquetur proportio aggre 
gari ad diíFerentíam fecundas Si ter 
tíacut i cu.pn quad. p:i pof p:i ad i 
quad, m: i pof. Si íta fiet ajquano 
cubí rerum Si numerí aequalium 
quadratís: quantum ad general em 
modum, 

^Quía uerò proportíones Ce ha* 
bentínüícem ut i pof.i quad.& i cu.proportíonís, proportio enínt 
fecundar ad primam eft íimplex Si una, Si tertíae ad fecundam ut 
quad.&quarta: ad terríam ut cubus.Velutuídes in exemplo,dífte* 
rentíae uero funt ín eadem proportíone: Ideóíí 
quis dícatdíuide 10 in quatuor quantítates, qua* 
rum proportio dífFerentíârum extremarum fit trí* 
plaad medíamfadle ínueníes, nam habebís i cu. 
m:' quad.pri pof.mn tripla ad i quad, m; i poCdí* 
uíde per i pof.m: i habebís i quad, p: i aequalem 3 pof ígítur res eft 

m:re ,&ha?c erít proportio quantítatum íuxta quam díuíde* 
mus poftea 20, Si íemper differentia prímae à fecunda & ter ti a? à 
quarta,tripla erít differentiae fecunda? à tertía. 

Q_VABsr io i l í r . 
Iuxta quam facíemus quatuor quantítates in Contínua propor* 

tione quarum differentia fecundai á tertía fit z, Si prí mac à fecunda, 
Si tertiae à quarta £.Erunt ígítur íllae differentia: in ea proportíone, 
u tpote i^-m: i£ i^ l3^m:ren^ ? m : r e 8°-Sed media differentia 
non eft die ergo hi 3l

rm:re eífet2 quid erít if rtl: re i~ Si$ m;13 
8o.Duc2in cas quantítates,fient utuídes: díuíde 
eas per 3- m:re 11̂ -, Si eft ut multíplices per bino* 
míum omnia fíetq? díuífor.i.& eft ac fi non díuíde* 
res quantítates, ergo eruntutuídes,fed hçíuntdif* 
ferentíae quantítatum. Poncs ergo primam 1 pof. 
fecundam 1 pof.p:3 m:re 5.tertíam 1 pof.p: 5. m: re 5 
quartam 1 pof.p:8,ducprímamin ultimamfíunt 1 quad .p :8pof . 
azqualía ductuí fecunda: ín tertíam 4 qui eft i quad, p: 8 pof.m: poC 

8. 12. 18. 27 
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3 m: re 5 
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20 p:20 numero m:R2 320 .Igíturpof.rçz 20 aequan 
tür 120 m: 328, díuíde numerum per numerum 
poíinonum/eric rei aeftimatío 1^20 m 14. Igítur 
quantitates eruntut uídes. 

Etconftatquodfuntin contínua proportíone: 
nam ex prima in tertiam fit 6 m:ie 
2o,quod eft quadratum fecundar. 
Et dífferentía prírnae à fecunda eft 
3 m:Fe 5 tertiae à quarta 3 p: 5, 
quariuncflacfacíunt 6,8c differen* 
tia fecundai à tertia eft 2, ut propo 
fítum eft. 

2 
3 5 

m: i 
1^5 m: i 

f£2op : 4 

i pof. 
i pof.p:}m:i^5; 
i pof.p:5m:ie5 
i pof. p : 8 

1^180 

De duabus quaeftíoníbus pulchris fed impertínentíbiis. 
CAP. L v i. 

Vm fuerint tres quantitates, Sc uoluerís eas díuídereín 
duos ordines quantitatum eiufdem proportíonis prí-
mum,diuídesfecundumpro arbítrio.i.medíam}quia ín* 

numerís modís poteritfolui quaeftio5ut etiamfub certa proportion 
ne quantitatíbus utlibet uariatís iuxta proportíonis naturam, erúc 
ergo duo generates modi5fcilicetquantítatis & proportíonis. Sínt 
ergo quantitates 5.8« 13. Et proportionem aflumamus duplam, 
erunt igítur 5 m: 1 pof. 8 m:2 pof, 13 m: 4 
pof. ín continua proportíone, quare ut 
uídes extrema ínuícem conueniunt du* 
<fla cum media in fe, &abie<?to numero 
quadratorum utrínque qui femper erít, 
idem eríti pof. acqualís 1,igítur quantia 
tates erunt 1.2.4.&reliquae4.6, ?.&híc 
modus eft facílis. Etením fi poíuíífesin 
proportíone quadrupla fuíífent, ut uí* 
des. At fi quantitates mediariam diftin* 
<ft?c fupponantur. Velutín primo exem* 
pio à latere uídes. Due 5 prímum aggre* 
gatum ín 4 quadratum mediae mínorís 
fit 20, díuíde per 13 aggregatum maio* 
rum exit î -, detrahe índe 4 quadratum 
mediar mínorís ex 3^,quadrato mediae 
maíorís relínquítur 32, díuíde per 13 exit 
a|-detraheex5.mínore aggregato relín« 
quitur2j-,cuíus dimidio ínfe du<ílo cum 

5 m : I pof. 
8 m : 2 p o f 
13m: 4 pof. 

é^5p:iS2quad.m:33pof. 
^4p:4quad.m:32 poC 
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5* 13, 

p e r e g v l ä ä l i z a 
fiat i^,detrahcs iam feruatum primum 
prouentum, Si eft relinquetur Jf^ cus 
iusr&^additauel detracla ab ij^dimi* 
dio refîdui minons aggregati oftendit 
partes 1 uel i^* Igitur partes eruntfecun* 
dum primam acftimationem i. 2,4. Si 4» 
é^9.&íuxtafecundam.Quod fíaggrega 
ta fînt mutua i, ut prima cumi tertia con* 
íungatur,erunt gratia exempli 8 -Si r Si 6 Si 1 o, peruenies ad noti* 
tiam eodem modo j-,6.5. &idco duplex 
ordo uïdetur ex his haberi, 

R E G V L A S È C V N D A P O H P O N I I 
de Bologne tis. 

Int dux línea; ab & b c gnomo,quieft 

4 m: ipof. 
4 p : Ipof. 

aM differentia quadratorum c g f d, Si pro* 
â&j jucatur b c acqualis b c,dico quod re** K- h 

t 
L (^angulum ex ac differentia inae aggregaaim 

laterum eft acquale gnomoni di<flo. Nam ex Pris 
ma fecundi Elementorum quod fit ex a c in a ^ eft a^qualc ci quod 
fit ex a c in ie ,&incb& be. Sed quod fit ex ac 
in feipfum eft acquale quadrato g f, Si quod fit 
ex a c in b c eft aequale re&angulo c g ex diffini 
tione data in initio Secundi Elementorum : Si 
quod fit ex a c in b e eft aequale re&angulo d f, 
quia b e eft scqualis c h,etenim fuppofita eft a?* 
qualis b c Si d feft aequale a b,ex his quae dicîra 
font in Primo Elementorum,igitur liquido pa 
tetpropofitum. 

Cum erao foleamus inuenire ex bafi ortho* O 
gonij Si altero latere reliquum latus hoc mo* 
do,fit latus recto oppofitu i3o7,alterum 564 
ducuntur in fe,& fiunt 17 0824? Si 318 096, de* 
traheunum ex altero fit 1390153 cuius eft al* 
terumlatus.Sed ex pracccdenti dcmofiftratio* 
ne longe breuius iunge 564 et 1307 fiunt 187 r> 
detrahe etiam unum ex altero fit 743, due 743 
in 1871,fiunt ut fupra.-

Inhac opcratione ingrediuntur figura? 43, 
in priore autem figurac 72. Maius etiam eft di* j" 
fcrimcn Si licentia errandi maior in maioribus | 
numeris, Atuero ex demonftratione fimili I. 

Vdr 
*<v Y-** 

1307 

I í 07 • 554 
1708 249 5 I 8 0 9 5 
318095 

1^1390153 I 307 
5 64. 

1871 
743 

5 
7484 

1309-7 
159015?. 

975Í4* 

p ropof. 

1950684 
3 9 o Iî 53 

z9 2 5oz5 40 
4875701 40 

58275 94 o® 
8778078 I5o 
9512920169 54 

X 5 00 
9512920185 54 

poterimtis 
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p o t e r i m u s íungcrelatera,nam fi magnafint ambo,ut pote 97534,2 
6ci 97 5 362,ducemus maiorem in fe oC duplícabímus, Sc ei addemus 
cjuadratum differentials^ habebimusquadratum laterís oppoíítí 
a n g u l o rccto.Fít ergo h^c operado to ta cum7^.figuris, at alio m o* 
do 120 fiaujísíndíget. Practerca operationes addendiínhacfunt 
ié", ín aîia34,quod fi quantítas mínorparua fit,&differentia ma« 
o-n « e r í t , t unc ordinaríum modum fequemur. 

Modus multíplícandi nofter ut 87 in duc^o in90proxí* 
mum denaríum fit 8 ioo,ducdcfc<ítum feu dífferentiam, in difteren 
tiam fie 3 totum8i03,iunge^&ifit4,ducin^ofit3^o )detraheex 
S io) relínquítur 77 43, fiuero uoíuerís ducere87 m?5>dUc 90 in 
5; o fit 81 oo/iuc j fe fit j?,detrahe ab 81 o o relínquítur 8 c^i. Duc ter* 
tio 88 ín5»4,duc9om^ofit8i°o )duc2mínus in4exccflumfit8, 
d e t r a h e ex 8100 relínquítur £0^2, detrahe 2 minus à 4 plus fit .2, 
plus,duc in 90 fit i8°,adde ad 8092 fit 8272.DUC demum 4^ in 
duc 5 o in <?o fit 45 o o. Et I in 3 fit 3,detrahe,habes 44y-] ,duc 1 in 5 o 
fitjjo,duc3in50fit 150,detraho^o à 15o,relínquíturéo,addead 
445>7,habcs 4^ 57.u cl ducas 47 in 8 8» duc 90 in 5 o fit 4500, duc3 
in 2 fit éjiunge fiunt45 o£,duc 3 in ^o fit zj oz in 5o fit 100, iunge 
f iunt '37o5detraheex45o£rel inquuntur4r3^,femper autemopor* 
tebit duo iungeretantumautquatuor aut duo iungerc& duo mi* 
nuere.Etutiliseft adfupputationcmquxmentcfolafit. 

De tradladoneaeftímationis generalis capúuli cubí arquaiís 
rebus SC numero. CAP. íy il 

fi ic 'cr * lÉã j Am docuí te quod acftímatío generalis capítuÜ cubí a?* 
in fine.

 5 jEpSft jSjI c l u a ' i s rebus & numero non eft habita, neque per recju-
lam generalem neq? fpecíalem,nífiperillam, ut inuenias 

quantitatem quae dud:a in fecundam, pro ducat numerum arqua« 
tíonísj&íílafecundaquantítas gerítuícemgnomonís, Sc fitpríma 
radix feu latus aggregati ex numero rcrum, 8c fecundaílla quanti* 
tate inuenta.Et eft hoc fecundum naturam ( ut dixi ) quia linea po* 
nitur latus aggregati duarumfuperficierum quadratarum, 8c ídeò 
eritoppofitaanguîorecïo àlateribus iîlorum duorum quadrato* 

p-ï-47 pri* rum contento.Et dixi iam quodhacc quantítas defcríbítur,ut in ex* 
vuLkm. emplo cubí arqualís 20rebus p:32, fic32p: 20. c.p. 32.1.producens 

20cumproducentc 32. feu melius Rî2op:d.32.idcftrçî2op;diuifo 
32. per ipfam radicem. Aliter i£2of.32.ídcftr?2 2o cum fragmento 
32 fupple per eaitdem radicem diuifi. Fragmentum enim eft quod 
ex diuifione prodit . Hoc igitur nomine utemur deinceps fi cui 
alíorum alíquíd arrideat,uel etiam nouum imponat,modo res cons 

ftet 
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ftetnongrauabor.Igíturis20 f ^ a e f t í E f t í m a t í o cubí çqua l í s 20 re* 

bus p.'̂ a n u m e r o ut dícftum ef t . 

Díco ergo prínium qüòd hâ:C aeftímatío non poteft eífc, neque 
cxnaturabínômíi,nífiutmutanturneq? recififint ab 
c Sc d ef quadrata ília,& a c numerus rerum d f, quod 
prouenítdíuífo numero per o rem ípfam:quía ergo g 
fi eft bínomíum d e f eft recífum,ígítur cum abcfi t nu a. o 

' O 
merus, erít acmreo-atuni ex ab c St d ef recífum, íoí* 00 O ' ö 
turlatus eíus eft recífum i non ergo g fuít bínomíum, 
St fi ponas quod g fit recífum,crit de f bínomíum Sc r> ^ ^ccumt'. 

aggregatum ab c,d e fbínomíum,ígíturlatus eius,bi ^^ 
nomíuin prímum St non recífum. 

Cum ígítur eubus scqualis rebus St numero,utín exemplo pro?* CäP-zt>Art' 

cederttí,utfuprí uífum eft,habeatseftímatíonemrs 17 p:i,&:hoceft Ci 

Ex 74 deci* 

mi Eiern. CT 

Cor17 

bínomíum, Sc neceffe eft ut fit r> zc f$z, díuído 32 per is 17 p: i,St 
íiiflScítducereisi7 m:i in 2 / t f s 68 m:2,quod addítum d.dzoi eííi* 
riti8 p:is^8^&ítauídes quod redít ad bínomíum,cuius is eft is 
i7p:ireíarftimatío, conftat ergo quod n ullum recífum poteft efle 
eiuftnodimecp etíam bínomíum cuius prima pars fit numerus,nam 
fragmentam erít neceílaríò cum fecunda partem: & is, ígítur to* 
tum effet recífum.Eft ígítur qüscrenda quantítas eíus generis ut dí* 
uifo numero per eamillíuspofsíteífe radix, Sd conftat ínbínomío 
quinto(utdíxí)&infecundo fitisi2pí5,utfupràuoloínueníre cu^ Cup.+l 
bum a'cjualem rebus numero,fac utín regula de modo, &uíde* 
bis quod folum conuenít fecundo binômio St quinto. Remih crs 
go de modo duplica num eram aequatíonís feu asftimatíonís habí* 
t a d u c u t r u n q ? infe Sc diíferentíam adde quadrato is feftímatío* 
nís,& habebís numerumrcrum.Inde accípeis quadratí rei Sc ab ca 
minue dírfcrentíam nurrierí rerum, Sc numerí quadratí rei,&hoc 
due in rem ípfam,&.producetuf numerus arquatíonís. Exemplum 
,proponituris7 p:2proaeítímatíone duplica 2fit4, duc2 St 4. ínfe 
fiunti6"&4,quorumdifferentiaeft 12,adde7 quadratumis 7 fit 19 
numerus rcrum.Inde accípio is 112 quadratí is 7 p:2,& ab ea minue 
8 dífferentíam 19 numerí rerum,& n numerí quadratí is 7 p:2,nam 
dudtaín feproducít 11 p:rç 112,ígítur íiumcrusíllíus quadratí eft 1 r, 
b a n c crcro d í f f e ren t í am m i n u e a i s 1 f 2 i a m í e r u a t a m , Sc é f t is qua* 
d r a t í r e í f i e t i s i i 2 m : 8 , d u c í n r e m q u a : e í t r a d i x 7 p : 2 , h a b e b í s nu* 
m e r u m 12,ígítur 1 cu .aequatur 19 r e b u s p; i2 n u m e r o . C o n f t a t u c r ò 
q u o d x f t í m a t í o n o n p o t e f t auge r í ,nec m í n u í f t a n t e n u m e r o r e r u m 
Sc a e q u a t í ò n í s e o d e m , n a m f i a u g e a t u r q u o d ex í t ,m ínu í tu r í g í t u r S t 

í s a o g r e g a t í quae eft r e s , & f i m i n u í t u r q u o d exit, a u g e t u r í g í t u r S t 

O O IS agç*rc* 00 
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reaggregati quae eft res:&ita dum augetur minuitur,& dum mi* 
nuitur augeuir quod eflfenon poteft.Conftat eriam quod talis aefti 
matio eft communis binomio cubico inuento in parte capituli,& 
binomio fuperficiali hie declarato & communis quantitas eft aefti* 
matio generalis. 

De eommuni quantitate duabus incommenfis quot 
modis dicatur. CAP. L V I I I. 

Vnt ergo iam notsc duae aeftimationes eubi aequalis rebus 
&numero,unampartemaiorenumeri,&: eft binomij eu* 
bid, aha in parte minoris numeribinomij ex re quadratis 

fecundi uel quinti,& communis aeftimatio quaenon poteft efte ins 
commenfis,eflent enim inter fe commenfae, 8c quarta fcilicet qwse 
intelligiturin parte minoris numeri,deficere igitur commune opor 
tet,ut dicatur per coniun* 
Aionem.Sint igitur ab&T ^ , » f £ 
b c incommenfae, & fint 
coniundse itaut medium re8pU ( recu.4.p:recu.£ 
earum fit d, id eft aggrega 
ti,ut gratia exempli,ab fît re 8 p ^ & b ere cu.4. p:re cu.2,Poftquànt 
igitur non poteft eile communis asftimatio per commenfum conw 
mune;ita enim eiïènt eiufdem naturae inter fe,aut erunt ergo per 
uiam additionis 8c detrailionis ut iît a d,igitur a d erit rç22 p : 1 p ; rçc 
cu.f p:re cu.j-quare b d erit re 2 p:i m:re cu.f- m:re eu. j-, quam con* 
uenit addere quadrinomio, èi ita potuiftemus ab initio inuenire 
ab Si b c,fîcut duo haec quadrinomia eiufdem generis . Ponamus 
rurfus quod primum inuentum. gratia exempli, fît a e quod addac 
fuper a b re cu.2,ut eam oporteat detrahere,aut fît minus cein re eu» 
2,igituroporteretinuenire ae &C ec prius quae funt inaequales,& 
una eft quantitas trinomia alia re cu.fîmplex,hoc autem abfurdum* 
ideo uiafoperationis nulla eft. Necefle eft igitur ut fît quantitas 
communis gen ere non ab nee bc:&hoc elfe poteft, nam animal eft 
communehomini&afîno&boui&equojita a b & be continent 
tur fub communi aliqua quanntate, quae donee communis eft o* 
m n i b u s habet folam eam proprietatem,quod cum diuiditurnumc 
rus fîmplex aequationis,per illam ipfam eft re numeri rerum cum 
co quod prodit.Huicaccidere poteft ut fît numerus, utbinomium 
fecundi 8i quinti generis:utfître cu.binomia fimplex,uthicuel hi» 
nomij cum fuorecifo, uelut fit alia quantitas fempercum iilapro* 
prietate. Diuidamus ergo 16 per re 8 p: 2, exitre 128 m: 8,addo ad 
20 fit i2p;re i283quadratum re 8 p ^ n a m cubus fuit aequalis 20 re* 
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2,exiti£ cu.i£m:2 p:i£ cu.4,hoc adde ad 6 numerum rerum fitp* eu. 
iép:4p:í£ciu4,&hoceft quádratum rçrcu, 4 p:i^zcu.2. Commune 
eft ergo ut uídes in utraque díuífioneprodífc reeííum ,quod addi* 
tum numero rerurrr, tranfeat in namrarnfimílem quadrato rcí: nui 
merus igiturrerum mutat naturam eíus3quod proucnit ex -diuifio« 
nenumeríaeqtíaíiõnísfJ errem. ; ' • : 

Dcordínfô^ekemplisin binomtjs fecundo quinto. . - i 
'..-'-••n f- .C Ai P. L | X , , y-> • i , 

Vm femper ínçremehtum numerí, Sc primus numeras in* 
eípíacà imprimi numerí rerum y8í dimidium eíusrjt fitfc» 

I I ^ S S E S etíndâpafs bínomrj ftabílís, quae eft nurn^rus ajftimatio* 
nisi &prírrice partis qiiadratum íncipit à quarta parte primí numerí 
rerum, & indé támnumerus rerum quameeíam incrementa qua* 
dratotüm prímécpartís búiomrj, quae eft augeantur per mona* 
des.: quae faeílrüspatént in fuppofitís exemplís primis; q u a t u o r , 

cum quíntum fit extra ordínem manente aéítímatíone., u e l u t in ter* 
tio exemplo primus numerus rerum eft 5?, cuíu s 32 e f t 3, à q u o íneí* 

pitprimusnjiYnCrus 3Equationis,& eius dimidium eftij-pars fe* 
cunda aequatíonis,quae remanet immobílís, Sí prima qüx eft i& z-L 
cuius qdratum eft quartapars p r i m í nu meri rerú,íd eft E t a u g c n c 

talia quadrata poft modü per monadém,feu unum,ut e t íam n u m c = 

rusreru^utínfígurauídes.Exquíbüs fequuiitquatuor corroíaria. 
Exemplumprioitmiticremcntiper ií Exempltwn fecundm üicrementi per a. 

i cu. o p : i pof. i cu. • o p : 4 po f . i p : 1 
i cu. i p:2 pof . is p : j- i cu.' 2 p : 5 pof. 2 p : 1 
i cu. 2 p: 3pof.Rz2:J-p:^- 1 cu. 4 p : 6 pof . 3 p : i 
i cu. 3 p : 4 pof.Rí 1 cu. 6 p; 7 pof. rí 4 p: 1 
i cu. 4 p: 5 p o f . : } - i cu. 8 jp í 8 pof. 1\l 5 p : i 
i cu. 5 p : 6 pof. i^ 5^-p: " 1 cu. to p p o f . m 6 pt i 
i cu. 6 p : 7 pof.^2 é^-p:^- * 1 cu.' 12 p: 10 pof.1^2 7 p: 1 
i cu. 7 p:8 1 cú. 14 p i n pof. 8 p : 1 
Vai. 8 p :^pbf . i ^8 j -p i f~ 1 cu* 1^ pi 12 pof. 1̂2 ?.pvi 
i cu. 9 p: 10 pofi^5>^p:~- i cu. 18 p:i3pof.i?2 10 p : t 
i tu. 10 p: 11 pof 1 ^ 2 i cu. 20 p n 4 pof. i?í 11 p : 1 
i cu. ir p:i2pof.R2ii|-p:4- I cu. 22 p: 15 pof.m 12 p: 1 
i cu. 12 p: i3pofR2i2^-p:i- icu.- 24 p: 16 pof. FÇ213 pn 
í cu. 13 p:i4pof.r52i3^p:j— í eu. p: 17 pof. 1̂ 214 p:i 
s cu. 14 p:i5pof.R2i4^-p:'^- 1 cu. 28 p: 18 pof. rç 15 p: i 
"I cu. 15 p:i^pof.i^2i5^p:^- i cu. 30 p: 19 pof. R216 p: 1 
i cu. 16 p:i7 pof.U2i^p:^- 1 cu. 32 p: 20pof, R217 p:t 
i cu. 17 p:i8pof.R2i7^p:f- i cu. 54 p: 2ipòf. 1̂ 218 p : í 

O O 2, Exemçlw 
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Exanplum tertim incrcmenti per 3. 

I cu. o p: 9 p o f . r e ^ p : * 
3 p: iopof.re3j-p 
6 p: n p o f . r e 4 r p 
9 p : 12 pof. re 5î"P 
i2 p: i3pof.re^vP 
15 p:i4pof.re;̂p 

18 p:i5pof.re8rP 

21 p:iépof.rê r̂p 

24. p:i7pof.reiôp 

27 p: 18 poCreiî-p 

30 p:i?pof. re 125-p 

33 p: 20 pof.re 137p 

36 p:2ipofrei45"p 
3 9 p : 2 2 p o f . r e i 5 ^ p 

42 p:23pof.rei6̂-p 

45 p:-'4pof.rei7^p 
48 p:25pof.rei8rP 

51 p:2̂poCreîpi 

Exemplm qu'mtm ut>i res eadem eft. 

I cu. 

I cu. 

I cu. 

1 cu. 

I cu. 

I cu. 

1 cu. 

I cu. 

I cu. 

t cu. 

1 cu. 

2 CU. 

1 cu. 

1 cu. 

1 cu. 

I cu. 

I cu. 

C A R D A N I 
Exemplm quartm incrementi per 4, 

i cu. o p: 16 p o f . re4p:i 
4 p: 17pof. re5 P • 2 

8 p: i8 pof. re^p : * 
12 pof. re 7 p:2 
16 p:20pof . re 8 p : 2 
20 p: 21 pof. re^p : * 
24 p :22pof . re iop :2 
28 p:23pof. ren p : z 
32 pj24pof.rei2pi2 

3^ p:25pof.reí3 p : * 
40 p :2^pof . re ï4pt i 
44 p:27pof.re 15;pu 
48 p:28pof.reí£pi2 
52 pî29pof.rei7p:* 

56 p: 30pof. rei8p:^ 
60 p:31 pof. rei? pxz 
64 p: 32pof. rêop:* 

1 eu. 

I eu. 

I eu. 

I cu. 

I cu. 

1 cu. 

1 eu. 

I cu, 

1 cu. 

I cu, 

I eu. 

I eu. 

J cu. 

I eu. 

I cu. 

I cu. 

i cu, 216 p : o pof. & 

I cu. 210 p : i pof. 6 

i eu. 2 0 4 p : a pof. 6 
i cu. p î 3 pof- & 

1 cu. 192 p : 4 pof 6 

i eu. 18 £ p ; 5 pof. 6 

i eu. 180 p: 6 pof & 

i cu. 1 7 4 . p : 7 pof. £ 
I eu. 

i cu. 162 p ; 9 pof 6 

i cu. 15^ p:»o po£ 6 
i cu. 150 p: t i pof. 6 
i eu. 144 p: 12 pof. 6 
1 cu. 138 p : 13 pof 6 
i cu. 132 p : 14 pof. 6 
1 cu. 126 p : 15 pof. (> 
i eu. 120 p :i6pof. è 

1^8 p :8 pof. 6 
Cor", i Exhocígítur ordínehabemus primum quod oportet,ut cum di 

midium re fit pars fecunda jeftimatioms, St re fît neceífaríò nume* 
rus par uel ímpar,utfecunda pars fîtnumerus integer, aut numeri 
dimídíum. 

c«rm. í Secundo,fequiturquodcapitulumnõpotefteflegenerale, quíac 
primus numerus neceflariò eft quadratus,nam fi non fit cum íncre 
menta fiant per radicem numeri,igitur uel primus numerus utpote 
in tertio ordine eritínteger St non quadratus,aut quadratus fed no 
íntegcr;fiquadratus& non integer, ígítur cum ali) numeri rerun* 
fiant per additionem continuam,unius erunt omnes numeri rerumt 
fracti,igitur non feruiet capitultt cubo aequali rebus integris & nu* 

mero 
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mero ullaexpartequod eft abfurdum. Sinautem fuerit numerus 
&non qdratus, ígítur cum incrementa fiantper ieillius,nunquam perMmm 
prodibitnumerus ucrus aequationis,&ita capitulum erit ínutile. dcámitít* 

Ex hoc fcquitur etiam quòd nunquam numerus aequationis Qp 
teil adeò auocri,ut quadratu dimidrj eius fit maius cubo tertiär par* '5 

tis numcrí rerum:nam tunc per primam regulam ficrct çftimatio bi 
nomium cubicum:&per hanc regulam binomium quadratum, Sc 
ita unum arquale eíTet alten. quod licet eífe pofsít, utin hoc exem* 

pio v:cu.2o p;re 3 29 p:i£ v:cu.io m:ie 592,8c eft z pmt 2 8c 2 m:i£ 1 
quodeít4,nonpoteft tamen continuari,& aeftimatiorefoluíturín 
num crum integrum. o 

Ex hoc habetur aeftimatio propoiîto numéro rerum 8c ^quatio* Corm.4 
îiisinuenias omnia quadrata contenta fub numéro rerum, 8C Tuas 

cum quibus duces iftas in differentiam numeri rerum, & numcri 
quadrati,& fi producatur numerus aequationis,tunc differentia; iU 
lius,&quartae partis numeri quadrati inuenti eft prima pars bi* 
nomi),&! dimidiumieillius inuentaepars fecundabinomrj, Excm* 
plum 1 cu.çqualis cft 30 p:i<? pof.fub 19 numéro rerum continentuf 

5 
10 

12 16—4 

4 — a T5 30 
1—t 18 18 

3d 

quadrati numeri,ut alatereuides: cuuero diffc 
rentia 9 a fingulis fit ducfta in jv. numeri bifariam O . 
producit 30 numerus aequationis. Inpofteriore 
accipiemus 1 quartam partem4,&addemusad 
15 diiferentiam fit i6,cuius ie qua: eft 4 addito:conftituit gftimatio 
nem^.Inprioreaddemusz^-quartana partem 9 ad 10 differentiam 
fit 1z1- cuius i^quae eft 31-addito i^-dimidio 31^9 fit 5,utprius rei 
ftimatio. 

Demonftratio generalis capituli cubi aequalis rebus & 
numero. c A P. L x. 

Tcum fitregulahaccquodadsfcftimationcm attinetfpc« 
cialis,ideö etiam non ryrum eft fi fit etiam fpecialis in mo 
do inueniendi, cumfupponatnumcrum quadratum. Er* 

go ut generaliter confideretur proponamus 
rem ipfam a b & eius quadratum a c,quod con ^ 
ftatex aliquonumerodiuifo per a b , & pro« 
ucntuadditonumero rerum. numerus igitur 
diuifus nunc ponatur fuperficies:ideocppo* 
terit ciTe maior 8c minor, 8c aequalis ipfi a e 
proponaturprimum quod fit aequalis: igitur ^ 
quod prouenit erit b a latus: SC hoc eft notum: 
quippenumcrus notus ideo nota.uelut 1 cub. 
aequalis 2-5 p: zo rebus res eft 5;& aequalis 36p:30 rebus res cft C 
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i 19 H I E R O N Y MI C A R D A N'P 
Sit modo b d maior quadrato a e in de ,& í í t a c unum,8i quia e d 
critquantu ad,&additacd,conftítuítquadratum acex deniõftra* 
tís.fi er?o add eretur Tola a futfieret a ceffct numerus rerum ad un* 
c^cm ec,fed quíaaddítur d f plus cõftítuatúrfgaequahsfd, ígítur 
fuperficíes e g c,erit numerus rerum puta 8,&Superficies b d eft nu 
merus ex fuppcííto,&! differentia earum erít24,qiií eft dodrans 
& triplum numerí rerum a b:& ídeò e d fit ex ea,id eft uno,in a d leu 
a k cum adíeíla k d:igitur adi evfto quadrato k d commune erit pro* 
ducrum cx a b adiecla a d in k d mónade addita iequale differeifriae 
numerí aquário nisi, numerí rerú cum qüadratO k d. Si uero pro* 
ponatur bh numerus paruus,& qui exit ah , & monade ducflaín 
a h fit e h fuperficíes quae adíe<fta numero rerum conftítuít quadra* 
tum a c.ígitur numerus rerum eft fuperficíes hce,& fit gratía ex cm* 

,ígítur differentia erít 10,talis autem differentia éft hc 
m:h e: h c fit ex hk in a b,h e ex h a in a c.ígitur eft díuifa a k seqüaiís 
a b,utex totaín unam partem, altera detracta relínquatur 10. 

Quando ergo fuperficíes díuídenda,&eft numerus acquationís 
fuerit magna, tunc in pluríbus fatísfacíct pars ília capitulí iam in* 
uentí per binômia ex rs cubícís:quandoq? etíam non. Scd quando 
fuperficíes fuerít minor quadrato,non potcrit. Poftq? ergo fuppo* 
nímus monadéjllanota eft:& quiafupponímús akpotentía etíam 
alogam capíamus.gratía exempli, quod fit iS cu. 12 p:2,cuius qdra* 
tum a c eft is cu. 144 p:iscu.7*68 p .*4.uolumus ergo díuídere is cu. 
12 p:z,ut d u í t a í n unam partem, & addíta relíqua fit arqualís ^.^ra* 
tia exempli Sí alterí para :-Sít ergo pars úna 1 pof.&eruntpartes c 
pof.& is cu.i 2 p:z m:i pof.duc ergo 1 pof. in is cu. 12 p:2 fiuntpof. is 
cu. 12 hoc eft sequale is cu.12 p.-} m:i pof.quarepof is cu. 12 p: 
p:^ azquabunturm cu 12p:5,díuídertumeru xqu2tíonís per nume* 
rum pof.inueníendo recífum is cu.i2 p^ feü i s cub.z/ p:is cu.12, & 
eftiscu.3|-m:iscu.i f p:is cu . j -^c ín ipfum fit^f, ducítois cu.12 
p: 5 per 1 f m is cub. if p,is cub.--. 
Hoc ígítur produclö díuídeper 
6 f, exit res ipfa i j p n s cu.gf t m:is 

I - m:is cu. i l
r p: i s cu.f-

5 p: is cu. 12 
j l

T p: 2 p a s cu.8 3j- p:is cu.40^. 
m: i scu . i87f -m: is cu.18 

feu ?--p:is cu 5 j-m:is cu.12 

c u . ^ , Hxc eft una pars, alia igi 
tur erit ,^p:is cu.12 p : is c u . ^ m: 
is cu. j~,duclaígítur is cu. 12 p: 2 
in i.-f priscu.g'-m: 1« cu. 
produ&o detraheiido j~p:iscu~7p:isai.i? m:is cu. ~ t,relínque* 
tur 3 ad unguem.Nos autem qugrímus fimul quod ex du (flu ab, id 
eft rs 12 p:2 in h a,id eft refiduum quod fuit ̂ p:is cu.12 p : is cu. 
m;is cu.—^ fiat numerus. Et hacc er it quanti tas. 

Ciarum 



DE RE G V L A A L I Z A LIB. iTí 
Cíarum eft ígítur quod problema cSftruitur hoc modo.&f com* 

ponitur ex regula de modo &poßtione:Inucnias quantítatem qu£ 
pofsitdiuidiinduaspartes,ut du<íhimtotum in unam producatj. 
gratia exemplíj&ínreliquam parte addíto príore producatB pro 
exemplo. Quoníam ergo liquet quod genus aeftímationí s íllíus 
eft quantitas ex genere,uel forma diuife ut-^fuperíus.n.eft demon* 
ftratum quod non licet dúiiderenííí per quadrínomium in re qua* 
draus in cubicis per binomium auttrínomium analogü, uel perre* 
guiam fpecialem, cum'ergo in caeteris non liceat,dico quòdadeò 
funt notas haz quantitates utillg.Nam quod ad effentianryuttinctita 
alogaeftreiutreeu.7 p:reregula3m:rere5>ueletiam to tum hoc 
recu.7p':re*p$m:rere5 ^ , * t , . . „ 

— f - — — Quod ad propmqmtatem attinet nihil 
re cu.qd.io p:reR13 m:re2 ^ 
refert cum perpetuo liceat appropinquare.Quo uero ad operatio* 
nes illg funtnotifsímajjídeòpropono eas.Sit ergo utuelim re-s>ca* 
pio re numeratoris Sc denominatoris>& eft reb Sc re a, Sc fuperpo* 

no unam alten eademordine^habeo re — Sc fimiliter 
k reb 

reçu, a o.. „ 10 eftreeu.io 
— — r « í t a r e c u — _ ~ Sc itauo 
recu.b rere5p:i^cu.z rev;cu.rere5p:reeu.2 

loducere 1 0 m ** f i r 
r e r e 5 p : r e e u . 2 r e ^ m t r e r e ^ 2 r e r e R 1 i ? 5 3 i 2 5 p : 

— 1*200 ~ i t a diuidendo multi* 
recu.R 4 0 0 0 m:rerei°m:rererecu. 128 

pKcabimus crucis m o d u . e t h a b e b i m u s ^ ^ I 0 0 0 0 0 

rerê op:recu.re 32 

Et contrario modo contrario d iu idendo .Et i t a inaddi t ionc_^ . 
rereR1 

500000 rere2op:recu.re32mrre're20Qoo Sc in detracfh'o* 
1953125 p ; re eu. r1 40 o 00 m:re re m:rere cu.128 

rere2op:recu.re;2p:rere2ooöom:reR35ooooo 
ne p in t er £ < 

re re 195 3125 p:re CU.R1 4000 m;re re 10 m; re re re cu, 123 
Haec igitur eoufq? a&a finf, 
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