DE REGVLA ALIZA LIB. 3¢
4 ad1,utr00ad 25.Erita fi 1 cu.eequetur 6 rebus p:6. Rei eftimario
eltre cu 4 prre cu.2, & fiuelimus dare corpus unum ipfi numero, id
eltipfi 6 reliquumrebus erit illud gquale neceflario R: 864 pire cu:
432.Igitar qualis proportio B: cu.8 64 pire cu. 432, ad 6 ralis parti
® quadrate 6 inuicem, Quare utr: cu.8§64 p:rz cu.432p:6 ad 6, ita
1”26 ad parrem radicis minorem per compofitum proportionem
igitur ducto 6 inr: 6,& produdto quod p:r: 216, diuifo perr: cub:
864 prrecub.432 p:6,exibitpars illa.Diuido ergo 5 216 per g cub:
864 p:m: cu.432 p:6,& aflumam fuum recifum, quod eft gz cub.432
m:6,& ducam cum priore,& fir36 divifor, ergo diuidendum efles
R 216,dudtum in R cub.432 m:6,quare dinidam sz 216 per 36, EXILRe
+:id duco per R cu,432 m:6,& producitur g cu.6,quad.8 64 m:r: 4
pars hinor,quare maior eftR: 24 m:g: cu.quad.864.Hac nolui ad=
dere tanquam milia ad inftitutum,fed ob operationem,
SCHOLIVM e _
Exhochabetur qudd aiim duz radices cubica, fuetint in contis
hua proportione cum numero, radices ill inuicem du&ta,produ4
cuntriumerum,(inta b cin continua proportione, & fit
. anumerus,&b ¢y cub.dico produdtumb in ceflenu= |a num.
merum {ubiungaturd in continua proportione, eritg |b r: cub.
dada,triplicata ei qﬂg‘éﬁh adaacbadacftueluerecu. ¢ R cuby
ad numerum, igitur d ad a eft ut numieriad numerum, |d =
fed a eft numerus, ergo d eft numerus:igitur produz - :
@umdina }ﬁ' numerus,fedid eft ®equale producto exbinc, quia
quantitatesfuntin continua proportione,igitur productum bin ¢
2& numerus.Hoc dixi,utoftenderé 52 émséag:,dngf&um.in Re CU. 432
producerenumerum fcilices quantum producicur ex 6 in 12 quars
tam quantitatem,quaeeftin continua proportionefcilicet 72,a quo
detracto 36 mirelinquebatur 30,ut fuit afflumprumin fuppofico.
., Secundum genus R eft cubicum,de quo toties atum eft, Sed
hicnoeftinpropofites =+ i ! 3150
Tertium autem genus uocitir corpores fadicis , & eft uelurdis
tidendo 125 cub.§ i1 7§ pro 15 rebus,8¢§o pro numero, & radix eft
eadem uitriqp parti, & etiain ‘toti fcilicer3 & 2, & fiunt quatuor cors
porautrinque cubus & productum alteriuspars :
tis in quadratum propriu 615, & produ®umeiufz {3, 27 .8 ,2
© dem in quadratum alterfus femel: cumergouna.| 18 .12
pars fupponatur numerus,erit diuifioilla ad hoc, 2/ 18 .12 /3
ut cubus eius (it cubus partis eius radicis, alicer di 2 .18
uifio efler inutilis : quare parsillaeft numerusne= | 75 . 5o
ceflarid,aut 2 cunumeri;cumerg@’reliqua partes ponantur quas
| EE 2 draa
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drata eius R cu.ductain aliam, eriit numerus rerum , & quadratum
aqualia numero,igitur erit fecunda pars,aut numerus,aut recifum,
ergo aftimatio rei non poteft efle generalis:quia(ut dixi)gftimatio
eft capituli,& totius & partis,ergo nihil profecimus. Si uerd prima
pars itz cub.uelut 1 cawzequalis eft 6 rebus p : €,& ponaturprima
pars B cu.3.Ponemus fecundam 1 pol. igitur partes erunt 3, {cilicer
cubusr: cit.3,& reliquum quad.®: cu.3 p:pof.r: cu. 72, nant ducens
do 1 poffecundam partemin quadratum prima partis, quod eltr:
cu.9,ftam prima pars fuit Rz cub.3,fiuncres,®: cub.9, & quiaaffumi-
mus duplumiillius quadrati,eruntres numero Rz cub. 72, & hoc eft
equale 3,refiduo 6 detrato cubo prima partis {cilicet 3, igitur redu
cendo ad r quadrara,id eft diuidendo perrecu. 3, fietigitur 1 quad.
p:rebus R cu. 24, 2qualia R cu.cuius, fequere capitulum, & ericrei
@{timatio e g2 cub.72 m: R cu.3.Efferigitur una pars,{cilicet maior
R CUL3,minor R R cu.y 2.m:Re cu.3. Bt res ipfage R cu.7 2. At confar
quod cubus huius non poteft effe 2qualis 6, rebus p:6,fed neque
ulli numero rerum,cum numerus non pofsit @quari €x Rz cu. quare
hzc diuifio licet fpeciofa non poteft generaliter fatisfacere, ita fims
pliciter fumpta. Quod autem nccd%e fitad hoc genus quantitatis
fimplicis R: R cub;deuenire demonftro. Nampofitaa

prima parte,& b fecunda, aflumiturnumerusrerumin [ a ¢ d
creatio corporisinduplo quadratia, quod firc, &nu= | b

merus quadratorum eft a,igitur uc numerus qua

torum deducaturad unis oporter dividere pera, ergo etiam opors
tet diuidere per a,quia eftduplum quadratia, divifum ¢ per
a,exibit dupluma,quod fitd,igitur numerus rerum,qua cum quas
drato zquantur numero cuiuis quifite,eritd duplum a, atin capis
tulo inueniendz 2{timationis quadrati,& rerum 2qualium nume
ro oportet ducere dimidittm numeri rerumin fe, nume '
tusautem rerum fuitd dupluma, igitur oportebitdu- | 2 ¢ d
cere a dimidium d in{e,& addere ipfi numero ¢,&to0- | b ¢
tiiss exciperert a, qua detrahemus dimidium numeri

rerum i.ipfum aReeric @ftimatio fecunda partis femper r: quad.e
cub.aﬁgreg_ati ex quadratoa & ediuifo , pera detracto a,fed prima
pars elt a,igitur rota eftimatio ft B quadrata aggregati duarum rz
cu.fcilicetain fe ducti,& e diuifi pera. ltaergs pofito numero e.8.
ut dixi,& a R cu.2 fufficier,ducerere cu.2 in fe fie gz cu. 4, & detrahes
re 2 cub.r: cu.2,ex § relinquitur 6, hoc diuide per Rz cu. 2, exit B2 cu.
108, hocautem eft commienifum sz cu.4,ided iuncta faciunt Rz cub.
256, igitur fecunda quantitas b p:re cu.256 m:x: cu.s,fed afuitre cu.

Por Cep. "2, igitur rotares eftr: iz cu 256.Non eftigituridonea hac divifio.

SCHO/
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Dicoigitur quod dug illg & cubicze,fcilicet quadra- | ¢
tuma,& refiduum ¢,quod eft numerus (quia ¢ eftnu= | a ¢
merus,& cubus a ¢ft numerus)diuifum perafaciccom | b d
menfum. Quia enim diuifo cubo a, qui eft numerus,
exit quadratum a,quod fitb,& diuifo c:numero qualicunque pera
exitd,fitautem cubusae, erite,ad cur bad d, quare cum c & e fine
numeri ex fuppofito, ericb commenfum d,quod eft propofitum..

Conftat ctiam exhoc qudd diuifo cubo aqualiio rebusp: 8 in
duas partes,utin ultimo modo & fuppofita una parte rei 1 pof, erit
reliqua pars g2 ;5 m:1 pofhacigitur ducta ad cubum & in quadras
tum alterius {emel, & quadrati duplo etiam in eandem fiet totum
@qualé 1o rebus primis,;at 1o res prima funtdecuplum utriufque
partis rei 1R 57 Erideo hoc erit equaleilli parti cubi compofitg ex
illis quatuor partibus dictis.Et quia proportio rertt ad nitmérum
eftficut proportio partium rei inuicem,& proportio rerum ad nus=
meru eft manifefteé 1-ipfius rei.]Jdeo oporteretfacere ex 8 duas par-
tes eo modo,itaut ductaminorein totum cum quarta parte produ
ceret maiorem.dico deradicibus cubicis. SUeTd

De 2ftimatione autem binomij g'um aut quarti , uel reciforum
ratio eft,quia tria quadratanumeri & unum radicis neceffario funt
maioratribus quadratis radicis & uno numeri; quiain his nume=
rus femper eft maiorradice, érgo cumuolueris 22quare radices, ut
cadant,humerusinrebus fuperabitnumeeum in cubo,& ita cubus

non pogerit equari rebus & numero,fed res potius cubo & numes
to. Evitain recifo fecundo & quinto, apparer ratio dum deduces,
&fﬁﬂmw& .‘-&.,“ |

. - Decubiradicepofita 3 R cu.2, differen

tia partium eft3 m:Rz cu.2, detra&ta enimbe |, i

- exabrelinquiturac. Ergodifferentiaab, t+—+—<=
quaefts, &acqueeeftym: e cub.z,cumfic
b d manifefté eritr: cu.2. Tantauerd eft5p: 3 Rcii
# cu.2 a3.Ergo nullar: differt d humero ini radice. 49
Exhis tandem patet quod non datut aftimatio generalis pro ca
pitulo cubi 2xqualis rebus & numerdiri parté ea qua nons -
-1 dumeftinuenta, fed dantur muleze 2ftimationes, :
1o quafimuliunét fatisfaciunt,ut fi {ciri
;. pofsit, nondum cognie
ta fit generas
liter.

“EBE 3 Quod
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Quod ubi xftimatio fatisfacit, quouis modo diuidatus
cubusfatisfaci:finonnon. ™ c ap. xXIx%.

S :’)i“ Ropono ergoiftud,quod fir: cu. nd fatisf?dt gratia exer
L4 el pli aue i §d gd.cum w2 cuba, quomodo uis dividatur cus
8 &5-%8 bus, nunqui fatisfaciet.Item dico,qudd fi 1 cub.2qualis fit
6 rebus p:6, & rei ftimatio dando numeros cubis fit: cub. 4 p:x:
cu.2.Eadem xftimario fatisfaciet diuifo cubo in duas partes, quos
modo uis.Non tamen fequitur quod fi haec quantitas ut pote Rectt,
4 pire cub.2,fic divifa non fatisfaciat cubo diuifo in corpora fimilia
non obid fit¢ftimatio, fatisfacit tamen alio modo, ut 4 latere uides,
Ergo fi cubus 2quatur 9 rebus p:9,cum firalis
quazflimatio,poterit fatisfacere iuxta quam= | R cu64 5 cu.8
cung diuifionem,fed non utipfa diuifa eft, & | R cu.256R: w128
fuxta quamcunque diuifionem, fednonutcus | R cu16 m cus2
bus eritdiuifus,

Data linea quomodo quadrifariam diuidaturin daas
partes, ut {it proportio unius ad productum totius

inalteramdata. c AP xXx

; Itdataab quam uolo dividereitain |

A4 puncto h, us it proportio ab &ah
@ g% ad b h,ut cdad e,abfcindo df xquas '.?—6—1———*(1

,& diuido ef per qualiaing, & faciour ~  ——

gdad dfjitaab adbh, cumergo fititaeritgd adgfutabadah,
quare coniungmdaabahﬂdaﬁ,—tu_gd‘gf;qhm“tcd adgf acrur
{usabadbh,urg dad dfigitur difiungendoahad hb,ucgfad fd,
quare per éam quam uocant proportionem 2quam cd ad dfueab
ahadhb.Secundo uolo diuidereab in e,utfit quadratia cratio, ad

b

idquodfitexab in b qutd ad ¢, facio

gquadrarumadfutdade. Etrurfusfa 2 £ B
ciopereandemhl adh kuuthkadab, | |
eritgghlad ab,utd ad e, & fithm dimi= f _TJ :
diumh f,& eius quadratu p, cui @quas {s6,00 =
dem gnomonem circumpone quadras yeurok E]

t) g,itauttotum quadratum quod uoe _ 77 SE
cetur o,fitxquale quadratis g & p.facio igitura c qualemmn, d*
coab recteefle divifamin e. Quadratum enim h n, cum fit 2qual®
quadratis h k & hm,& quadratis hm,m n,& duplo hm inmnde*
tracto communi quadrato h m relinquetur quadratum 5 aquale
quadrato m n,& duplo m nin mh,quare quadrato m n,& ei quod

fitexmninhlfiquidem hmeft dimidium h1,cum igitur fuppofues
S rimus
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rimusac xqualem m 1, cﬁtquaara;mp a¢ cumeo quod fitexac
mhlzqual:quadtggng,lgl'mr uadratum ac cum €o quod firex:

acinhlhabetpro nem ad quadratum £, quam haber d ad ¢,
nmr.alemhabmt adratum g ad ipfum quadratum £. Addoad
ab, 69 ei zqualem,, & 93 ad quam fit proportio, utacad 69. Cum

ergo quadratumab fitequale quadratisac,cb & duplo acincb,
atdupluma cin cb eft 2qualeei quod fitexacin cq,quia c qeft du
plab ¢, & quadratimb c éft gquale ei quod fit ex a ¢in 92,erit quod,
fitexa cinarzquale quadraro £ igitur quod fit exacinfe & inhl
fehabetadid quod fitexacinarutdad e. Quarehl& acadar,ut!
dade.Atquiaac cb,&9:funtin continua proportione exfuppo: -
fito erit coniungendoab ad 62,utacad cb.Iginir quod firexb rin -
aceftequale eiquodfitexabincb. Atproportio quadratiacad.
id quodfitex acinbr eftuclutiacadbr,ergo proportioacad bt
eftuclut quadratia cadid quod fitexab inb ¢, At proportio h1 &
acadareftuclutiacadbr,quiahladab fuitucdad e,& hb cuma
cadbrutdade,igiturhlcumacadar,ut hladab, quare permusz
tando hlecumacadhlutaradab,igit difiungendohlad acutab
ad b r,quarerurfus permutando hlad abjutacad brfedhlad ab,

ucd
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urdade,&acadbrutacquadratiadid dhod fitexabin b ¢,igis
tura cquadratiadid quodfitexabinb cutdade. :

- Tertio,proponatur cadem ab, & dara g
ratio ad monadem ¢, uolo diuidere abin a J b

- dyutfitratio retanguliab inb d, ad line-
amad,qualis eadf. Potelt & generalius ¢
proferri : ur quod fit ex ab in bd, adid { 5 ole
quod fitexadin c habeat proportionem
cadf.Quod eftutretangulum abinbd
2quale fit rectanguloexadinh, quahfe q
habeatad ¢,ut cad f:adeo urreducatur ad hoc,& eft generale, diuis
faabind,utfitproportioabad h,utadad db.Hocautem eft quas
fi per femanifeftum,nam coniunétish &ab,utfiacabh adhisaab
adb deritdifiungendoad db,utabadh. . A%

Quartum eft,ur dividamus ab,datamin ¢,
ut fit ratio cubi a ¢,ad id quodfitex ab in 3 ¢ b
quadratumb cautb cin quadratumab,utd
ad e.Etdico quod oportet, ut in primo cafu I i .l
. e

e

b Sl LB

proportio a cad cb,habeat rationem dupliz
catamab adac. Etinfecundo,utratioab ad
acficduplicaraei quae efta cad cb.Br quiain
prima qualtione reduciturresad cubi, cumt : )
rebus gqualianumero,&iftud eft cognitum,ided declarabo fofum
fecundam,ucproponatur quod cubus ac fit nona plus producto
abinb ¢, & deferibam quadrata ac & b ¢, & quia fi effent 2qualia,
N eflentbafisafc&b eginproportioneabadac,quareabadacdu
o sqmbe e s s Gy
amig,  plicataeiquxeftacad cb,cumigiturfitdad enon upla, eritafca
b cgnonuplacius quaeftab adgal c. Namfi 216 eft nonuplum ad
:.4.,§C 24 cOftarex24, 8216 ex 36,86 pro- I,
portio 36 ad 1,eft normupla cius, quaeft:4 3 ey Ao
ad 6,fi ergo pofuerimus a ¢ unu Gdrari, &
b ¢ 4 m:quadrato uno,eritcub.ae cub.gd.
&b cqd.16pi1 quad.quad.m: 8, quad. Si 5
igitur proportio d ad e fit nonupla,erit1 5t
cu.quad.qualis §76 p:36 quad. quad m d
288 quad. & fiproportio d ad e fitfexde= g
cupla,erit 1 cub.d.2qualis 5024 p:64 Gd.
quad.m: 52Gd. (}] ’

gitur in primo cafir accipiendo radices quadratas

- i

——

partium habebimus 1 ca.zqualem 24 m:6 quad,Btin fecundo 1 cu.
zqualem 3: m:8 quad. & fi effent xquales,effet 1 cub.@qualis 4 m:
1 quad.habes igitur xftimationes, ut uides quatuor xqualis quas

drupla
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drupleenonupla fexdecuple. Cum ergo prizjr cup:2 §d.2Gl.8
ma tria exempla folui pofsint ex ¢apitulo, ulek {ieu.p:4 GdixGla6
mumnon poksit;& dermonftratio Geomerriz |1 eu.pi6 Gd.aql.24
ca ficuniuerfalis, patet eam ﬁéﬂ’dﬁgénem» seuip:8 Gd. =qls2. l
lem rationém capituli ad inueniendam eftia: S
mationeni;fed effelongeé nieliorem. - be 2im

HLTO DALGE IMIUEY 91T104 S Ry U R TFER E 2§ o B
..  Demonfiratio oftendens quationis mecelsitatem,
| £ AR AR (1ol

<.

B ad T proponaturab divifain¢,& per prarcedentem eft una:

i el demonfratio proportionis cubi a cadfolidum ex a'b in

2554 quadratum bchpmmﬁiﬁ&hh&gﬁiu,ubi propors
tio eltmaior fed paruimi,aut minor fempernos i1 < '
ta,athzcproportio compofita eftex duabus 4 ¢ . d e &
quarumuna eft notaalteradataotd quidem ~ 7T
eft ex pracedent proportio cubi a ¢ ad foliduni ex cbin quadras
tum a b, cum fit cubi & ferum @quialium numere generalis, alia eft
dara folidi b c in quadratum ab adfolidum,ex ab in quadracum 5, 10,
b ¢.femperuelutcb ad ba,fiunt enimilla ex rectangulo eodem ab 3 2 undecis
in b ¢, alterumi itixta altitudinemab; alteruny iuxtaalticudinem b ¢, micl
cum ergo interpofito folido ex b ¢ inquadratam abjintercubum . . .
nc&-fagl?dmn abifi quadraru ‘componetur proportio cubf;,”wr}ﬁf;
a cadfolidum ab in quadratum b ¢; quomodotibet confRat roz b i pror
poﬁm A J-..:y._h: i pandsubis) 3 5o ltri), boehe vl port;

o4 Lo m IS f'—ﬁlj!irﬁ.ﬂG!ﬁTm .-ui..u*:f..' ysc, Sninn
Exhoc patet quod diuifalinea inter punéta data,in proportione

data cubi partis unius ad folidumi ex cotd in alterius quadratum, ue
fieproportio horum folidorumi (quacuis linea Gt aut pars ) data &
cognita quantitaté partium {ub tinonumero diuifie linew, nog erie
cognita quantitas earurideni partiurifub eadem divifione fed mus'
tato {olym numerofen denominatiofie affumpre linex. Bt hoc con'
tingit,quiaultima pars pracedentis propofitionis non eft perfecté
nota: quia quantitates natura fimiles non poflunt effe jn propors’
tione liricze,uelut lineaad -Iineamfup‘(l'ﬁd'cs_édﬁlperﬁdan , & cors
pus ad corpus non poffint effe in proportione unius line fedliz=:
nexad lineam:ut uifum eft in libro dé Proportionibus. Dico ergo bropef: 5 4
Fudd fidati eftab inter duo puiictadata, & proportio eubi dcad

olidumab in quadratum cb fecrdumrotam lirieani a b,ueél fecuns

dum quamlibet illius parter, ueluti ad utomnia hac fincdata &
immota nihilo minus; fi conftiruamius ab totamfub riumero pars
artem praces

e lde N |
=

U0 puta quatuor aut fex ;perueniemus perultirmam %
F dentis
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dentis quitacung fuppofitaadmodo it pars ab ad cognitionem
a ¢,quia perueniemus ad 1 cu.p:quadratis,nd pluribus quam quas
tuor xqualibus numero alicui, qui poterit conuenigé 2quationi
iam cognitx.Etfuppofitaab centum exempli gratia lices fit eadem
linea,quz prius nec maior, & proportione fub eadem ad; poteric
efle ut perueniamus ad xquationem eiu{dem capituli,& nen co-
gnitam. Echoc eft (quia utdixi) proportio talium folidorum fion
poteft effe uer¢ lineaab,nequead, feduel utlineaab uelad ad alis
?uaun aliam lineam,aut impliciter defominationisab uel ad,qua

umirur in comparatione ad monadem. ‘Vnde i quis inueniacde=
monftrationem,ut dixi,ueram proportionis cubia cad folidum ex
abinquadratum cb,fecundumlineam a d,tuc inuenta @ftimatio=
ne fub a b denominata,ut decern inueniretur fub denominataut
centum. Eritafub duo businueniretur fub decem, & et mirabile

- pulchrum&ardoum. . 0L o

' Decontemplationtp:& m:& qiiod mein msfacit et
it Bt A sk
. g CAP: XXIL :

e 183 Vm dico 6 p:2 clarm eft quod eft § fecundum rem : fed
7S iuxta nomen eft compofitum ex 6 & 2, & fimiliter cum
S e %) dico 10 m:2fecundum vem ef¥ § , iuxta nomen autem ¢ft
10 detradto. Eridedin operatione quod ad finem attiner 6 p:z des
betproducere 64, quia 8 int fedutum producit 64, & ita1o m:2,
quiaeft 8,c[l):'bet produczr:idé:l 64.Sed quodad modum operan
di,quia § eft diuifum iné€ p:2.feair 10 m:2,0portes operari per quar
tam fecundi Euclidis. Brin 6 p:z eft manifeftum, utin ﬁgunpgw
turabéb ¢z fientadszdes,dfiz,d e36.rotumigitur 64,ecdehoc
non ¢ft dubium,fed i ponasuracio &b c2m;erit quadratumacni
hilominus 64.id eft quadratumd e,quiaab uere eft 8. EfR ergoacfi
quis diceret habes agrum decem pedum quadra
tum, cuius duo ptzes funt alterius,& quadras ¢ .. .. —5
tum parts tux el tuum reliquun totum eft ale
terius jigitur tuhaberes d e folum,quod eft 64,

& gnomo ille g b £ effes altetius, & eflet36,ut d
liguer. vl e Iab ¢ 4 :
Caufaergo divifionisinp suelm:eft duplex, & L

nam fi effent eiufdem naturze,ut 6 & 2, uel 10 & 2,
uel 6 & -aut 1o miz - ftulrum effer & fuperfluum _
dicere 6 p:2,auté p:;-aut 1omz2,aut 1o mig% fed deberemue cice

-~

8m:ép:a,auciom;2 yel 6 in6pirueliom:z, & el
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pro multiplicatione & dinifione. Et pracipue quod in diuifioné
femper oportetreducerequantitatem figniticatam per plura nomi
na,{eu p:feu m:ad unam fimplicem quantitatem. Sed caufa talium
nominum p:feu m:e(t,uél quia quantitas qua additir uel detrahiz
tur,non eft eiufdem narufe cum prima,ut 6 p:r: 2,aliter binomium
ellct rhete aut alogum , id eft numerus autradix numeri, quod des
- monl(trati eftab Euclid¢ effe don poffe.Etita 6 m:rz cu.», quiafung
diuerfarum naturarunt,nec poflunt fignificari uno nomine,necefle
fuitiungere illas quantitates per p:uél m:neg etiam poflunt fignift
cariunonomine peruiam Rinam 6 p: R 3, & g v: 38 p:R2288 iz
cet uideatur,fimplex eft tamen R unius compofiti nureri feu quarn
titaris,id eft 38 & 228 8.Secunda caufa eft cum {ecuidd quanu'tas;
c?iun&a uel detrata eft igﬁota, uelut i dicamus 6 p:r
pollicec enim poneremus quod pofitio effer2, &iratotum hoc ef=
fecuere 8,quia tamen nefcimus quanta fit pofitio,ided cogimur dis
cere 6pi1pof. 1o m: 1 pof ex quo cdnftat qudd in primo cafu nuns
quam nifi per forcunam multiplex poteft reduci ad uham haturam,
neg enimutdictum 6 p:R:2 poteft effici unus numérus, necunius
natur,fed in fecundo cafu aliquando poteft,aliquando non. Vit (i
dicamus 10 m:1 pof.& pof.fit2,runc zquiualeret §. At fi pofitio cf=
fetr:2,uel B cub.3 manifeftum eft quod nunquam poflec reduci ad
unam naturam,fed =zquivaleret femper binomio,uel recifo,uel aliz
quantitati alogae, uté migz 2,6 m‘:ﬁ'cis.;. Dixi in primo calu qubd
aliquando tamen quarititas multiplex gquiualet fimplici, & hocma 5
xime acciditin B2 v:& abftrufis,uelut declaratum eft 2 nobis in Ar= C#p-1 ti.
te magna,quod B Vicu.RB2 10,8 p:10 miR: Vi cuRz 10,8 m:10,idem eft
quod 2.Echocetiamacciditin quadratis,ut g v:6 p:r: g eft 3. Ergo
ut dixi ob duasillas caufas necefle fuit ponere p: & m. _
- Hocuifo cum operatio p:fit clara,& demontftratis ab Euclide in propofi4:
fecundo Elementorum reliquum eft,ut oftendamillud idem dem ;
& ponaturab 10,utprius &b c2 mliquetergo quodac uerc et §,
& eius quadratum d f erit 64, fed totus refi- P
duus gnomo eft,utdixiperinde, acfib ceflet f—— ' e
alterius, ideo@ totus gnomo etigmillius,ut
oftendam , & conftat quod ille gnomo per
‘eandem propofitioném fiet ex ac incbbis,

& funt rectangula ad d ¢ cum quadratob c: £ E,;{:f“’"‘“
ifte autem gnomo totus eft36, quiaacquug | e
dratum eft 100, & fd 64,igitut g cegnomo 2 e cgl’

refiduuseft;6, & ad & de funem: & funt 32, -
& gnomo eft 36 m:igitur quadraium b c, quod eft4,eft etiam me
. ' FE 2 'npam
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nam fi effet p:non effeg gnomom:nifi 28, & df7 2,&acr72,etnon
R 64,quod eft &:igitur quadratumb ¢ et m:& i ex mrinfe dudto,
igitur m:in fe ductum, producit m: & fimilizer ftacuaturab10,&bc -

m:2,eritergoueréa c §,et ponatur afq.,'&:}g : :
f

1m: gratia exepli, eritigit ueré fg 3,quare
24, toraautt a ef{uperficies eft 4.0, igitur gnos J
niogceﬁlﬁreﬁduﬁ,&ﬁtexacincd,i cop i | N
fuperficies adeft 8, & exb cin gf fuperficies 2 %
deb, & exbcined, & eft2,quod totum eft gy REIAL DY .
16,1ed hoc eft m: quia eft differentia produorum 1oing, & 10
m:2in4 m:yigitur ammiinm:ideRb cincd, quarum utraque
eftm:producith d m:quaeft 2 quamacp:incdm:&b cmiin fgp:
quz ex confefo apud illos producunt m,Etided patet communis
error dicentium, quod m:in m:producit p: neque enim magis m:in
mi:producit p:quam p:in p:producarm. Et quia nos ubigg diximus
contrarium,ided decebo caufam huius, quarein operationem:in
m:uideatur producere p:& quomodo debeat intellio. Suppona-
mus ergoinfecunda ﬁﬁura quod ab ficzo, utprius & b cfics pof.
m:manifeftum et quod oporteretiuxta hanc operationem ducere
dcinfe, &b cinfe, acinb cbis,fed cum ac fit ignota, eft iom:1
polaccipimus 2b,qua eftnotazelt enim ro, ut operamur cum a b
& b ¢ 9, & quiaquadratumab cum quadrato b ¢ eft 2quale qua=
dratoa ccum duplo ab in b ¢,ideo detrahimus duplum abinbc
exquadratis ab & b ¢,& quoniam duplumabin b cfuperat gno-
nionem g ¢ e in quadrato b d,ut conftatided detrahimus,quantum
eft quadratum b ¢ plufquam oporteret & ponimus m: cum folus

nomo uere fitm: .guia@rfo detrahimus quantum eft quadratum
ﬁ'E,plufquim deberemus quadrato ab,tiquam p:ided ad reflitus
tionemillius m:quod detrahimus praeter rationem oporterct ads
dere,quantum eft quadratumb cp:&ided cum b ¢ flem : dicemus
guad 62 m:quadratum conuerfum eft in piideo quod m:in m:pro=

uxit p:Sed non eftuerum: fed nos addidimus quantum eft qua=
dratumb ¢ p:non quod quadratum b ¢ fie p:fed alia affumpra quan
titas pro arbitrio nofiro axqualis b c addica eft, & facta eff p: ldem
dico in tertia Egura,quiaopermnurperab&afloco ac&fg:ided
inoperando uidetur quodm:in m:producat p:Ex fit ergo,ut in fes
cundo exemplo ab fit1ob ¢ pol&ficzueré erita c §,igicur d feric
64,&gnomo gcerg poflp:1 quad.136,namig poffunt32, & 1 qua=
drat.4,quod torum eft 36. Et tunc debet dici a b junctum & feparas
tumnort proprie m: fi uerd operemur cum totaab &b ¢,habebi-
mus 100 p:1 quad.m:20 pof.ecce quod.in pn't:mear:qtmu’mnr;:1'6:"]:12=

' & cbas
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bebas nifi 16 pofimrhiciterd habes 24, & ided cuimin priore’@quas
tione haberes 1 quadam : & hic habeas 1 quad piddes oportuitade
derenumero pof. 4+ 1. 216 ad 20, fewt quia addidifii illas 4 pofim:
plufquam oporteret, ideo fubtraxiftis quad nm & etiam 16¢6 cius
addidiftinquad,p:8¢ideo ad hoc deuenifti,utdiceresm:in m: pro-
ducere p:quod tamen eft falfum,nori enini contingit ex operatione
nmultiplicationis,fed ut peruenires ad maiorem noticiam per illam
{eptimam propofitiohem fecundi Eudidis, ﬁﬁ:i?t'tt dico, i multi:

- plicas 3mige 2in § miR: § ueré oporteret duceréd cin fg, & |5 m: x5
haberes uerum productum : fed quiariec 3m:Re2notaelt |§m:g:2
uere fub uno nomine, nec§m: i3 el iotafub unio fiomine, & o:

ninis multiplicatio & diwifio fie firigillatim per fimplices quantitas
tes,ided in recifis necefle eft opefari perféptiniant propofitionem
fecundi Euclidis loco quartee: &itd quiin illa incliditur additio
illa quadrati m:in multiplicationé winius partis ‘integra,in partem
deractam bis fupra gnonidriem ided oportet addere ad p : quans
tum eft quadratum partis illius qugeft m:ldes utin binomijsopes
ramur per quartam propolfitionieni,& fecidum/fubRaritiam quans
titatis compofita, ira efiam int'récifis ‘quo ad fubftantiam & ueré
operaniur cum eadem : fedad nominum cognitionem operamur
o rals in ¢

inuirtute feptime efufdem, *~ - 3y i A _
. Quartum & ultimym eft, quod erat conifiderandum, cur p: in pt
folum fuciat p:& m:inm:&¢in p: faciarm: Br dico quod(utdixi)m:
oportet {upponere tanquani riosi fit de ipfo p eft enim alienum,
hfe& ad cdfruéndum oportetaffumere plurd,ad defiruendum fufe
ficitunum.Ad hoc ergo ut p:coniftituatur, oportet ut p: in p: ducas
tur,nam cum ducieur p:in m:feuri alienum fiem : quia nihil poceft
ultra uires fuas,ergo p:poteft quantumi eft ipfumiigitur cum ducis
tur extra ipfum,producit m:aliter poffet plus producere quarii po=
teftate effer.Sed cum duciturin aliud moﬂ poteft etiani nifl qiians
tum poteftin partesillius p: Exemplumi,¢ duciturini 10,igiturin g
&4 fed urin 6 ex demonfiratis non ¢ teft ultra36, utatitem 4 dus=
citur in non poteft,nifi utin 4 & 2,&uitin 4,niff utin feipfum, 151;
tur non potelt nifi ufquead 16,& utrefiduum 2 in 4, nifi ut inz, &z
igitur non poteftnifi 4 & 4,fed 36,16,4 & 4’.,pr0dt‘icun_i: 60,igitur 6
in10non poteft producere nifi 6o, igitur urin m:feu alienumiin alie
“num, & m:in p:feu prin m:feu quod eft it alienum,feualienum in id
juod eft, producunt m:folum,feu alienumi quod erat demonftran«
um, El:::uo intelliges ueram rationem ducendi m:& diuideiidi

perm:& accipiendi R tam quiadratan quani cubam (nani dé cuba o, 1 ?

dubiumnon eft,quod eftm:)non anteacognita.  Suprdcd. 6,
: 3 S R
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o2~ Exhocetiampates,quod dinifo m:per prexitm; nam ducton:in
p: firm: ergodiuifo m: per prexitm: Et diuifo m: per miexicm: & p:
quiaexmtin p:& m’s Avmigivur divifo eo producto, quod-eftm:
exitalterutruim, feilicet p:melm 2 Diuilo autem p:per mmihil exit,
nam feu exitetp:fewm:ex meinidemprucl miproduceretur piquod
eft conitra-demon@trata, 100 tiesbounia Seadb
- 150 JAITON 0 3l D6 23 133003

sl T oo 6 e capituli cubi & numeri zqualium

i _ Eebus, CAPR XXIIL

HRRE R W W T AR . . .

%8 Roponasusprimo ab fes & qias ., 1
il dratum eivsacetfich dnumerus | edgiiin
G8 B ¥ quadratorum aqualiumcu, 6,80 | . |

numero,dico quodb deftmaiprba,nam |1 Y PG
i minor eflet cubus abmajor,quadradis, }. .. . . )
igitur multo maior eflercubusab cumnu . | 5o
méro, quadratis ipfis non exgo zqualis. . 5 il
Contrariarationefequitur, quedi ficubus . '
equarerur quadratis & numero,neceflecft @ iR
ab, rem ‘efle maiorem numero, quadratorum.Peridem ib d fienu
merus rerum z%ualium cubo & numero,mecefle eft b d, efle maio=
remab,modo ab fitzqualis,aut maiormonade:nam fia befletma
jorb d:eflet a cmaius fuperficieab in bd,quarefia b eft maior moa
nade,cubus ab eri;multo maiorrebus:ergo cubus a b cum numes
ro multo maiorrebus fecundum numerum b d, non ergo poffunt
effe wquales,fedubi ab efletminor monade,poffet effein hoc cafu
cubus cum numero 2quatirebus,ut1 cu.p: Z2qualis -yreitunc ab
efti,quod eftmaius - Quod fi cubus zquetur rebus & numero,
‘ugficb d numerus rerum & quadratum eius b d a,uteriama b fieriu
merus idem rerum, & gqualis b d,tuncfi quadratum b d numerires
rum additum numero ®quationis fit 2quale cubo numeri rerum,
tunc xftimatio rei, id eft b ¢ erit numerus : ¥
rerum, uelut b d fit4 numerus rerum & stotend
numerus xquationis 48 ex4.8,& 16 qua=
drato 4 ; fit 46 cubus eiufd@ 4 ,igitur 4 eft
aftimatio rei. Sedfiquadratumb d cum
numero rerum fueritminus cubo b d, erit

b c 2ftimatioreib ¢,minorb.a,utfi cubus C__j____g______.._._# b
@quetur 4 rebusp:47,quia 16, & 47 fas |
ciunt 63,minus 64,cubo 4, numerirerum . %.im 09]

erith ¢;minorba: & fi quadrasum effer cum numero 2quationis
; : maius
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Maiiis cubo effer eftimatio rei maiorfiumero rerum. Velut 1 cub:
xquetur 4 rebus pijo;tunc xftimatio rei etitb ¢;maior b a,quiefty
numerusterum: o

_ it g : DEMONSTRATIG. '

- Quibus flantibus proponaturres, &b ¢ frumeruis fefiim & pas
rallelogrammum ab ¢ quatitas ipfarum reruiit colle&arum, & fint
res fub numero b ¢, puta 34, xquales 1 cub, p:12:Eteritperlemma
pracedens b ¢ maior b 4,item oportet éx demon(iratis in libro dé py ;-
Proportionibus,ut cubus tertiz partis b ¢ fit qy,[js, ate maior o fou 2 « %
mero aquationis. Sic érgo numerus xquation; fuperficies db ce; 16 Elént; '
eritg b d neceflario numerus:fuperficies ergo i e
ad et @qualis cubo ab,& quiacubusab fi¢ g—*—+——F—¢
ex demoniiratis ex cubis db 8 da, &triplo ] A
unius in quadratum alterius, & cubus b d eft
numerus;quiab d eft nurnerus;ergo diuifo cu
bo numere,per b cnumertim prodibit nume
rus:fic iagi?w fu%erﬁci'_es ef 2qualis éuh;‘ db;
eritigitur fuperficies qualistriplobd,in _[. | | |
qu_a?ratumda&adingiqmmqi&mnmb,&cﬁé T 2
boad. Exemplum ergo erit (utdixi Yquoddefitiz, &b c34, erif.

bdZab autem,ut binomium ét 3 p:r: 7,& cubus bd 22 tora igi< .
ur fuperficies fc effet 12,2 Propterea uides per candem rationem; :

quod diuifa fc perb ¢ exitfd humets aiorbd: Errurfus cubus.

ille componetur ex cubis b £fa,8 triplo muituo dicto, & ita femper

cnbus fiecminor; & numerus xquationis maior:riam diuifo 122

per34 exit 2257 & tanta eft b féufiss cubum opotteret rurfus adde

read fuperficiem b e, & ta iuxta datam proportionem augetur nus -

merus ¢quationis & cubus mﬁminn-.fgportt't igittrinhoccafuita

diltinguere dicerido,quod fi per cubum intell_l;gis priorem cubum;’

fcilicerabille cum 12 tumero, & nor cum 1222 equatur 34 rebus,’

licct enim contineat aliosnumeros, fion funt tamen ¢ enaturanus’

meri 2quationis,fed propria pars; Siuerd dicas quod aliquis'cud’

bus p:1a i qui eritminor cubo a b #quetur34 rebus ¢ dicoquod’

non,quiaille cubus erit cubus linea2 minoris ab, igitur fi34 ab 2"

quantur cubo minofis linex, quam fit ab,& 1222 oporrebit turic

quod res tunc fit niinor, quz ¢ft latas cubi,igitur oportebifqudd’

fint plures res quam 34,quee fint ¢quales eubo pi1255, &ita ominiz 1

uariantur uno tiariate. - : _ : ;
Rurfus ergo affumatur finea a h,quz fit pars binomif , &h bnus

merus,tunc cubus h b poterit folus effe numerus, utcumah fuerit’

quantitas abfurda,ueluc gratia exemplig viR 7 p {53, el ]:iotgg

'3
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eflc cum cubo ah,cum ah fuerit R cu.numeri, uel cum triplo hbisf
quadratumah,utin propofito pafitaa hr7,nam cubus h b eft 27,

& triplum hb in quadrarum ali eft 63,ur totus numerus fitgo, quis

bus additis 12,fic 103,qui eft 22qualis 34, numero rerum duto inj,

qui eft numerus @flimationis feu binomij.In omini cafit ergo ex his
tribus conftat quod numerus totus eft{uperficiesh c. Br quia nu=
merus equationis xquaturilli; dico qitod non poreft efle maior;
__ nam ficpars gquaretur toti,riec qualis ex demontftratione habita;’

- nam b hrtota effet numerus,ergo cubus cius eflet riunterus, érgo nu
merus xquationis hc, cum nuniero cubihb eflet maiorfiumero,

g{m’ coritinetur ifi rebus,ergo res nori poflent effe 2equales riumero

cubo. Quia quantitas aloga eflet a’qualis numero,relinquitur
igitur,ut numerus ¢quationis fitneceflarié minor,numero qui con
tinetur in rebus.Sit ergo numerus equationis d ¢, & éritriumerus

cubihi eneceffario:nam hi duo numeri pariter accepti funt neceflas

rio gquales numiers contento in rebus,quem fuppofuimus effehc.

Dico ergo,quodah rion poteft effer: fimplex,quia non fatisfacit

cap. 1o, peruiam binomij,ut oftenfuni fupra.Nec poteft effe st cir. nam cus
bus efletnumerus, igitur 34 radices gratia exempli effent unum ags
gregatum radicum cub. quaz"quiualerent uni, & hancoporteret
aquari tripla produdti unius in quadratum alterius mutuo :achoc

elle non poteff,quoniam illafolida funt incommenfa, quia funt in
proportione 2had hb,id eft g cub.ad numerum, qua{unt incoms
menfainter fe.Relinquitur ergo ut ficah una quantitas alterius ges
neris,qua ducta vicifsim cum h b unain quadratum alterius, addis
toGillius cubo feiac quantum duétain 3o gratia exempli,qui eft nu

merus rerumt. -?cﬁ dlm hb h
Atqniainﬂlogaggre y eft etiam tri uadrati hb in ah,
oporsebitergous mbu%?l‘: cum triplo qm ahinhb fitgquas
lerefiduo tripli quadraci h b,& rtuneri rerum'ducto in a h:igitur di
uifis omnibus per a h, eritut quadracum ah, cum rehus triplo nus
meri h b, ficequale numero (implici,qui eft differentia numerires
rum, & tripli quadrati hb. Exemplum ponatur hb 2, &b cnumes
rus rerum 3o,igitur triplum quadrati hb, quod eft 12, detradtuma
jo,relinquituri§,ergo1§ eft qualis 1 quad.p:triplohb,id eftbre
bus: quare res eritrz27 m:3ideftah, & torahbre2y ni:1, & erit
cu.p:52 aqualis 36 rebus.Quantitas ergo ah oportet,ut fit genera=
lis ad ilfam, & cum pradictis conditionibus. Quod fi abponatur
tes,& hb numerus,ut prius,fed m:operaberis & demoniftrabis per
ea qua oftendimus in capite praccédenti : nam cubus uerus erit cus
bus h a fcilicetrefidui,. Et quia ei additur nunterus,, & iam fupﬂ:ﬁ‘
- C1es
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cies h e eft m:oportebit,uth g firmaior cubo ah, quantum eft nus
merus @quationis,qua (it gratia exemplih k,idee cibus a b,feu ue
rius a heritak reliquaut prius erunt examinanda; 1

~ Demonftratio oftendens quéd caput nullum pretes
inuerita, generalefciripoteft,. ¢ A P. XXul11L

T Lliquiim eft ut oftendamus quod ab initio propofitum
8 R clt, cuius caufa haec {cripfimus, {cilicet hon efle capituz
&=} lum aliud generale, quod fciri pofsit, ultra ea qua eradi=
ta funt,quoniam ultra quatuor diuerfa geniera nifi pofsit reduci ad
pauciora,uel per diuifionem, uel radicem, aut per miitationem, aut
regulam proprid uel deprimendo, aut ob originem,aut per demon
ftrationem Geometricam,cum in fingulis fint magnz inxqualita-
‘tes,qug nix poffuntintelligi in quatuor quancitatibus,necin eis po
tueritinucnire perfectio quanto minusinillis. Dehis ergo, fifint
g:atuor ufgp ad cubum,iam doctus es reduceread tres quantitates,
capita trium quantitatum omnia ad cubum xqualem rebus &
numero:fi igitur oftendero hocnd pofie ¢fle generale, etiam in par
teignora liquet propofitum. . e
Allumamus igitur primam regulam capitulorum imperfecto: €
rum {pecialium,in qua i cu.2qualis eft 20 rebus p:32, & efltrei xfti- *™
- matio R 17 p1 bmaﬁum quintum; Etfimiliterin Arce magnaui ¢,
fum eft,quod duz =fimationes capituli cubi & nuineri aqualium fir
rebus conficiunt zftimationem cubi zqualis totidem rebus , & eis /-
dem numero.Ex quibus liquet,quod eporter 2timationem genes
ralem poffe communicari numero;& quinto binomio, & quia fimi
le quinto binomio eft numerus,non quintum binomium aporret,
ut fitin creatione eiufmodi. Quintum autem binomium hocmo:
do tranficad @quationem, utpotem: 1fic fiat cubus; ericR2io8
p:_ro,hicigii:ur @quatur grebus nec '6, quia Bz 10§ continet R
3 {exies, & quiafex res non funtnifirz 108 p : 6, igittir cubus xqua-
tur fexrebus p:4.Ergo cumillud quod poteft efle ex ea natura, uel
eftR: cubica cubi confimilis,uel quadrata quadrati,uel quadrata cu
bica quadrati cubi,uel differentia duorum, uel aggregatum necefla
rium eft,ut talis glimatio impliciter fituna huiulmodi, i debet efle
generalis,ut quanndoque pofsitilli [Res . Regpi
aquari,fi occurrat quadratum,igi= |Quad, R:9p:Re12 pit
gurRz3p:ieft, ut uidesin marginé {Cub, w27 prip:e§ipiriy
differentizc auce, & aggrcgata%unt Cub. quad.208 p:r: 43200
_infinitorummodorum,nam fitab |Quad.quad.28 pir:768.
quauis quantitas, & cb iplazftis ., . PP HIAS
. B ol GG mato,
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mario,fiigitur detrada b ¢ exab relinquitura cigitur detracta ac
ex ab,relinquetur b ¢ 2Rimatio.Et (imiliter pofitaa b zeftimatione,
potes ab illa detraherea cmodo minor fi;utrelinquetur b ¢ igitur
exa c &b ciundis fiet xftimatio.Jam ergo habes quod poterit effe
radix quadratd tfinomij, cuius una pars fitnumerus & cubica quas
drinomij,cuius una pars fitnumerus & R R binomrj,aut quadrino
mij,cuius una pars fitnumerus, & gz cu.quadrata multinomdj, {cilis
cettredecim partium aut pauciorum,quz fint R quadrara, itautin
eis una fitnumerus, - o

Pro aggregatis autem ac differentijs tradendis, uolo tibi dare
exemplum ex Artemagna,dixi quod R v: 75 piRe46 Zp: 1 mige
2% eft 2equale3.Deducito partes ex partibus,ut uideas [ fit uerum,
& habebis 2% pige 25 @qualiar: v:7 Lpr 465 . Ducigiturutrang
in{e,& habebisidem ex utrag parte,idelt 73 p:Re 46 Z,nam2m:

fe facit 52 cuiaddit 25, fit 7 & 2 & e 5% it e 22 frunt 227, que duplis
cara faciunte 2227 & funt 462, cuius radix addita’ad 73-facit 7:p: R
4¢%.Vndein alijs eodem modo operaberis, dico ergo quod non
poreft efle B quadrata trinomij habentis duas » quad.& numes
rum unum,nam Rz quadrata®z 6 p:R:2 pi1,fi poffet efle ex generebi
~ nomij tertij uelfexti non pofsit fatisfacere, ur demonftrandumeft,
neq fiunapars fitnumerus,& alia Rznam eius quadratum eritbie
nomium,& non trinomium. Proponamus ergo ReRz6p:1,&erit
eius quadratumipirz '
6 Rer: 96:nam fi capia= Fzm 12p:Re3pir

Pér quartan
feciidi B, Eus
clid. _ .
mus R4 p:1fieere4 (4 PRAS PRRIZPIR R 1728
pipReR64ideltzp: 160 p:Rz 432 P! ReR2 248832 p: e e 442363
R 8, [i ergo capiamus by -
R R 4 p:R3p:ilicetrefoluatur in160piR2432pr R 442 368 p!
R R 248832, h tamen non funt commenfz, fed in proportione
- ReRe2§6ad ReRe 144.,id eft 4 ad 12, licet fit ualde propinqua, namge
432 eft duodecupla B3 & R:R2248832, eft duodecupla »: g2 12,&
‘mirum adeo quod [i Rz R 442368 eflet numerus,haberemusins
tentum, ‘Cum ergo hoctrinomiumnon pofletreduci ad pauciora
multo minus reliqua,quare Rz cub. 460 p: R2432 p 1R Rz 442368 P
R:R:24.8 832 non pote efle zquatio qufita, igitur oportet ut fit
differentia duarum quantitatum, & fundamentum eritin prima re<
uladiGain Arte magnafuperius.
Sit cubusab xqualis 29 rebus ad, & eritfuperficiesb ¢ 29,8 ce
42 numeris , & erit corpus, & iuxta alticudinemad. Etcumex29
pofsint fieri partes,urnides alatere ex quibus una ducta in alterius
radicem fitnumerus, poteritnumerus rerum datus cum 28,59,6°,

52 &




|

DE REGVLA ALIZA Lii: 7

52 & 20 gquari cubo,dico mo
do quod etiam poterunt fieri &

alizz partes non integra, uts
pote 18 pie72,& 11 miR: 72,
exi1§pire72in3me 2, ras
dicem nm:Re 72, fic42 alius
numerus. Ex quo liquer §d
oportet 1im:R: 7 2, efle binos=
milt primium aut recifum, ut
&etid: Proponarur ergo e f
iSpire 73, & cg 8, erit ergo
hfpire 74 igitur alia pars erit

fd déndminata per d g feili= *
cetimfhr 72, itatit ditiific ure
rabefcilicet 29, fituerein £ nani
cfet18,ideft cg prre 72, id efk
fh&dfifjideftd gmire 73, id
elt f h. Diuifio dutem juxta nios
ineriin g,quoniam cg eft18,& g

28.1.1.28
25.4. 2.50
20.9.3. 60
15.10.4.52

4.2§.5-20 4 S AR
1§ PR J2ITmMR 72, 3 miR:2/42.

gwﬂ_ﬁ i} {

dit. Bt quia proportio ¢b cor:

porisdd cecltucluticdad cd,éritcdadca, uelut 9 pof. ad 4,

turuelut i pofad 134 uel 22
la prima capituli c fin s Fd_fi
ad dk,ucluti cf fuperficiei ad

Atqiterum cum [ g facex du

{.ad 1 numierum, Rurfus quia exregus
tcecorpus, & fit latus df, dk erit 4d
c e, fuperficiem quare iicluti cl ad ca:

igi

25 Ar.
mag.

uplo partium d k, proponatur denomi
nata per p:& m:& fit quod eft p:d m, & quod eft m:k m duplum,igi
turmkinmd producichf. Vtin exemiplo,cum ergo ¢ g propona:

tur numerus 18,8 glre 7 2,& propor
tio partium d k ut denominata,id eft
ut d m,qug eft numerus m: mk, & ea-
deni proportioni cgad glfequamur
ergo primum argumentum rei: Erit
adrv:20lp:r4oipiinige L Ex
tegula prima.Hacigitur eft uera aefti
iatio rei, & cadem cft 6, & fit experis
mentum,quid detradta (tm: -, ex 6
fit g p: L &hoe eft aquale R v
205pife 401 quiod patef quid quas
dratauitriufq funt2 o pire 4 0% Igis
turhoc¢ gerus ftimarionis eft gerte:

fale; quia poteft 2quari nimerd, &

ef18pire 72
co18

hir 72
fdiim:re72

dgir aisin
c’gadcautr pol1 2
dkieviim:gy7,

adaddkutcladca

tiikinmd pd. dim, fh 51§

di3
mkriz

dkjmirez i i
cgadglutdmadmk.

GG

2

non
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non aquari,& poflet 2quari binomio,quia detractis partibis alli=

gatis mnanere:--binﬁ:nium aut recifum neceflario , & runc pofiet
o 1h ¢ ENTIRG T LLe

poni Reviradix binorij autrecifi primi. st
Rurfus proponatur b ¢ 20 numerus rerum c e corpus 42/, propos
naturcf cb fd 4 exefingf d,qua eft2,fie32.Siviterum edad ca
ut 20 pofiad 32,feilicetue 1 pofiad 12, & quiaeftiteruma dad d kyue
cfad ce,quareutclad ca. Et quia adexregula prima eft reiz pg)
& dkeftzeritakRe 1y mi & cer68mizici AT T3IT000

De examinetertiz regulz capituli XXV. Artismagna. (| .

| H CA P. xxv- e : y . *:.."I o 1
S £ GER oponamus quod cubus fit 2qualis 18,rebus p 1108, tii¢
280 fecero ex 18 numero rerum duas partes, ex quarumdu-

B5¥ Sy unius in R alteriusimuruo fac 54 dimidjum 108.E¢ ma.

nifeltum eft quodres eft GQEpp%gregu,lam‘g;malm' eft B2 v:eub.
54 p iR 27 00 piRe vicu,54 myRe27 00, & hecuere eft j pire 3p:3m:
R 3,quod eft 6 ut prius.Diuifio autem non eft fecundum eum mo=

dum,fed R partium 18 funt3 8‘:&,& partes 9 & 9, & productamus

tuo ficerunt 54 . E¢ fimiliter affumptis 21 rebus; & 90 numefﬁfv:
ciemus juxta capitulum generale ex 90 duas, partes , ex quarugr. .
dugtu unjus in alterum fiat 343, cubus 7, tertiz partis 21 aumes= -
rirerum,& habebinus partes B2 vicu.45 p:R21682,p : REVicu. 45m:.
R 1682,& eft 5 prme 2 pi3 mimz 26 ut prius, & ita augendo numerum
rerum eximus extra capitulum,fed minuendo numerum rerum nis
mis non licet utiregulaurpote 1 cu.xqualis 15,rebus p:126, non lis
cet dividere 15 in duas partes, ex quarum dudu unius in Re altes.
rius mutuo, fiat 63 dimidium 126 . Quia maximum in quo diuidi,
pofsit, eft quando diniditur in partes 2quales, ut demonftratum:
eft. Ergo tres funtpartes in hoc capitulo,prima qua {eruit regula:
{peciali non generali,cum numerus rerum cft magnus in comparas
tione numeri @quationis.Secunda qua feruit regulae generalinon
fpeciali curti numerus gquationiselt magnus comparationenume
rirerum. Tertia qua feruit utrique,utin exemplo non potelt regu-
la generalis attingere ad ¢ cub.gqualem 22 rebus p:84,quia21 quar:
ta pars 84,non facit quadratum,neque maius neque 2quale cuboy
75 tertiee partis rerum, Similiter regula {pecialis non actingit ads
cub.zqualem 17,rebus p:114,quoniam 8§ -ductumin g § 5, produe
citR 6147, qua eft minor28 -, quarta parte 114 numeri propofiti,
ut mutuaillanon pofsint componere 57 dimidium numeri propo.
fiti. Traducenda eft ergo in totoillo fpacio,in quo conueniung una:

ad aliam faciendo exreiam inuenta duas partes, ex quarum dudin
: © unius
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© unifus in quadrarum dlterius mutuo,fidt dimidium numeri propos
firi, & ill2e erunt pattes:IRud aute facile fiet diuidendo numeri pros
pofiti,dimidium pet rem inde dinidendo fem in duas i;gné__s pro=
ducentesid quod prouenit, Exeémpluim,cubus #quatur 6 rebus p:

© 6,rei 2ftimatio eft R cub.4,pire ctib. 2/ cim hoc diuidemus 3 dimi-
diumumeri equationis, exic ' tub.2 m: Lp ¢ R cu.;-, ducam dimis
diumge cu. 4,p:Re ev.2,in {& fit 1 PiRCU. ZpiRe cu. L, quo detraho e
Cu.2 m:l piRe ctr—=, Felinquitar2 iRscub. - my R cu.-% cujus g vs
addita & detracta d dimidio priotis oftendie partes utuides. Ecmo
dumbetiam’ com desibinii dosioq s Bid R TG
moniftratione fuperi- 3 CU.; PR Ut pt e vi2 miry it m: e cu.
us docui! Quadrata R CUIPiRe cut-piRe viz niiRe CUL - MIRE CUL&
ergo horumiundta fiint 6, & niutuo producta fund@a funtz,quod

' patet experienti.Et eft pulchra operatio, " '

i
1

; J T L ¥ I i

- Dipmpoﬁﬁmgcubirqualhglidhﬁs,&nm&uad cubumy ! o

. cumoumerozgualem quadratis. | € & P, XXVL L.
ey | cubus it xqtralis quadratis & numero,alius utrd Tubus
N mmrodémimtro’ﬁtmi}uaﬁs,aﬁquﬁupﬂdmds-fﬁf Ppros
2 portio differentiz numeri quadratorima fua 2ftimarios
dum cubus & numerus eft @qualis quadratisad differentiam

mero :.da:ﬂlmmianm ,; pudus --'r:[-l_:',. T rig 1:!

cubi&tnumu'iﬁquaﬁﬁ : # B2 FOT] ), 4 ¢ latui - ‘
e | s
Cﬁm €x a b iﬂ. Cd,& ] "':” 4 i ! ﬁw;‘ma“

exefingh &exkninl PP B mero quad;
m fiatid€ numerus, erit TR R prv et g Y
proportio g{dag g;ll,& - S '-r."‘-*r'iﬁ%-ﬁ Moy Em'"iﬂ
cd ad Im, adlm, ’ L e Latisign. by 3. dis
uelut ef ada'bg,&kﬁad‘ AR 2 ) ﬂ‘uﬁmx
ab,&knadef,quareue & Ty 1"”.‘ . g
ehadac&km ad-a-%&' - : / Sgeary -
kmad ghduplicata.Ve - ' 18 ¥ . 3
i porar ch apet | " i .
4;%km rinveub.p:8 Aignad T 3, disifos
aqualiy quad . Cumer:'’ per kn,feu differentid
gonotaeg gh h eno# | m.tmqud._
cafiatfub eidemn ermis 4 14

. l?is:k-m"&mlg:mpim j 30, QTR Py 5 b
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cubi & numeri aqualium __'i.iii:li‘iti's’,igil:ur noraad dc,& paribus -
alijs eritnota eh &h g.Difctimen folum eft, quodin cubo @quali
ré¢bus & numero differcria eftlateris,quod fuperar numerum qua=
dratorum, in fequentibus figuris numerus quadratorum fuperat
aftimationem rei feu latus quad.liquet ergo quod inter ¢ &k
m intercedunt quatuor conditiones : prima quod eh & km{unt
amba aftimationes capituli propofiti cubi & § numeri 2qualium
9 quad.Secunda quod eh & kmi funt in proportione,in quaeltlm
ad h g uicifsim,fed hac eft duplicata. Tertia quod kmi eft compofi=
taex tetrigoniali ghin ep,pofitaoh dimidio h g,& ipfa ph dimi=
dic o h.Quartd quam diximus déeffe comparandoac& cdad eh
&b g eft quod eh 8 km wltimationies funtminores eg feuklnus
numero quadrarorum. Cum ergo ex tertid coniditione,quod fitex
hin p ¢ fitnotunt,quia gh & o enora funt, & g o nota, quia dimi=
gx‘ﬂm‘ ghcritkm compolfitaex eisnota. Deducitur ergo primum
problenid ad hoc, detrahe exkl quantitatent,quiae fe habéat in pro=
portion¢ duplicata ad h g, in qua eh ad km. Cum eg &Kkl fint
idem feu #quales. Atfecundum problemaeft; divide k1, qug cft ea=
démuel @qualis a d,itd ut proportio mlad cd fit duplicata ei, quac
eftd cad Km.In utrog auteni pariter deducitirres ad cubum & nu
merum 2qualen numero rerim,igitur ®ftimatio pariterignota ex
notapendebic. 2 ; _
~ Sumantur ergorurfus €y, #s, o6, riouem fingulae & wquales, &
fittotares, & in reliquis dum cubus, & 8 ®quantur 9 quad.res fit
AR & 9+8i erga pofiserimus 4 il

R 24 p:4ennel s mine 24 Pona % ¢ X
mus €rgo s § 1 quac[.&ﬁtmtﬁ f A 25 'n.;s'-
dio in pportione inter+§ &t ' e gy K3
x erit* pofliRe vi§ miR: 24, igitur 4 = i,
cum fit proportioxad { yut A

ady 4, ducemus /¢, id eft & 24 .

p:4induquae eft s m: R 24, fic B 24 m: 4, quam diuido per,idelt
pofs m:nr 24, & exeunt pol RAEEL & hacc eftvs. Igitur totarfquae
et 9,eft 1 quad.pirs 245 % quaret cub. p : R 24 pi4, 2 quatur g pol- &
quiznotunteft hocex capituld fam dicto: & affunio eodem modo
«y &y Bnotasutficy 8 6 m:ge v: cub.31 p: R2934 p: B2 v: cub.31 MR
934,& dicamus quod fit 2% siam eft propé,& ponamus quod 10, ut
prius fit1 quad. erit « 'poﬁ-;‘;_—,- ducergo ;-Ayin«8, id et in {-:-:,?f
quia eft dinidendum productum per -, ideo fufficiet ducerepers,
& hit 2% fou 8222 dividendum peripfos, nams fuieZ pof: quia ﬁ.tlt
latus 2 quadratuny , habemus ergo ut prius 8555, dilﬁdmd;c“:




DE REGVLA ALIZA LIB 5
per 1 polp:quadratazequalia 9, igitur 1 cub.p:8:5% ®qualia 9 pof.
- Videtur ergo propior modus demonftrationi, ut fupponamus
adrei zftimationem,in quaab numerus quadratorum, &bd - >
numerus 2{timationis, diuifus per quadratumab. Errur(us %u-

abnumerus,id eft quadratorum,& eb numerus gltimacionis, | -
idem cum priore,& diuifus per quadfatum a cuel a e, quia ha=
bet duas @timationes, fed tunc 2quatio erit diuerfa, quam
oportebit inuenire.Dico ergo quod fi cubus p:200,elt 2qua=
lis 100, eritacres & ab 100, ponamus ergo ad eftimationem
cubizqualis 100 quad.p:200, eritergo ad nota, Xabeft1oo
numerus quadratorim,igitur b d difterentianota, & quiades
monfiratum eft, quod proportio e b ad b d eftduplicataei: | -
quatelt ad ad ae,igitur proportio medizinter eb adb d eft 3
ucad ad a e, ficergo bd2, proexemplo litin’ttlligas onese |
6+ quad.&fib d eflct3, poneres e 65-quad. & fib eﬂgt 4,po "

neres e 6 - quad.ad hocutmedia fit1 pof. qua ductain ae, produs

citquantumadind b,produétum autemadindb eltnotum, quia
ad & dbnote funt,&hoceft zqualéemediz dudtminae, que cft
numerus quadratorum communis, detracta eb quaeftparsilla,
qua prouenit dinifa monade per b d, & eftniota, & eft pars cubi,
Sequitur igitur ex confiructione,ut reducendo ad 1 cub. uthabeas
cubum ¢um humero 2qualem numerd rerum. Et ut numerus re=
ram (it femper pto_d:ghmféi b d in 4 d: & numerus xquationis
compofitus ex produdto tiabin ad,& cuboipfius b d,ues
luti {i ponatur (utdixi)ab 100,8 bd 2,erit1 cub.p: 403, ®qualis
200 rebus, firautem200 ex2,quzelt b d inreo,quaeft ab numes
rus quadratoril 408 autem componiturex 460, producto 4 quas
drati 2,&eftb dinico,quaeltab,& 8 cubs2bd. & itafibdeffet
seffet 1 cub. p: 927, 2qualis joo rebus, & eodemmodo fib d effet
9,efet cubus cum 8829 qualis 906 rebus, fiumerus enim rerum
femper eft productus ex xftimationis differentia & numero quas
dratorum in ipfum numerum quadratorum . Nimerus autem 2«
quationis {cilicet 88 29 eft compofitus ex 8100 producto quadrati
9,id eft §1in 100 numerum quadratorum,& 729 cubo b d, quaeeft
9.Cum igitur hoccapitulum fit fpeciale, & circumferiptum habe-
bit 2ftimationem notam,ut reliqua capitula fpecialia cubi & nume
ri 2qualium rebus,8 haec 2quitalebit generali cubi & numeri =
qualium quadratis, .
~ Ergo propoﬁmg:jm&ione cubi &numeri 2qualium quadratis
etitnota 2ftimatio Cubi xqualis totidem quadratis, & eidemnue
mero,quare ad nota,& quia a b niumerus quadratorum eftnotus,
erit
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eritnotab d,ducemus b dinab & habebimus numerum renuns,
ducemus etiam b d ad quadrasumindein a b, & producto adde:-
mus cubum db,&habebimus numerum quationis cum regula,
ergo {peciali inueniemus xftimationem cius,8¢ hac erit prima =
quatio,fcilicet media quantitatis inter ¢ b & b d. hanc igitur ducez
mus infe,& dividemus perb d,& exibit quantitas b e fecunda x=
‘quatio,quam detrahemus ex abnumero quadratorum prepofire,
&habebimus a e eequationé tertiam quafitam. Vnde patetquim
difficilis {ithaec inuentio, & quam abfurdum genus quatitatis pro-
ueniat per decem difficultates, Prima eft inuentio ad quz folet effe
trinomium compofitum cubicum, & exradicibus uniuerfalibus,
uia pendet ex capitulo generali.'Secunda eftrefiduumb d detras
ga ab, Tertiaeft productumexabinbd. Quarsa eft quadrasum
b d.Quintx productum,ex eodem quadrato inab. Sexta cubusb
d. Septima eft 2(timationis inuentio cum operationibus capituli
fpecialis.Octaua eft deductio inuentae ftimationis ad quadrarum
nona eft diuifio producti per quantitatem b d. Decima eft detras
¢tio prouentus a numero quadratorum.Exhis facillimz funt tres,
fcilicet fecunda,quinta & decima,pen¢ impofsibiles dug, filicet fes
ptima & nona,reliqua ualde difficiles. alivdhs 3 aou

Dezftimatione data, ut inunﬂamnquﬁm \

tionis, cap xxvie.
B ed| T cumin capitulis maioribus 1.cubi tum etiam in alijs ex
i sPal| tribus inueniatur quartum, utpote ex cubo xquali quas
draris & numero datis inuenimus aftimarionem.Jta (i
matione & cubo & quadratis inueniemus numerum, aut ex eas
dem & cubo & numero inueniemus uadrata, nam de cubonon
elt,ut queramusipfum per quadrara & numerum datum cum fola
x(timatio doceat,cum ergo fint fex capitula & duobus modis in
fingulis contingat inueniri, quarum eruns duodecim capitula, Sis
1.ergo primum dataa ¢ zftimatio rei, & nus :
merus quadratorum ab daws, quicum | _ ) s
numero aliquo @quatur cubo ac: igitur g ¥
quiaacdataeft, erit cubusa ¢, datus & quadrata fub numero ab,
~datarefiduum ergo ad cubum eft,quod fisexb c in quadratumac,
&hacelinotum,quiaa c &ab note & quadratuma cigiturnume
rus zquationis. Detraheigitur numerum quadratorum ex @ftima=
tionie. data, & quod relinquitur duc in quadratum aftimationis,
productum eft numerus equationis. Exemplum aftimatio eft 1o,
cubi@qualis 6 quadratis & numero cuipiam,detrahe 6 ex to,rcline
; quitur

| Rt R %
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quitutt 4,duc in 100 quadratum 10,fit4.00,igitur cubus arquaturﬁ
quad.p:4.00.

“Sitmodo numerus gquationis {cilicet productum exb ¢ in quas ,
dratum a ¢, & dividam illum per quadratum a c,prodibit b ¢, detra
ho exa'¢,relinquitur ab numerus quadratorum.

Sitcubusab & quadratab ¢, data & ftimatio nota, erit ergo 3
cubus motus,& b cdudta in quadratum ab etam nota,imlgcnaq
utrung habebis numerum zquationis. , ,

Etficcubus & ab datafit & numerus xquationis datus, igitur 4
detraham cubum a b datum ex aquationis numero dato , refis
duum dividam per quadratumab datum ,quiaab data eft,quod -
proditeftb ¢ numerus quadratorum.

Et fit a ¢ numerus quadratorum datus, & ab zftimatiorei,& §
quadratailla fint 2qualia cubo & numero,Quia ergo ab data eft,
erit quadratum eius,& cubus eius datus,ideo etiam productum ex
a cin quadratum a b, quo detracto cubo ab,relinquitur numerus
@quationis.Exemplum a ¢ fit 6 ntimerus quadratorum,ab autem
4 cubus eius eft 64, quadratum 16, igitur fex quadratum {unt 96,
detrahe 64 cubum gftimationis, relinquitur 32 numerus 2quatios
nis,igitur 1 cu.p:32,@quatur § quad.quando xftimatioreieft 4. Bt
in huiufmodi cum zftimatio media xquatur extremis, caue ne ca
fus ficimpofsibilis. ‘ -

Et fit modo numerus @quationis & xftimationis notus,& ue: ¢
lim numerum quadratorum aqualium cubo & dito numero =
quaﬁpnjg-leijﬁ‘g'?,ﬂéhQﬁ a(timatio,erit cubus eius notus:
huic addam numerum xquationis iam notum,habebo torum nus
merum notum quén diuidam per quadratum ab,iam,notum pro-
dibit a ¢ numerus quadratorum.

_ Sit etiam gftimario nota cubi & rerum 2qualium numero,liquet 7
quod cubus & res eruntnose qua iuncte faciunt numerum gquas
tionis notum, : ¥s 1 ;

Etrurfus fi 4 numero zxquationis noto detrahas cubum xftima-
tionis notz refiduum erit notum,quod diuifum per 2ftimationem
ofteridit numerumserum. Af

Rurfus fi cubus xquatur rebus & numero, & res fint notae, & 2= 9
ftimatio,ducemus aftimationem in numerum rerum, & detrahes
mus A cubo rei & refiduum erit numerus equationis. b

Et ita i 4 cubo iam noto xquationis numerus detrahatur refi- .o
duum diuifum per xftimationem oftenditnumerum rerum.Caue
_samen rie cafum proponas impofsibilém, uelut cubum xqualem
rebus,& 10 numero & xftimatio 2,nam oportet xftimationem fem

HH  per
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per effe maiorem g2 cu.numeri zquationis,id eft 10, & ita in alis.
Sit etiam cubus p:12 2qualis rebus, & fit aftimatio 2, tunc cubus
2 eft 8 ,adde ad 12, fir 20,dinide per 2, prodibit 10 numerus rerum.
23 Eriterum fit cubus cum numero xqualis rorebus & eftimatio 2,
duco 2in 10,fir20,detraho § cubum,relinquitur 12 numerus aquaz
tionis qui cum cubo 2 iunctus 2quatur decuplo 2. Etquiain capi-
tulis quadratorum uel rerum 2qualium numero & cubo eft dus
plexrei gftimatio,dico quod propofita quauis earis,fequitar idem,
Veluti cubus p:24 eft aqualis quadratis & eftimatio unaeft 2, alia
R 21 p:3,duco 2 ad cubum,fit §,addo ad 24 fit 32,divido per4 quas
dratum 2,exit 8 numerus quadratorum, Similiter ducore21 p:3ad
cubum,fitr: 48384 p:216,adde 24, fit240 PiR24 8384, divide per 3o
P758 quadratum 21 pi3,exit 8.

Quéd in propofito capituli XX v peruenitur ad cubum, &
resexqualianumero. C AP XXVIIL

Page i V m uerd iam conclufum fit, quad i quis pofsitinticnire

@iﬁg regulam fpecialem culsi & numeri sequaliurh rebus, quan
pINEsY] do numerus rertim fit ex dudtu duorum numerorim inui
cem, & humerus aquationis ex ductu quadrati unius in aggre
tum amborum, quod habebit 2ftimatio cubi & numeri zqualium
quadratis:dico quod hecfpecialis regula eft difficilis inuentu,quia
aquipollet uni generali, quoniam conuenit omnibus cafibus, in
quibus cubus & numerus @quantus rebus. Exemplum, i dico cu-
bus & ¢ xquantur octo rebus, dico quad hac exitfub regulailla
fpeciali quia ponam?'quod una pars fit1 pof. glia - duco igitur
1pofiinfefitr quad.duco 1 quad.in aggregarii 1 PO{:}‘):I-P—;T’E': cu. p:
8 pof.xqualia 6,athochabet capitulum generale,igi tegula illa
non eft propriéfpedialis, : _

De comparatione capitulorum cubi, & rerum zquase
lium numero, & cubi & numeri xqualium totidem
rebus,. cap xXXix

[ ]
——— =

: @ T proponatur cubus’ad cum rébusnumero 16, eequaley
o B | 12, & eritfuperficiesb ¢ 1o,corpusauterina e 12.” Dico pris
=2 mum quod fi fumatur fk cubus, qui cum 12 numero, & fi¢

gl corpus iuxtaalritudinem fg,@qualia 10 rebus, erit ergo fuperfis
cies fl ex fuppofito,& habebit duas xftimationes,quod fingulz il
larum ertitin mutua proportione hocmodo b cad fh,ut foad ah,
&iterumaead gh,utfgadab.i Quare proportio ac ad gi duplis
cataec,quaeltb eadfh, liquet etiam quod utraque ®(timario iﬁ

1Y
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et maior ab , quiacum aqualiter fumatur |,

eft xqualis g I numero ,qui efteequalistoti 1f

a ¢, & ultra etidm cubo fk per communem ) df- :
animi {ententiam, Ex quo fequitur,quod | iy
ac fit maior g h, igitur cum fit duplicata ei & ks

quxeft b cad fh,eritb emaiorfh. Etetiam
clare per fe patet ciifitmutua,utfgadab.
. Brquiatores fh gquantur cubo fk& glnu
mero zquationis,& gl eft equalis cuboad
&b ercbus,erit fh niumerus rerum xquas
lis cubis fk ad,& rebus b ¢, detradtis igitur
rebus b eexrebus fh, qua funt numero - 5 !
quales,erit decem difterentixcfg 8¢ab, x¢
quales cubis ab & fg pariter acceptis.
Rurfus proponancur duz quantitates ~——'¢
~ab & b urtoraaclic2, gratia exempli,ut s
fic differenciaillarum db,&decuplumdb 2_d b "
ficequale cubis ab & b ¢, dividemus ac2 e iy b
inp:1 pol.& 1 m:1 pofi& cubierunt &fﬂaﬂ.’p :2, 8hoc eft zquale
20 rebus,id eft decuplo db,qua eft difterentia,igitur 1 quad.p: - s

'y

i ¢ 5 23 4 ik i J
T R e £ a e
iy Qualisxqualitas cuboram partium linex diuife,

-

REEEA B s X X

Jiuifain cquadrataeius cd, d
¢e,dico quod cubi ac ¢b funt =+ ..
LS quales parallelipedo ex ab in ag- : i i
gre%atum quadratorum cd ce dempra fus ]
perficieae in cb,namquodfitex ab inags3L— J h
gregatum quadratorum cd,ceeft zquale ei ; -
quod fitexa cincd,ce &exb cin ce,cd,quare duobus cubis ac&
b, & eis quee fiunt mutuo parallelipedisacin ce,& cbincd,at ac
in ce,quantum exb ein fuperficiemacin cb,& ex cb in cd, quan=
tum ex adinfupetficiem a cin cb:quodigitur fitexabin cd, & c¢
eftaquale cubisac cb,&ciquod fitexadinfuperficdemacingb,
& ex be in eandem,qudd autem fitex ad infuperficiem ac in ¢b,
‘cum eo quod fitexb ¢,in ¢andem eft quale ei quod fitex totaab
infuperficiem ac in ¢b, eo quod ad eft zxqualis ac &b ¢,xqualis
. beigitur quod fitexabin cd,ceeft equaleei quod fitex ab infus
‘perficiemacin cb,cumcibis a ¢ & cb, igiturdetradto co quod fit
ex ab infuperficiem'acin b, exeo quodfitex ab incd,ce & eft
' : . HH 2z idem
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6o HIERONYMI CARDANI |
idem quod detrahere fuperficiem ac in cb ex quadratis a c,ch eri¢
parallelipedum exabincd,cedetracta fuperficieac in cb ®quale
-cubisac,cb quod eratdemonfirandum.

Dezftimatione generali cubi zqualis rebtis,& numero folida uo-
cata&operationibus eius. € A P. XX X1

B8 T poftquam non quarimus in 2fimatione nifi demone
i {trationem operationem & propinquitatem, dico quod
(& ‘ftimatio cubi @qualisrebus & numero genexalis in par
tequznon habetureft notafecundum tres modos propofitos in
folidis,per primam & tertiam regulam cap.25 Artis magnae: & aps=
propinquario non eft minor quam inreliquis radicibus quadratis
aut cubicis,operationem autem nunc docebimus. Verdm in tertia
regula ob praecedentem videtur maior 2qualitas atquenotitia..Si
quis ergo dixerit cubus eft 2qualis 13 rebus p:60,igitur dicemus
extertiaregula,quodres eft R folida 13 in 30, qui efﬁzidium 60,
id eft,utita diuidatur 13, ut ex pardbus in radices fuas mutud dus
¢tis fiat 30. Dico ergo quod fi uolueris hanc r: fol. ducere oratia exs

empliin R duas duces g 2,infe fit 2,duc in 13, fit 26,inde ducre 2 ad
- cubum,fitr: 8, ducr: § in 30, fitR: 7200, igitur B: product erit &
fol.26 inR: 7200.Etita fi uolueris eandem inidereperr: 2,ducr: 2
infe,fit2, diuide 13 per 2, exit 6 -, deinde dinide 30 perr: 8 cub.rz2,
exitR: 112% & erit ?;lod prouenitRzfol.6% in :u_%.ﬁqamnn facis
le demonifirari poffunt,in additione quoque fimilium uelutre fol.
13,in 30 cu.R:{ol.52 in 24.0,diuides fingulos per fuas carrefpondens
tes,& exibunt diuifo 52 per 134,& diuifo 240 per;o,8 & R cu.§, eft
cadem cum R quadrata4, quia iam fupponuntur fimiles partes,
addam igiturad 2 monadem, fiet 3,ducad quadratum fic9,ducin 13
fit 117,duc &3 ad cubum fit27,ducinzofig8io, erit ergo R: coniun
¢tafolu17 in 81o.]Jdem dico defubtractione. Diuidendo fingulas
partes per fuas (imilis eius, quod prouenit capiendo R quad. uel
cu.qua eritunaa qua detrahe, & refiduum reducito ad quadrarum
& cubum, & ducinfuas parres qua cirelpondent. In difsimilibus
autem adijciemus aut detrahemus fimpliciter,quod etiam facimus
in R uniuerfalibus & anomalis. Poflent & aliqua in huiufmodi
fubtiliora inueniri,fed fatis fic fi aliquis dicat,habui cubum xquas
lem 6 rebus p::,dicesigtur ftimatio rei eft R2{ol6in+,id eftags

gregatum duarum radicum quadratorum partium 6, ex quarum

mutuamultiplicatione in ipfas partes producatur . .
Et pro appropinquatione celeri ac breui duces adintegras per

numerum partes habentem, ducendo puta per 4, & habebis{_nl:
' 0




DE REGVLA ALIZA LIB. €x
fol 96 in 32,igitur pars una erit 95, & alia . Et hoc eft maius, mis

nus autem 95 2 & 3 igitur propinqua una eric 953 alia %,

- goaccipiemus quartam partem, & eruntnumeri §25 & ;..
Iningqualibus autem iungendis,decrahendis,multiplicandis ac
diuidendis cadem facimus quain Rz diuerfis , neque enim licet eas
aliter iungere quam per p: & {ubtrahere quam perm: uelut gz cu. 10
cum w.andrata 8.dicemus R 8 p: Rz cu. 10, uel decrahendo 52 § m:
R cu.to0.Btefi quis dicatquod poflumus etiam iungere hoc modo
Rev:8 piRCu.100 piRz Rz cu.R: 327 6 800, dico qudd eft haeclongior
& difticilior. Delongitudine patetfenfu: dedifficultatein ultima
parte cogeris intelligere Rz quadratam & 8z cuutinalia & prgterid
etiam Rz cub. 100, inde totius aggregati Rzuniuerfalem, licet forfan
quod ad propinquitatem attinet, forfan reddereturaliquanto exas
¢tior,quia eflec una rantum & minoris aggregati, unde notandum,
Fudd fi quis uelit B cu.ro p:re 8. Bty vigz cu. 10 p: R 8,quod prima
ub eadem additione ericproxima 2;7 & 2% quod totum elt §,utma
nifeltum fed g v:2 22 & 2% eft 222 Ethoc manifefte eft proximiusra
dici uera B2 cub.ro piR: § quam §,quiaR Rz 10 eftproximior ReRz Rz
lor,quam Rz 10 R: R 1of, & multo magis quam 10 ipfum Rz 101 difs
foremipent per I, &ne 10 differt eo modo fumptaages: 1ot pery,
quod eft multo minus quam 3;in; ferme Sed tamen hoc contingic
per {e non habita proportionis ratione. Forfaninmultplicatione
& diuifionealiter dic et,quoniam partes redduntur paus
ciares:fcd tamen cum incomr glg:l?mint,rﬁnqnc: numerus ags
gregati, ut R 6 piR§,in R23m : B2 2,producicRz 18 p:Re 15 m Rz 12 m:
r10,quidergo tcfp_-r,ﬁedim B218 p:Rei§ mi R 12 MRz 10,8 R’z 6 pt
PiR: § 1n Rt 9 m:Rz 2,cum enim oportebitillas addere,duplicare,diui
dere,diuidam unamquamg feorfum, & poftiungameodem modo
autdetraham. Sint ergo difsimiles R {ol 13in 30, & mefol 5 in 6, fie
multiplicabo g: fol 13in 30,produc.in R fol 5 in €,fic dividam »: fol
P in3o, &itaaddamg: ol ? in 30 p:Refol §in 6, & ita detraham g
ol 13in 30,Refol 5 in m:r:fol § in 6.Etaccipiam v :hoc modow:
virefol13in 40,& eftre§, & itaaccipiam g cu. hoc modorev: cu.ie
fol 13in 30. Et in folidis radici cuicungg debet adijciv:id eft nota
uniuerfalis cum fit unum totum. i b L

Etnota quod r: fol: diciturnon tota fed comparatiue, uelut cum
dicor: vir 9 pi®: cu,27 uuls dicere,accipiRe 9 quaeft 3,8 gz cub.i7
queeft eiam 3, iunge,fiunt 6,igituriz v 9 p: R cu.27 eft B2 6. Sed
non eft ficde R: viRe{ol i3 in 30,neque enim cum Rz 13 quadratorum
aggreg?u' fit 5,8 Re30 ut parallelipeda fitrurfus e v: eftr: § aggres
gau§ X §,fed eft R fimpliciter unius partis tantum,id eft§, Ecideo

| . ) HH 3 non
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52 “"HIERONYMI CARDANI
nota quod femiper funt 2quales,igitur ducendo,diuidendo i foliz
da partes funt zquales. ' '
Etnota quod licer producti ex aggregato duorum quadratos

rum in aggregatum duorum quadratorum producant,femper ag:
¢ greiatum ex duobus quadratis, ut§iny, &§ini3, &5in 8, &gin

18,8 13in 25,8 13in 8,8 § in'25,8 § in §0, & itadealijs , tamenvillg
partes non {eruant proportionem,uctut  in 13, efticit 5, qui com=
ponitur ex 64 & 1 quadratis,quinihil habent cum 15, qui uere pro=
duciturex§ r: folida13in30in3r:fol 5 in 6, nec etiam diuifo 65 in
49 &16 namradices funt 7 84, qua iundtg faciunt 11,qui etiam eft
diuerfus 4 15.Ided aliunde petenda eft ratio cur componantur,con
{tatenim eflélongé plures quinon componuntur: ut ufquead 20
fune2.5.8.10.13.17.18. 20.8unt ergo duodecim quinon componun
tur;& oo tantum qui componuntur.Ecd 20 ad4.0.Sunt 25,26.29.
32.34.37-40.adhuc pauciores 2 4o ad 60, funt41.45. 50. 52.53. 58-
pauciores. . o : o _

De comparatione duarum quantitatum iuxta propots
tionempartium. C AP XXXIL

~e Tfumﬁnmrdugqn'anﬁtates&bin;ior, AR, .
WY ¢ dminor, dico quod poterunt diuidi * b

B4 ita ut fie proportio unius partis ad ali- &R
am maforis inaequalitatis, & refidui ad refiduum
ufque in infinicunr, nam ablata ae 2qualicd erith ead refiduum
infinita,ergo exregula dialectica femperlicebit dividendo refidui,
utpotcfactaafaqualic g dividendo e f& d g per wqualia erit proz
portio refiduiufgadb,ad refiduum ufgad g perpetuc major: &
iraufgininfinitum dividendowerfus d, & a.ﬂﬁmmdo aliquid ma=
fusin ab eritut procedatur ufque in infinitum in proportione res
fiduorum. kg el : i
Dicopracterea qudd non poteruntambe proportiones effe miz
notresproportione totius ad rotm:quia fi detrahatur minor pros
. porticutaead cg;quamabadcdfataeadc h,2qualis ab adcd,
i en T dgituraead c g minor quam aead c h,igitur ch minor c g:beergo
Per 19 quin adhd,utabadcd,igiturb ead o d maior quamabad cd.
ittem. 1 Manifeftum eft ergo quod fub minima proportione amb pars
) Z:”{:’;"”’“ teserunt cum fuerint quantitates dinifx fecundum proportionem
" zotius ad torunrthoc etiam infinitis modis fed non fir varictas.
Dicomodo quéd non poterirt in proportionem reduplicatarm
maiorem quarm totius ad torum aqualem |, nec minorem quarfi
 licproportio media,uoco proportionem reduplicaram cun fieric
L350 i propots




DE REGVLA ALIZA LIB. &1
proportio partium utrefiduorum duplicara.uelutfi proportio ab
ad cdnonupla dico quod non poteft dinidi ab & ed, ut licpropor

tio maior, nec equalis nonuplx,necy . b
@qualis aut minor tripla. nam i fit a ¢ od ]
ad efnonupla,igicur cb ad fd nonu-

pla,ergo nonuplanonuple duplicata erit quod effench poteft, &
fimdior noniipld ergo ex demonttratis eb ad fd minornenupla;
ergo hon duplicita ad illam.
ccpoteltdiuidiab & cditautfit minor quam tripla : nami fi fis
triplab ead fd,cum fit per demioniftrataa ¢ ad c fmaior nonupla eca
quodebadfd et minor,quam ab ad cd.igituraead cfmaior du-
plicataebad f d,non ergo duplicata.Multo minus i fic proportio
ebad fd minor tripla poterit effe refidui ad refiduum duplicata.
Cum ergo quis dixerit diuvide1§ & 2,itaut proportic partium fic
reduplicara quadrupla,tunc cum quadruplafitminor nonupla, &
maiaf tripla, duc 4 numerum proportionis in fefit 16, ducin 2 mis
norem qualitacém fic 32, aufer maiorem fcilicet 18, relinquitur 14,
huncdiuide per differentiami proportionis 4 fuo quadraro, id eft
12,qui eft differentia quadrati 4,8 ipfius 4,8 exit i+ : aufer ex 2 res
linquitur - aufer quadtuplum 12,quod eft 42 ex18,relinquitur 3%
quod eftfexdecuplumad &, b .
Ex hocetiam patet,qudd feu maiof miaidris,ut hic feu minor has
bueritrationem refidui,id eft partis qua habet proportionem dus
plicatam , femper habebitad minorem portionem minoris linea
nunquam ad maiorem, e Vagedass
Dedupliciordine or quantitatun omologardm eiufdent
b gspurﬁonhmalias. CaPr XOEXIIL |
oo Intab cd &ef gh omologe,& in eadem proportione, 8¢
S\ fint duz aliz k &1eiufdem generis, 8 exdifferentiaa &
%e¥ din m producatur differentia producorumbin k & din
1,dico quod differentia produs AL a
Gorumfink & hinl,produces =4+ R g
= ._L.

tur ex differentia ¢ & h in can= T
demm. Eteft generalis in imilis 6 -—} | T
bus femper feruando rationem 3 kR
alfumptorum. Nam quiabad d .mI TR LAY
utfadheritb adfut dadh perz 6 ———

mutando, quare productorum
exb &finkinuicem, utprodudtorumd & hin| inuicerﬁ,uﬁ‘aqué
enimutbadf& dadh,qua{chabentcodem modo: permusando

-
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Per 1 1 quinti igitur proclu&orumbink &dinlLutfink&hinl: quare & diffee

Blew.  yeptiarum ueludi b adf:at utb adf, itadifferentizz ad,ad differen--
\ ::»:9 P ciam eh.igitur diuifa differentia fink &hinl per differentiam 1 h
: cXibit m. ,

De triplici digifione duarum quantitatum in mutuam
reduplicatam. C A P. XXXIIIL

52257 Vmip propofitx fuerunt duzlinez a &b poflumus imas

88 oinari,ut dinidamus utrame,utfit proportio mutuaredu

WL plicata;nam derecta{uperius locut fumus,Ee poteftiftud

fieri peradditionem eiufdem guantis 7%

P31 tatisad utrang quantitatem,fed ut fiat . JTE
mediaproportio, & poteft fieriuteas .
dem quantitas addatur & detrahatur Pl ¢ Ve
ab utragg, & refiduorum proportio;fit b 54 7 i
duplicata proportioni a,gdgfegatorﬁ: e . B .,

& hectriahicdocebimus emonftran —1 1
tes primum {olum:nam reliquorum ——2 ]l\
fufficiet docere operationem. Quarz
tum autem eft de quo pofterius age= —T—
tur quod eft difficillimum.Volo ergo’ B
i
[ |

diuiderea & b,ut fit proportio fecuns |

dae partis,b ad fecundam partem , aut Fd P S il

Per12fexti Primae partis,a ad primam partem,b

Element.  duplicata iuxta proportionemdatam

inter ¢ & d ftatuo efin continua propotrtione cumcd, & ducodin
a&finb,& fantfuperficies a &b,& detrahob exa, & relinquarur

g,& detraho fex e &relinquaturk,& fac fuperficies fuper k zquas

lis g, cuius latus fit], & iuxta proportionem £ edcftatuo Imno. &
ducolinb,&nin'a,& fiantfuperficiesan,bl. Berurfus détraho,bl

exan,& fit p,cuius refiduum fitfuperficies q,aufero etiamlex o , &
relinquatur r, & fuperr ftatuo fuperficiem =xqualem q,cuius fec::m

Per 44 primi Jum latus conflat effe,rurfus | per praecedentem:auferol ex b, & res
Blemett.  finquatur {&m aufero exa, & relinquatur t. dico ergo quéz-l cum
proportiom adlfitut cad d,quod proportio { ad teft duplicata ei

- qua eftm ad lfeu cad d.Nam ex demonftratis p ficexlinb, & q ex
:z‘ml-e{:ﬂ""f‘ linrigituranexlinbr,igiturnadl, utbrada,fednadl, utm adl
Per 16 fixt du'pllcata,fgl' trbradautmadlduplicata.Etut cad d pariter dus
Element.  plicata,conltacautembrexL{r. rautem cum1facit o ex fuppofito,
nam rfuit differentia o & Ligitur brfunt xquales excommuni anis

Per 1 9 quini Mifententia o Ligituro fada,utcad d duplicata. Atoadmutc ad
Bement,  d duplicata, quia funcin continua proportione, igitur refidui{ ad
- reliduwn
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refiduum tut cad d duplicata,quod propofitum crat. Opératioan:
tem breuis eft,ponamuis usin exemplo c24,d 12, €6 f} safino;b 8
Duco d inafic120,duco finb fit 24, dendahe 24 exc 120, || 24 1=
rc]mqulturgﬁ' divide 96 pérac differentiam e & Fyenit | 12 1@
4% quantitas l,rgnmrducmdnipcreﬁu;é—;dnmde pevif' 6 »L o4
fexizg2 ,qmnntas mqueeftduplaadluccadd dewa | 53 8
he ﬂ:gmq,., ex §;relinquicur 3% detrahe 9} ex l;o,rquuumr p'mn
portio 3i-ad % eft quadripla & duplicata ei quat eft cad d:

~Propofitis ergo duabusiineis rurfus 2 &b, quibus wolo addtr&
communem ¢, & detraherevurfiis uuﬁ:_prupumozref iduorum du=
phcmerqumc&aggtegnardm Ducdifférentiam' quadratorum
infe;8eiuscape mguf' imamfextampartem , cui adde tertiam parz
tem produdtiuniiusin altéram, & aradice totius aggtegati, detrahe
fextam partem differentize ditorum: quadratorumpreliduum eft
qugﬁm tertia quanunsmﬂutnpm? &¢,dnﬁ'ermna:quadra:omw .
efl 9,eius quadraturn 81, cuius % eft 25, cui addﬂ-;;pmdu&u} in4;
& eft 62,qui eft tertia pars 20,8 fie 83, n:ums a rad:ce derrahe, dlﬁu
 ferentize ql;adrammmj@ tﬂi. * X hf;‘}}gmtur‘rzs et w82 m

1> Igitur partes erunt 6-migt iRz 3 ua; ;fuhcet ag:.

i.

gre ataautcmf, P'BES _ msup*z

us fint propofica d Sofivnia 4, ity uclo addere
communnnqmnﬁ Faterh utricp ¢ i ' oati mes
diafeuradix proportioris propo wﬂntﬁﬁm'&eﬂ qﬁai*
conuerfa praccedentis.du 0 4in3fi 2 huius » addé utrigp, & haz
beo mheumm SFOPOTtio enim ﬂﬂ}’s‘tﬁmm 12 ad!'& i

pimam wwpfmwﬁ&ﬂp«*n w&.&m u-mm up 5 nﬁﬁ
minus producitidemi2p:ge 108,

Ex ho’:‘fa&‘m tur quod p Mdh{ﬂﬂm :ld ahud biﬁomlul’h aI
terius fpeciei potelt effe quantitas potentia fantum rhete, uehit 7
ducor: jin®i12 p:2ficé p: :Izu,igmﬂ‘&gm 12 e&tﬂ?ropumoﬁém
3adw 122 Eritaderecifis 6 migi 1z, eftin propordoner jadn’
remedechocpropeer mmmuddomm.qﬁameﬂmzdmmudﬁﬂt
nudftmy,ﬂnummu ineér duasye. slup s dus 1

16 1) .‘.:.::__t:j‘-r‘cﬂbtrvm : ! I 38

Blm m:dﬂo quod ﬁplﬁfsbrnonuﬂrum non fint eotnmm[‘m’-fm
cundumi-eimen proportioriem , quéd fi binomiorum
effet commenfum,autrecifiim recifo, numerus eflet éé#nncnfuspw
tentia tantum rhete feu longuudug{: ;log:jf]’ir '—b—i
fint pragia exempli abotripla d e ¢ la
ef, dgi:o quod IP::Gta ac effet commenta 'toti - ‘LLAM{ ----
dE,dTm: pams ab,be mmemeummmfa glealeln L

AR icemiy
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item&p d e & e f.. Namut denionfiravimus fupra,quianon eft cas
dem omnium proportio,iginirunius parad partem una maioral-
teraminor, fir mﬁtil.’:riu;ad ef; qitam-a ¢ ad d £, & hacminor
quamabad deffaturacad dficaa gad d ¢, commenfum eftigirur
ag de,& fuicetiam ab commenfun d gigitirag gb commena.
Similiterb c commenifa fuit ¢ f8: g e ddemyquiiain proportione ae
addf,g cigitur commenfa b e,quare gbipfib cfueratetiamb a,igi
turab b c commienfa {unt,quare etiam d ¢ 8¢efNon eft autemne-
ceffarium Cut dixi yquod fi parees finccommenfe,ut totum fictor
commenfunt utdixi:neque etiam fi tormn téi & pars parti,utrelis
qua pars reliquee partiuclit 10 & 9 funt commenta ; & nr 20 & R 5,
commen{a,nom tamen 10 prRrzo eft commefifum 9 p:Bzy; akiter fes
quieretur quod 4o, & B2 20 efléntcommentajquod eftabfurdum.
Ex hoccllequimhqmdhipomimmn:mhmeﬁfa nonpofluncefle
in proportienenumeri, poffunt tamen. éfle in proportione unius
fmlphasqumqmm.a X u; SRRAD 18 mue 2Ly -

= e O T T B S Y g 315 ¢ L SSBIRqLnd oG o
[}c{cz 0 re u®m oriun-
SRR - ¥ i e e e O
. dwsbwinedlbis cAP XXXV, 0
T O] O T B et ST IR T
A T4 Vimpropofitafuerituna quantitasipuh 2 pofTum addes
W VR reillialiam qu Gog modipropordonis redu
R332 plicate conlusgens.quorumduo funtinutiles smodi cr
gofunt,ut quésitas addlmﬂgxﬁaﬁmhhbmduphmm pros
pomnnemqqr@agrcgam. additam fecundus conuerfuss, ut
aggregarumadad addiran habeat duplicatam ad eam quze eft ad-
ditz ad propofitum.Etided ponam eos ordinatim in tabula, Prie

]
> '

Likdd }
I

(] O
=

¥

ma;igitur ugiliun |1 Aggreg.adadd. dup.addad prop.
dpﬁ@umﬁiﬁm 2 Adgﬁ ptopadupaﬁggfeg. add.
pobicu ad quadraz | 5 -AggrcE_ add,dup;prop.ad add. :
wm fit4, & &dou | Propofadadd.dup.aggreg.adadd.inn
bum (i, & habebis, | 4. -ad propof. dup . propof ad add.
1 cub. 2qualem 4 | § propo ﬂdadddupaggt:g.adpmpoﬂ
rebusp:8. | 6 Aggreg.adprop.dup.add. ad propol.
&Wd%dﬁiﬂd f Addkudprbp.dug.{ag gg._ad-pfop.inn.'

cubumfic 8,accipers.quae ek 5: 8,& acciperz2,& ita habebis 1 cu.
W?mqmmmz &8 ,& quadrasum. e(bimationis eftres
quaxiita. te g 11 moalgsnihutionolusl sasdr o -
“Tertiahabet quadratum p {2 pofnumero propolito equalia 4
quadrato numeri propefitis < 10y 5 6 o hban a3l
. Quartahabebimus cub. p; quad, 2 numeri propofisi xqualia 8
subonumeripropofiti. Quinta
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Quiinta,duc2 adicubum fit §,& habebis reub; p: rebus numero |
propofito, {gilicet 2 2equalia B § , & quiadratum xftimationis eft:
quantitas quafita, | 10gs CLom M :
Sextahabebimus quadratum xqualerebus numero propofito,

id eft 2,& nuero quadtaro numer?;ropoﬁti,id eft4, uI:ﬁt Fquai
‘aqualezpofipig, o Rt . iy
' Dico demunm quod proportio confufa aggregati prime & quar :

tee quantitatum omiologarum ad aggregasum fecundae & vertiz
carundﬁ.neﬁ- uelutiquadrati p: 1, detrata proportione ad ipfam;
proportionem,ut alids demonfiraui.Ex quo habetur confufa quas.

rumlibet quatuor quantitatum recte incelligenti;

De diidendis duabis lineis zqualibus fe¢undum propordda
‘nemmutuam reduplicaamdatami 'C'A P. XXX VL
<t ) = Stud docemusin Arte magna. Sedibiadnotanda funt
.EA’ illauerbaex quibus totum .nc%ocium pendet: Rurfus
3 ¥)) quod fitexab & adinab, &ef gft qualeciquod ficex.
ef8eginaggregarumab &ef,quiaexfuppofito ef X e g, xquan
turab&a d,conﬁat ergo ab quantitatem,& ef bis affumi, & cum
hocfuppeniab & ad zquales eflc e f & e g,ut primum pote(t fup=
poni pmf;rbi‘trinlfgd_fgqmdgm'[.onigg:go.mtcjnnUenitur utduz,
& duz quantitates fintin eadem proportione cum tertia. Etquod,
tertiaillafcilicetab & e Moﬁg&nf%ab & ef. Arduas
bus quibuslibet conftitutis Mp‘qpﬁphjbus » & manentibus duas
iantiratibus,licebit conflituere communen illam quantitas
tem, & reliquas duas inuenire. Exemplum, fing datx duze quantitas
tesa6,b3,&aliz duzcdfubiungocadabin RS
continuaproportione,&facio fade,ut dad =e—— '

c & gad ity g adsurf adb dop e P
cata.Eo igitur peruenire oportet cum propor R -
tionedara loco =qualitatis. Conftat etiam = 8.,

quod fiproportio a ad cfit duplicata ciqua

eftb ad d,quod ha quatuor qualitates copus .
labunturadunam. BT

Defex comparationibus quatuor quarititatum redupli-
catx proportionis. € AP XXXVIE

s lT fint quaruor quantitages in rcduplica}ta mutua propors
\| -Lti"oﬁe a b'prima, ¢ d fecunda, d e tertia, b f quarta, d{ca
HEEEA quod du tis'exhis nous fiuntutliquet ﬁ?x conitigatios
nes, & duaharum flequecum aggregatis per fe naﬂi {mtm funﬂ,let
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licet notaprima & quarta,uel fecunda & ters 3 gt f’
tianotis af & c e:atreliqua quatuornoram .
faciunt (;?.Iantitatcm ino‘zlo ':lggregamm 0= 8 .
mniumnotum fit.Sit ergo primum ab &cd :
notautpoteab24,cd agiregatmnaf&ctq.?,_mncm fcis quod
proportio dead b feft,utab ad cd duplicata,igiturut 16 ad 1,igis
turd e &bfadb furiy ad1,ard e &b flunti7, igitur diuifo 17 per
17, habebis b funum & d efexdecim ,nam d e & b ffunc 3o, ur dixi,
quiaab & cd funtzo,& af & ce47 igiturrefiduum quod eftd e &
bfeft 17,

Sitrurfus bfr,d e16,aggregatum af& ce; 47, igitur ab & cd
fune30,& proportioabad cd,ut4ad1 &abcdad cd,uc5adr, dis
videjo perjexit6,& rantaeritcd&abag,

‘Proponaturmodo ab & de notx40totum, utprius47, & fic
primo notab f,& fit1,& cd 6,ponam ab 1 pof erit tertiain propor-
tione;quad.ducinb £fit-quad.divide per ¢d, exit’; quad. igitur
2 quad.p:1 pof.zquantur 40,& 1 quad. p': 36 pof. ®quanturig4o,
&itarei 2ftimatio eft 24, cuius quadratum eft 567, & eius pars wi=
gelimafexta 16,feu detracto :42 4o,relinquituridem 16. Suppona
turmodo ab nota 24 de16 totum 47 erit, reliquum aggregatumc
d&bf7,ponaturcds pof.uitt:m‘aing rtione % quad. duc
quad.in 6 fr:quad.divide perab,id eft 24, exit’; quad.zquantur
igitur % quad. p: ipof ad 7. Igmr:gulizjb’ of. 2qualia252,&
res eft 6, & eftcdreliduumeft ibf. Atmodo fi ponaturce22 nota
irautcd fith & de16 & af25. Ponemus ut in tertio cafu ab rpof.
erit tertia in proport. - quad. Igitur i Hquad. producit ¢, quid
producetd e quaceft16,ducé in 16 fir 96, divide p;-quad. exir 225
hoc ergo cum 1 pof. iunr.%um_efﬂcit 25 ,igitur 2§ quad, 2qualia 1
cub.p:§76. R R o :

~ Et hocnon contineturin capitulo. Sed quiainhoc cafufuppos
Nnimus numerum quadratmum effczz, quiace & eftimatio eft cd
6, cuius cubus 210,qui cum 576 efficit 792, & hoc eft gquale 22 quas

- dratis,nam 22in 36 efficit 7 92, Bt fupponimus a g numerum qua=
dratorum,id eft 22,& ab rei @ftimarionem, & quod exb ginquas
dratum ab fat §7s,habebimus 1 cub. @qualem 22 quad. p:575,Et
hochaber capitulum.Sed resnonreditad idem, nam =ftimatio rei
eft minor24,quia éffer24 cubus , effet 2qualis 24 quadratis,igitur
22 quadraris & duplo unius.quadrati,atunum quadratum eft §7¢,
igitur erit aequalis 22 quadragis’, & 1152 non ergo 22 quadratis
X 576 10a
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57 é {olum.Ec fimiliternotisab & b f, & noto aggregato ce incidis
mus in eiu{dem difficultaces.

De confufa quantitatum mutearum in proportione
reduplicata comparatione. L

CAP. XXXVIIL

hned | ponamus utfintduzlinexab & cd,diuifgine X E& fie,
3P proportio fdad cb, uelutaead cfduplicata, & fintef fes
(==l cunda & ¢ b quartaxquales & notz, & totum aggregas
tum erit etiam notum.nam in hoc cafu proportio aggregati prima
& quarta;id eftab ad ageregatumfecunda & tertia,id eft, ¢ d ¢ft
ut quadrati proportionis p:1,ad proportionemipfam itidem p:1,ue
lutficab 15,cd 9,divido 15 per 9,exit 13-,& hocelt quadrarum pro,
poxgionis p:1in comparationead 1 pol.p:1,quare cum 1 pofp: 1 hi.
habear locum unius, erit ut ponamus 1 p:1 | 5
pol.& ducamus p:1- fieipol.p:Zequalia &, ' b
1quad pivigitur: quadzquatur spolps- ¢ f 4
ergores eltR% p:i, quodeft2, & propors  * g
tio eritdupla,poneigitur 1 pof,detrahe ex9,fit9 m:1pof. & ita etid
quiafecunda eft 2qualis quartz, erit1y m: 1 pof. erit 15 m:1 pof, du=
plaetiam 9 m; 1p¢1&18 m: 2 pof. 2qualia 15 m:1pof. & 15 p:2 poft
xqualia 18 p: 1pof.igiturres eft 3.1ded in hoc calus tres quantitates
necellario funtin continua proportione. .

De diuidendis duabus linels notis fecundum pro-
portionem mutuam reduplicatam =
e inxta partes datas. _
CAP. XXXIX

gy O)¢ capitulum eft pars duorum fuperiorum: & ex eo habe
| P4 B tur capitulum generale cubi & numeri 2qualium quadra
8 @98 Y tis:nam propofitis,gratia exempli,1 cu.p: 16 2qualibus 9

qatis,propon am lineam ae 9, & quaes - Aot |
ram z{timationem1 cu. ®qualis 9 quad. p: —— Fsti | Cap. 26 F
16 qua fitab,igiturnora beaddambges ¢ - f 4 27

ualem,beergoa¢,ab,ag,cbh,bgeg.cd ' '
(miqualis a con'{;nes notx. opoﬁtumigimreﬁ diuiderecdin fut
utfitfdadb g duplicata eijquaeft ab ad ef, quainuenta cum cu=
bus ef,additis 16 cxﬁippofii:o fit qualis corpori ex i:Id inquadras
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tum ¢ ﬁ'q'ilbgfam totum eft gqualefuis partibusi8¢ d e fir 9;& quod
fitex d fin quadratum c f16,nam tanciif{ fie éx b g in'quadratum
abigitur 9 quadrata efequantur cubo pi19. Vi ergo dividamus
¢ diuxta hocnofcere oportet ordinem eorum que dicta funt fupra,
fcilicet quod quantitatesab, cf, fd &b collocantur hocordine,ut
funt mutuz reduplicata:alio ut funt in‘cdntinua proportione cum
una & eadem,{cilicetab prima,fd fecunda,cfrertia,b g quarta, pris
i & quarti manentif utroq ordine, fed feciinda & teftiamurans
tit,nam c f e(tin réduplicatafecunda, & £d tertid,infecta fd eft foe

s E g 114
ciinda,efeertid.

-y

¥ L]
sl d B L5

pr_‘q' onantur rurfusnotxe h;ab & ¢ d, & fintpartes conftitnre
eaeb,fc fd,quarum unafinota effer patam;eft ob contintiam pros’
portionerm quod effent omnes nota,fed fi {6t h, ab'& cd, palam

‘ é¥quod erant nota partes per Artem niagnam deuenieiidd adcas
E:E fé‘ﬁ.‘.:: pitulum cubirerum & quadratorum 2qialium numero. B qua
périemies ad coonitionemg:afdum propofitarum:uefihponatar-

4 abém:re12 cd g1z mi.Eepartes {e Habebone, ue |4~ -

uides.E(t autem proportio rad’4 m:g: 1z duplicataei | 2refzm:2
quee eft 2 ad re12 m:2, & cauenere confondas. Dico | 114 nurerz
ctid quod fi cubus & 24 fint 2quales § Gl . &fit'cd numerus quas
dratorum [cilicet 8,ut fic %E’a'!?a,lls cd feiemus cb&b g, & erunt
pofitacbiquad.&bg,1 au.p:§ polxqualia R 24 numeri propofis
ti,& tam ¢b quamb g erunt qhﬂﬂu%m s. Quia et-%o nos
txcb,b g, &per« fuppzfg no:ﬁc};jéﬁcﬁ quantitatem i€ dfeuae,

& numerumaequationis,id eft 24.. & hic producitur exfuppofito
exfdin quadraturfi f¢ 8fd'& fe habent necefsitatem faltgil‘:: alter
nam,quiadum cd &a cfurt §,& numetits qui producitur 24, uas
riatur utfit 20 aut 22 aue 2§ , guncyariatur quantitas rei, & quadras
tum cius e b,b g igitur propofita quantitate cd uelae quantitates
ebfeub g habent connexionem cum ¢ f &£d:& quia fi nen fuppos
neretur numerus 24, haberetur ex partibus c & ?d_ yducendo fdin
quadratum fc,fietut inuentach contrariaratione neceflaria fit cos
gnitio diuifionis c din £.Nai eum propoluerimus cf, fd cognitas

1.~ perduo confequentiaad illa qua ﬁ‘:nt aggregatum earum , & pros
.+ = ductum dfin quadratum f ¢, confequimur if.ias aliag ae & cbfeu

b g,igitur peraé,cbfeub g,& duo confequentia & funtab,b g &
produdtum g b ih quadranim a b cumiuno ex rribus cf,fd,c d.in=
ucniemus reliquaduo, At c dnota eft femper ex fuppolito cum Gt
aqualis acigiturcf& £d.Siergo ponatur productum gb in quas
dratumab 26,& cfduo eritfd §, diuifo 20 pér 4 quadratum 2, &fi

: fd ponatur
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fd poatur § erice fRe4,id ek 2, nam diuifo 20 per§ exit4, manifes
ftumeftergo quod c£fd & cd habent confequentia ad ab fevac
8&eb feub g. Concludo quod fuppofisa cognitione ab, b g,que:
{emperhabetnecellaria,eftconnexio gxmnfgifiqwa'qd;d diffe.
rentiaab b gquanon.eflec i cdnd effetilla differentia, fed folum
1 cub.p:24 2quaretur § quadratis , & eflet nota ab;& bg, ex quas
rumduGab ginquadratum ab,fieret24.(ed cdnoneflet §,neca=
qualis differentiz ab & bg.Proponaturergo lineaad nota,; &:ﬁ.
rei eftimatio cubi 2qualis quadratis aumero ac, & numero afti=
mationis propofito quific excdin . - : g il o oxg
quadratum ad, & nota eft ex hoc ——+———— I S 157
cd.item notaclt quiaeft differentiaa d & acnumeni quadratoruni:
atp notarunyiam uerd ad diuifa eft bifariaminac, cd notas, & ab
erb dignosas,querendum et igitur an exnotis a c,¢d(quia habent:
connexionem)haberi pofsintab 8h d,& ita erit quelitum notum,
Secundgan dltadipigémin bmagunisudo.cd conftituatur itemp:
a c.EBe differtd precedegrequoniam pera g din praecedente, & po:
fitionem quarimus quantitatem b d,&X eahabitacognofcimus e dy
b ¢ &itaab & quafium. In hocautem fecundo conflitutisabbd -
& habetur quansitas,a d ctiam &efi res & cius quadratum edant,
nowm erit ; ex quibus quarimus quantitatem a,cid ¢ft numeri;

quadratorum & quod firex c dinquadratitab & eftnumerus gllis
 mationis qui eum quadratis 1crpa g zquatur cubor d. Tertio,
quarricar quam ratonem habetincrementunicdin comparatione
adbcquiabeadede MW dadab exfuppofico.
fi ergo ¢ certa & data quantisas (aeuai quomingrericab co mas:

ior erith ¢refi apponiturauté minor ¢ d quamab,maiorem
aiit oportet efle proportionem b cad ¢ d quamadad ab,quia dus
plicatam,igjrurincremenrum ab anfemper augeat proportionem
b cad ed fupraproportionemad adaban minuatnan de xquali<
tate certum ¢ft quod noni& gqumqq‘l@ 1eC ratio mutata quantitas
tecd.hocigitut & quomodo Rt certé eft confiderandum Yoqua-
murigicur de fecundo,quia eft facillimum cum enimdataficad &

ab,data erittertialinea que fit data, igitur proportio par '« gy fuui

tium a d,ad d e divife a ¢,e¢ data b dindivifa,ergo poterit, € Elem,

diuidi uc ad ad de,feuad ¢; & diuifio illa cadet in c,cum ... Per xo foxtd

igitur proportio ad ad edaa fit,erit & b cad c d,data eft autem bd.
dara ex fuppofito,igifurucraque carim bie, ¢ d data quod erat des
monftrandum.nam daga b c cum ficdata a b, eric dataa c numerug
quadratorum. Cumdfitdataad ,erigillius quadratum dacum: &
quia cd dataerit produdium ¢ din quadracum ad dasum, is aut:irr;
b % : : ' el
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eft numerus aftimationis quacfitus. Inuéniamis etiani primiim e
facilius & proponamusadisdi -zieﬁt-eﬁolhmnems 1o0}& fitb d
rpof.&abroms poficuinsquadratum eft: quad:p:1oo m: 20 pol;
quod diuifumpera d relinguit L quad.p! iom 2 pof, hacelt rertia
quantitas g dudtainb ¢ producit quatim'a d prima fo e d quar
tam quod prodictum et 16, Quia ergolyd ety pof.& éd,éit b
rpol.m:Ligitaf produdhur tertiz quantitatis eft sakpriopolm:
z quad.m: X quadn: o pi2pof & hoc totum-eft 2quale 16! ‘Quare’
reddendo wicifsim fent 2L qeradipi2 6 aqualia L cu.p:12pof &' cu.
p:120 pof.equalia 21 quad.pr2e 6.8 erit cu. #quialis 27 rebtis p:46.
&ideo eftin parte non nota.Pro'tertio opottet prafupponere pris
muin quod fiadficdividenda , ficur proportio ipfiusad abfitut

g‘:fmﬁ b'cad b dérit ¢ a,cum maxima fuerit aqualis radicd oGupli quadra

tiad dempto duplo ad.&tufie fi a ¢ et mininia; erit c ' miaxima. Er
rurfus cum fuerit ptopertio’ b ¢ ad cd, utquadrati ad-quadrarum
a b non poterir effe cdﬂiii&i‘ﬁwdmpafmdm ad a d, quam ut fta=
tqamr-kr&&paﬁ‘ﬁ.égﬁhnéﬂﬁgﬂbi piuniustei @qualis quarta par
ti quadrati ad.Btho¢ pendet ex' demonfivatis/in libro de Propora

Propefi13s tionibus. ‘Exemplam c&iﬂ:’ﬁﬁﬁ'&d 10, t‘l‘*itjﬁ!ﬂiipars aczftimado

cubi 8¢ rei equialis 25, quf eft quiarta pars'ioo,qiradrati o | erit rgo
rertiapars a cR ViR 3§61 priztmire Vied 3562 min 25 unde tos

taaceritnsvicu. 13917 Py TR Viak 13917 migz7 s, & e derit
refiduum. Confiderandum eft‘ergoq yofita ¢ d mifriore

blema poteft co » quia primiiint proportio quadratiad
muadmmm&ﬂ;qm jﬁgié;;mab-,tﬁma maior eft in Sompas
rationead proportionem b ¢ad'e d,runt quizad eft maiorb ¢, tum
quiafumimus proportionem quadratorumin primis, & linearum
in fecundis.” Btided curitaugetur a b minot i differentia propor=
tionis quadratia dad quadratuitt ab ad proportionem bcad cd.
Er quia rurfus rieceffe et urproportio quadratiad ad quadrarum
ab fitmaior proportioneb cad cd: quiab ¢ potetit effe minor cd,
quia¢d data eft, quadratum autem a'd femper eft maius quadrato
ab,curm (it totum a d partemt conparatun : crefcit ergo proportio
«bcadcdin comparatione quadrari ad'a d quadratum ‘ab,donec
+ hatei equalis;ifdé it maior, & ruirfus ut dixi minor,ergo rurfus fict

aqualis, & hacelt caufa duaram 2ftimationiim, oporcer igiturins
- Uerife' maximath proportioniem b ¢ ad ¢ d i compafatione quas

dratiad ad quadratum ab. ‘Quid er{c maxitim parallelipedunt
aefivexb i guadiacum ab; et 4 faetit duipla' b igiturtinc

maximaerit proportio c‘iflif_s"iﬂ"piﬁﬂelfpifdtirﬁ cd mq&ad-ratm‘rr
ab,quare ruirbmitifma propoytie'quadran 1 & ad quadriatim2bin
Lon © €ompas
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comparatione b cad ¢d. Eritafi fumantur duo puncta e &f; itau¢
cein quadratumea uel ¢ Fiﬁ_ quadratum fa efficiant parallelipeda
fingula zzqualia parallelipedo ¢ d in quadratumia d, turic punétim
beerit jntqt@f,fzd non aqualiterdiftabir. Sed quid hddi’ﬂ:gm&
rale fen ae fic differentiaad & c d feu quaenis alia quanatas: [ded
oportet hocinuenire ex proprietate dia"frentia: coniwidta cum geg
ierali ratione dicta: & ratione {ecundx aftimationis inuentaper -
primam fgpius dicta,firergoad,de - o i1
data & puctuminacmaximapro=a . - 'ek8k f ¢
portionigb cad cdin comparatios [ shilp o = :
neadquadratiad quadracum ab.b.& fit cein quiadratum ea das
tum,ut fit zzquale d ¢ in quadratum da, & fic zftimatio data cein
quadratum a e,ut dixineceffario e a,dico quod dasa eft af fimiliter,
& quod b eftiriter e & f hoc enim eft demonfirarum.certio dico
quodb felt minor be,itautfemper ffit proximius b quamipfum e.
Cum igitur ex ratione inuentionis fecunda 2ftimationis per pris
mam ex tota a ¢ numero quadratorum oporteat, detrahere a e pris
mo inuentam x(timationem & refidui {cilicete c,ducereina e cum
quarta parte € ¢, qua fit eg,utducaturec inag,& fumptum fuerit
latus potens in illam fuperficien ,id eft mediainter e c&a g, & ei
addita dimidia ce quee fit fh; & coniflabitur a f c;:_f';;ppoﬁtu,ig'imr
ha et mediaintere ¢ &a g,ex his qua dicta fung; dico igitur quod
fnonpoteritefleina ,qﬁiﬁ {Tetiiite t&h‘mﬁdﬂ&\m\ effet mae
ius producto e ein quadratum a ¢, fi effet inter a & ¢ effet minus.
Similiter fi fuppe mﬁ?mslaﬁi f @quales,minus efler produs

£

(i

d

U

&um ¢ f inquadratum fa quam cein quadratum e a,ergo cum, iis
d:ﬁmnﬁratum,q;ﬁm,ﬁgﬁorgﬁhmnm: productum cein quadras
tum e a eft maius,igitur (i debet minus quiain 2quali diftantia erat

maius, necefle eftut e b fitmaior b f; quod erat demonftrandum. -
Dico modo quod tota confideratio eftin hoc,quia cd quee affuims
pta eft,uariaturiuxtaj roduétum ¢ fin qu;draturri_fa, gratia exems
pli,& eft numerus a:fgmatiohis,fed non fumitur a partibus ca,ues
tim a tota folum,& ided fumitut éapro indiuifa: Si auteni fumerés
tur pro diuifauelutine, uelbuelf; |
non fumitur eauc differentiacd & @ A
da. Eriuxtahocfidicampropofis " T AT
t2,ab,uclo eam diuidere ficut cubus ac fit gqisalis ei quod‘ﬁt exab
in quadratum b ¢ : deuenies ad cubum & res xqualid numero. Et
codem modo fi pofitaab,b ¢ uelis diuidére acin d,ut cubus ad fic
aqualis ductui feu parallelipedo ab,b ¢,cd peruenies ad { cu. & fes
xquales numero & in ambobus fupponitur quod latus cubi fie
: K differentid
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differentialaterum parallelipedi,aded ut hic haberemus ntefitum,
fed hic deficit unum, {cilicer ut fit parallelipedum &non'cubus. -
«. Similirer notum eft quod'cum fueritpropofitaab, quam uelim
diuidere in ¢, ut mutua 'parail!clfpcda fint‘decem.gratia exempli,
pofluminuenireparallelipediim ex b cin quiadratum ¢ a:quia diuis
fis decem perab exit producur a cin ¢bnotum: quare partesac,
Pers fecundi-c b.igitur produétum cb in quadratuma ¢ notum erit. Etponatur
quod fitrz cub. 10, mutuum & ab fir 16, gratia exempli,erit produz -
ctumacincb® cu.100,quaréa c§ p:re vi2y mire cu. 100, & cb § o
R v:2§ m:Rz cu.100.Inde habebis productumut dixi. Ec demonftra
tum eft etfam.quod eiufmodi produa funt in proportione pars
tiumaeadch. ' i
* Btrurfus,quia demonftratum eft quod diuifa quauis lineaputa
ab quomodolibet in ¢ proportio parallelipedorii mutuorum eft
ut partium : & differentia illorum eft paralielipedum ac in cbin
differentiam a c& cb, firigitiur mediuma b punctum e,erit ergo fo=
lidum a cin quadratum ¢ bmaius folido b cin quadratum ac foli

do dupli cein fuperficiem ch. fit

kb zqualis,a ¢ erit érgo folidum

acin quadratum ¢b gquale foli= |
disCuhobk,&acinquzﬂram"”'lﬂ .385 3 | Ve e LS
ck & parallelipedo ac induplit a,, ¢l dl ¢ k

ckinkb,quare comaeficequas '
liskb,ericfolidum a ein quadracum b 2quale folidis duobus tni
quod conltat exak;k ¢in quadratum k b alteri quod conftat exac
in quadracum ck; folidum uerd cbin quadraritae ferk b eft com=
mune ei quod fitex b cin quadratum a ¢, quoniam a c eft @qualisk
b, & akzqualis b ¢;igiturfolidum a cin quadratum cb excedit fos
* lidumb cin quadratuma¢,in ¢o quod fit ex ck, in quadratum ca
&a cin quadratum ck-hoc autem eft zquale ¢i quod fir ex duplo
ceinfuperficiem ch.Quad enim fitexa cin quadratum ck,ct ckin
quadratum ac, eft @quale eiquod fit ex akid quod fitexacink.

oo €0 ergo quiod hoc eft 2quale ei quod firex duplo cein ch. Id cft.

pof.liv.de Utproportio ch ad ¢ m firuelurak ad duplum ce.nam chad cm

proport.  elturcbad ckick autem cft duplum ce, & ak zqualis cb, quiaac

Per 1 fexti eft arqualis k b,igitur per demonftrata ab Buclide proportio cb ad

" in CKutakadce,quod fuit propofieum.

Elem. Ex quo pater maximum futurum difcrimen parallelipedi a c in
quadratum cb ad parallelipedii b cin quadratum ca, quoties pro=
portio cedifferentizzad d ¢, differentia fueritmaxima in comparas
tione tetragonipartium rectanguli d g ad tetragonum rectangu-

{ 7 lum




_ DE'REGVLA 'ALIZA LIB. w4
lumrch.Quo ficuctale parallelipedum fit masiminm, Cumptopors
sio ck ad ac facit maxima in comparatione quadrati acadichat py , g diff.
proportio quadrati a ¢ ad chelt ut quadrariacad quadratum a e 1. de pros
detracta proportione confufa gpadru_i ae ad quadratum ¢ e.harc P4

autem duplicata ei quz eftaead ce Maximaigitur differencia pa-
rallelipedorun, quoties proportio differentia partium ad dimis
dium quancitatis fuetiemaximé propinqua proportioni quadraci
dimidij ad feipfum detracta duplicata’ eivfdem dimidij ad dimis
dium illius differentiad, nunquant autem poteft effeei qualis. Bt
dedudtaad numeérum fiab ponarurizericae 6,& ac6 m: 1 pof.cby
6 pitpof. &1 cu.priod xqualis 36 pof.& hoc effenon poteft, igitur
non poteft gquari proportio.utergo inueniamus maximum quod:
poreft produci oportet ut inueniamus numerum Guem producie
24 i 12 tereize partis, & produciturr 6912, Er hiceft numerus ma:
ximus:ideop res Ra12,{cilicet tertia partis 36:igicura c eft6 m: me 12,
&b cepire12,&parallelipedumnz 27648, & eftferme iss, & par=
tes quafi 9 & 2.*,& ideo in proportione,24 diniifiin 19 &5: Erhoc:
non eft mirum;fed quod mirum eft; eft quod cum parallelipedun
ckin chnon firannexum alteri aliorum, nam poflum (cire quods
uis illorum ignorato parallelipedo ckin ch,&fcireé ck iri ch,incos
gnito utrog aliorum ficut etiam deparallelipedoab in ch, hoc tas
mien fit notum aliud autem non. Etided id accidit, quia ab fuppo=
niturnota, fed ch praefupponiturincognita, eft tamen magnum
p‘rﬂb‘ﬂ'ﬁﬂa HEH0 X ‘-'i-__- D ! S E '-Ig,;f";;-;: O [
Jam uero habemus fecundum modum principafeit inuentionis
capituli cubi 8 numi ‘2qualiit numero rerum. Pofito enim quod
velim fcirer cub.p:64 idum 36 rebus, ponamab duplum re
36,8¢ erit12,& duplicabo 64 fic128,& quaram divifionem abin¢;
utexabin chfiac 128 igitur diuilo 128 perab, quaeft 1z exibicch

¥

Zequaliajut firproportio a ¢ dimidijab ad, de dimidium differens
tizdb &da,uclutdgad ch, run¢ enim erit parallelipedum exd ¢
ind g 64, & duplum d e in d g 128, quemadmodum propofium
eft.Btita propofito quotis numero qui pofsit produci ex 36, diuis
foiriduas partes,itautexunain duplum R alterius fiat ille numes
rustfeu fimpliciterin & aleerius producatur dimidium numeri pro#
pofiti.Etita habebinus capitulum gerterale . conftat autem inhoc
cafuquodaderit4,db2,& dg32,& cumd eficz, erit duplum d&;
qudj eft4,in d g 128 parallelipedum fenfi inuentum, fed hocopor
tetinuenireratione. habemus ergo datam ab diuifam per aqualia -
8 ' KK 2 ing

1ol quareacerit6mirz 35, & cb 6 pire25 . Elt autem diuifa ba po ¢ fockidi
in ¢ per 2qualia & propofitumeftdiuidere eam rurfus in d perins Elen.
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in ¢, & perinzqualia in c cognitas partes;& uolumus dinidere cami
ind,utfit proportio daad ca,adeam quzeftcb ad b d in prapos=
tionecacaded, . : s8] - W
De tribus neceflarijs qua prmittere oportetad inuens
tionem,  C AP XL o
et | ergo d e fupponitur res, non poteft efle numerus,&X ad
M\ radix, quia effet ab tota B2, & non numerus propofitus,
(4S9 neqpradix,quiaa d effecrecifum b d binomium, & produs
cerctur numerus implex aut compofitus cum radice perm:uel p
igiturdu&us in d e® fieretbinomium aut recifum aut g, igiturnus
merus zquationis non eflet numerus. - Pari ratione non poteftd e
effe binomium aut recifum tertiz nec fextee {peciei , quanon potelt
elle g fimplex. Rurfus propenatur d ebinomium, & ficd cnumes
rus, & efxqualis,ec & e g 2qualis,” : A enie
ed,erit ergo:?nunicrus,& cfr,exz deef8 b
ad ergo recifo in d b binomium" o9t S, | 1111 043
oportetut fiatrecifum fimile binomio d g, ut ex eoin productum
d g fiatnumerus.idem erit i c e ponatur numerus 8 d c . Intereft
hocfolum an g: it maior numero an minor, Erin hac conftitutione
non poteftd e effe recifum, quia o ret allumere quantitatem
maiorem d ¢,& ita eflemus extra cafus ,m&pmhltmaﬁsﬁcm
per e:Fo d eeftbinomium. Erponamusd ? pire§ , &erunt res 32
aquales cubo p:24:8&a er:32,& fimiliter (i efitgm: R, fed non
erit3 contentum in d eJdem dico cum 1 qu. p: 12 2quatur34 rebus,
& elt xftimatio 3 prRe 7,8 3mire7,nam non poreft uerari nifi in bis
nomio:fcd eft aliud cum 1 cub.p : § @quatur 18 pofinamres eft5: 6
m:2,& non poteft contingere in binomio : igirur prima due exems=
plafuntidonea. Btquiain his addere oportet aliquem numerum
qui ductus in R totius producatnumerum @quationis,& manifes
{tum eft,quod non poteft effe Rz negg binomium neg recifum, non
enim conficerct numerum,ideo oportet ut fit numerus,nos autem
iam fupponimus hic effe quadratum. Proponamus ergo 2 ¢'8,&
quadratum illius fit 64 numerus rerum : & fit ut addendo 17, fias
alius quadratus,fcilicer 81 cuius B qua eft9, ductainiy addicum
faciat 153, eritigitur 1 cu.p:153 @qualis 64 rebus,& rei eftimatio 4+
PR3 id et dimidium g totius p: R differentizenumeri zquatios
nis,& -numeri aggregati, Erit ergo pofita cer3; & cd4 ad3:-
migess, & dbilpirst,&dg9 piesy. Et produumadindb
403m R 2635yhoc ergd ductum in d e feilicet 4 pime3;- fie1s3
th"qmus eijgo;ﬂi,,uidere etiam 64 in duas partes,ex quarum unain
T ikl e e alietiug

=y




DE REGVLA ALIZA L1B. 17
realterius fat 153, & quia g illa eftres; & eftd ¢,ducemus d ein fe.&
fic232 p 122632 igitur reliqua pars eft4o;-m: w2637, ecce.qucd
resreditad idem. fix dgigiturin pductumadindb fit306,quod
diuifum per 16, exit 195, igitur partes erunt 8 p: Rz4.4-§-+,&8 miRz
a}q.;—.Rcduc;mtur ergo hi guo modi ad unum , uelucfi fit ntimerus
rerum propofitus ab, & g numerus equas :

tionis,& feu diuiferisab in quadratum b ¢, Bl
utlatus eius b d in fup'erﬁciem dafaciatg, fug ot |
fenaddideris b ¢ fuperficiemadab,uttotd bl 59
affict quadrata & latus eiusiae inadditam, L

L4
b eproducat g, fientnota zftimationes in

primaquidem latus b din fecundadimidiuma e addito aut detra
&o latere differentize dodrantis af, & fuperficiei ab propofit. At
quoniamaeinch eft zquale g,& bd indazqualecidemg, eritae
incb xqualecdin d a,eaigiturad cd,ue adadcb,at a e maioreft
cd,ergo ad maioreb,cum@b c & afquadrata fing, erit ad @quas
tis d f,igicur d fmaior cb,quod eflenon porett: non poteltigitur di
- Oportetigitur utﬁgﬁ:p_g-ﬁcies ab @qualis numero rerum eiufs
modiut be pars quadrata fig,cujuslas. e < 3

tus ekinkafirequalegnumero xquas .

tionis , & rurfus fic ¢ d qualis ab,cui
defir ad wmpknﬂmqmmw
perficies h.d,it@t;g‘g chrurfusin hd fi=-
311'&@&:;'5!‘.1?' i?.. roque calunota
res:{cilicesinprimo ek;inlecundo dimi =
dium ¢h cum ea qua poteftinfuperfis
ciemflpofitalc,dodrante lc. Quia ers
ohcadekeftutakad d h,erithc ad e
ﬁduplicﬂagpdpmpqtﬁontmmedigae- !! 2N
ekad mcc_]‘_.i_a:n}jnter_hlc__sg hf Sitigitur

& X
i

mmediainterh ¢ & ck,igirur hcadm, | O |

ut medrz inter ac ek quefitnadmes | |

diam interhehf quafito,igitur head le,

m,utnad o.Ererunt tr_'gsgt_cgnes coniundtiad duo extrema ¢k, n,

s sk o hemit, oD o, - PR |
Et rurfus cum dixerigquis diuili abin ¢, & fuit cd differentia par
tium;ex qua in c e mediam inter partes producitur f:dico quod has
bebo 1 quad.quad.psquarta parte ?uadrati feequalia quadratis nu
mero,quadrati dimidij ab,& ideotnd poteft excedere quadratum
dimidijab,fen quartam partem quadratiab, uelutfiab fic8,e by £
; = ¥ K 3 bpba,
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b,babech o, rquad.quad.p:9,xqualia16 (quadrato 4 dimidijab)
quadraris {cilicet:quare res eritre v:8 mex 55 & duplum eius, id eft
Revig2 min: 88, erit quatititas ¢ d differentie partiun. Erided pro:
blemaeft urcum fefam quantitatem ab et modum inueniendi pro-
dudtum excdinceuefitwqualef, f interiero modurm ut excdin
produ@umb cina ¢,quod eft quadratum c¢ fiar idem £ inuéntum
erit capitulim.Sed ulrfmt’ﬁrpﬂtcs {cilicet cd & ceinuno & alte:
ro problemate, ISDE siEd T et
Rurfus cunt ex ¢ d differentia partitmin produ@fumacinab fie
£.8¢b cfirrqualisad eritutexa cinad s &poftprodudoin ¢dfiar
fergo fi cd effet media proportioneinterac&ad, efleta ¢ dinifain
dfecundum proportioiem habenten medium & duo extrema: &
fi productum ficeflet efler cd e cu.f & quotiiam produium a cin
ad,eftfemperin aliqua proportione ctim quadrato ¢ d;uel maioris
uel minoris,& ea fumiturin Zquali proportione femperab r quad.
p:numero reruntlinea ditifee 2equalibus ' quadraro’ efufdem : aut
quad.p:quadrato numerilinez dinife ®qualibus rebus in eiplo
numeri rerunt.utfilinea diuifa it 10,habebo 1 quad. p : 1o vebus 23
qualia roo,uelr quad.p:1 o¢,2qualia go rebus, & 2fimario fem per
eriteadem.Et fi quadratunt e d fit duplum aut aiplam produdio 2
cinad habebimus,id eft quad.p:multiplic, eiufdem numeri rerum
@qualia multiplici quadrad‘t_ﬁifdemﬁ; meri,an ddg.m d.p:i
to numeri eiufder linea dinifee 22qualia rebus di 1ctis per conuers
fum propnrd@n? 2 .Exanj:bﬂ?qﬂﬂﬂphﬁi‘bpnl:ﬁunewca
fuit quad.p;;gfﬁ’mquﬂh 1o0,uelt qﬁﬂ;ﬁp:‘fo_o’tqualfa 30 Tee
bus,hichabebo 1 quad.p:40vebus ®qualia4oo,ueliquad,p: 100,
aqualia 6 o rebus,quinumerus producitur €X 4 NUMers propors
tionis,& 2 affumpro ex regula. Etres feu zfimatio eft eadem, uel fi
pro duftum fuerit multiplex quadraro, affufiemus CONtrario mos
do,uel 1 quad.cum rebus fumptis fecundumiillam partent xqualia
parti eidem quadrati linee diuifosuel 1 quad.p: quadrato einfdem
linex divifae 2qualia rebus duplo p:portiorte eadem lieze divif:
&resreditad idem.Er exemplum eft clarin, - Hy
Ex quo tandem patet quodaffumpea ab,utinprefenti capitulo,
queefic 2,8 ex ed differentiz in produdtum acincb far 8, habes
mus I cu.p:4,xqualia 36 pof. hoc enim demiornifiratum f: Ergoac
eritdiuifairid, eo modo utexacina difideind cRat 8, & rei 2@i-
‘matio erivdimidium cd ergo ¢d duplunt eftimationis,& refidui
dimidiuma duelb ¢ ergocdeflerrecu.gideft2, ericd a Regm: &
car§p:L&ided totaab re30.S; quis ergo‘dicat fac exr 20 duas
partes, exquarum ducturedtanguli earumin differentiam ﬁﬁ]tjﬂl,:fa
Kt 1A ebhis




DE REGVLA ALIZA LIB 4
bebis partes b ¢ :§ m:1 care§ pir productum, quarum eft 4,quod
ductum incd,qug eft differentia, & eft2,producic §. Echabebimus
1 cu.p:4 xqualiag rebus:Befundamentumab eft potentia tarstum
rethe.Siergo 1 cuip:6 xquatur 7 rebus res poteft efle r & 2,utpas
lam eft.Ergo fi ¢ d poniatur 2 habebimus pofirad a1 pof:2 quad p:4
polproductumacinad,&ined equalia 6,& eritad 1. Bt i ponaz
tur cd 1, habebis 1 quad.p:1 pof.zqualia 6 , igitur a d eftz,quando
erga ¢ eltz,daelt,& quandocdeftr,da e%t 2. Sed fuppofitapriz
maratione quod exa ¢,cd,d ain continua proportione fiat 8,&cd
fitr: cu.8, fcilicer 2,fi ergo ¢ d quadratum eflet quadruplum retanz
guloacinadhochabetrationem, hocmodo quod enim fir exaé€
in ad eftaqualeeiquod fitex cd, | oG o g
dain ad affumatur de duplada, Pttt Y ul
& d f quadruplaeidem quadraty, (e Ui
igitur d e elt equale quadruplo quadrati d a, & quadratumcdeft
aquale quadratis ce,ed & duplo cein ed,igiturduplumd e ineg,
& eftd fin c e cum quadrato ¢ celt zquale quadruplo ¢ d inda,id
eftei qucélﬁt exfdin d cfemel;hocautem eft 2quale ei quod ficex
fdid ce 8ded, detradtoigitur communi eo quod fitexfdinceres
linquetiir quadratum ce zqualéei quod fitex fd in d eeftauremf
d quadm;Ldi & edupla eidém d a, igitur ce poteftin octuplum
da.Ponaturergo ea qualifcunque numerus puta 1o,cumea f{iteris
plumdactcer oftupliquadrati daerittoracaz pire 8 innumero
rerum, & hoc zquanir 1o, igitur resfcilicet da efi divifo 1o per 3 p:
R §30,m: Rt §00,ergo cd reliduum erit gz §16,m : 20, ex tota igirur
acindafitgoo,mir: §oeoo,& hoceft quarta pars quadrasi ¢ d, fcili
cet1200,m:R 320000 [icut proponebarur, . drara .

Rurfus dicamusquod (T g :
quadratumcdadfexc- | ¢ § 8 o d a3
plumeiquodex caina . " T i 321
d affumam d f fexcuplam, utin priori quadruplam d a, & fimiliter
d e mediaminterd & d a,nam & in priori coftitutione d e fuirme=
dia inter fd & da,&affumam g e ®qualem cd; ficutin priore,fed
e g fuitibiipfa ef, hicautem eft minor eo quod proportio eftma=
ior quadrupla,& runcquadritum d e eftfexcuplum quadraroda,
quia eft gquales ciquod eft exfdin d ajigitur exfuppofito quod fie
exd gincecum quadrato ce eftfexcuplum cdin da, feu xquale e
quod fitex cd in d f,feu quadrato dfcum eo quod fitexdfin fe dis
uidamus ergo utrangs, & fient partes( ut uides) auferantur utring
quadrata e f & duplum de in efrelinquenturdf infe, & quadras
tum ed qualia quadrato cfduplo cfin fe,& duplo cfinde,at df

infc_
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infeeft 2qualeei quod fit exefinfe,8¢d | d finfe ok el b
«femel co quod d { eft xrqualis fe &ed, | Quadief
iunctisigiturquadratum ed eft 2qualeci- | Quad.ed -
quod firexefinfeinfe,& ed, &efttotae | Duplumdeinef %
d.Quadranum autem e d eftequale fexcu | Quadratum ef T
plo quadrati da, igitur quod Htexefin ¢ Quadratim ¢f

d e{i‘}txcuplum quadrati da. Ponatur erz Duplum cfinfe %
godai pof.d fecit6 pof tota fa 7 polfi | Duplum d ein ¢ f o

igitur ponaturcato,ut prius eritefiom: ll Duplum cfinde %

7 pol. cd autem tom: 1 pof. ducinuicen |
fienc1oo m:80 pofip:7 quad:aqualid 6 quad. & ita vides quod res
reducieur in quouis cafita d 1 quad.cum quadrato numeri propos
fiti, & numerus reruni femper fit ex numero propofi to,utpote 10in
tumerum proportionis p:2,proportio fuit fexcupla, & ideo addito
2fiec 8,& poflitiones 8o, ergo reducetur ad regulami de modo fic.
Proponiturlineaac10,& proportio fexcuplaadde 2 fit 8, ducin o
kit 80,accipe dimidium & eft 40,ducin fe fit 1606, aufer 100 quadra
tum 16 relinquitur 1500, cuius Rz detracta i 4o efficic4om: i 1500
quantitatemda.  Ergo ut ad rem deveniam fi quis dicar i cup: 4
equatur12rebus,capiam ab duplumge 12, & -
eltr43,& fcorpus duplum 4,& ek 8, X diuicd &8 d b
damabperaqualiainre 12, & addam & minus -~

ami1pof & fiatebriazpripol &mraerr12m: R o
1 pol.& productumericiz m: r quad. ducam@ ({47 §
illudin ed differentidde & eb, factad b @quas '

Liac,& fient24 pofip:2 cub. wqualia 8, igitur 1 cub. p : 4 2qualis 12
pof. cum ergo dimidium e d fit rei xfimatio,& roraa bnumerus
aut potentia thete. Erit primum uta g it numerus aue poteritiarhes
tedndeutcumexebinb d & inde fat ut dixé fluppofita b d nume
ro utpote 1 erunt quadrata, & res xqualia§ ; hoc enim elt fuppofic
tum,& habebimus 1 quad.p:2 pof . zqualiaz.

. Conftatautem quod proportio cubi cb ad parallelipedum cb,
b d,d ceft femper ueluti quadrati cb ad reCtangulum ex cdindb,
quare cb ad fatus parallelipedieiufdz fubtriplicata ei quaelt quas
drati cb ad rectangulir cdindb,ac cb ad mediam inter c d,d b fubs=
duplicata ei quar eft quadrati cb ad re@angulum cd in db, lateris
igiturfolidicb,ed,d b,ad latus rectanguliedindb, eftury: quad.
4;-ad R cu.4n,

Cum uolueris diuidere b a ut proportio eiufdem adrectan
lum adin db,fit uiginti quadrupla,gratia exempli,diuide quadras
tumb a per24,8& quod exit detrahe ex quadrato dimidijba, fg B

a relidui
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refidui addita& detracta i"lﬂi;ilidid'p'f}léﬁdit partes, utfi abfitio,
ducam in fe fitroo,diuidoper 24, exit 4+, detraho ex 25 quadrato a
g relinquitur 20%, cuius R} addita §,dintidio 10, & detradta oftendit

partesutpotead,db, & habeturex .- it sy % -5k Bl
Buclide. lam uerd conftituatur ab | J| gk v
quadratum7,&aci,&ad4 ericers | | 'm TPRN
goaen7,af,ags &ficchdupla | "l-—_—; o e
ea,&eritre 28, & fitriumeruskb,Ge | | | | . il :
ergo cubusacp: 6 qualis 7 rebus, © 8 1 @ ,._T

&item cubus ag p:eodent numero | i5 T S
6,xqualis 7 rebus.Quia ergo ab eft 7€rit corpus a b pofiraa faltis
tudine & re.7 res, hoc autem corpus 2quale eft1cy. id eft cuboaf
cum b, eftautemi gnomo1cb fiuxea alticudiner a f, & fimiliter cor
pus exabin a? zquale grontomi 1d bg inag, cumcubo a s
Etiu‘t gnomoldbg in'a'glg}'&[gitﬁf'dﬁii_fa'éﬁt bifariamab fuper=
cies,ut exlatere unius parrisin reliquam fiat feub . Er item diuifa
eritbifariam ehinaperaqualia, utex af & ag, ductis in quadra=
tuma e;feuproductum ah in'ae flant7 res: quiaab jam fupponis
tur7,&af&agres. Ecrurfus dinifaeric ch bifariaminf & in g,ut
]‘jrcidufhimbgn fefit oquale gnomonilch & in g, ut produdtin
Iging e icaquale gr diiﬂ%?i g. uride unumquodquehorum
er pri attém Hirius ducum per differentiam a medietate, id
et infepefa i ging cperg  produecundem e
feub.lam uere fit ctﬂmsﬂgg' qualis '8 rebusres 3, eritut ducas .,
dimidium 2in fe fies,eriplica fir3,deducito numere rerym, relinqui-

fuimatio . Ponamergof
numerum 8 , & ab 2prit Qv o A .
mam a’il;h nationem,&b dz § m:1 fecundam gftimationem, & ideo
pefitab ceritcdr zo,duplaipficd,&aer:§ m:,2qualisbd , pos
nam ergo ad g 5 piipofa cre s m:r pof dudte inuicem producunt
5 m:1 quad.ducoinab furit 1o pof.m: 2 cu. xqualia 8, igitur 1 cu,p:
Asqualiay.&res eft eadem 2, &R s m: 1, ergd fub cifdem xftimas
tionibus fictranfitus,{éd rion firié cognitione pridris z{timationis
per quam deuenio ad {cientiam d €,que eft gz 20 Dictum eft etiam
fupra quod (i capiam duplum R numeri rerum , & eftrez2, & Fliui:
daminr: § pi1pof. &R 8 m:1 poffiet8m:t quad.&.’ du&o mz pp[:'_
fient 16 pofm:2 cu.2qualia 16, redibitad 1 ci.p: 8 @qifalid 8 res
bus.In hacigitur per non notainuenitur aliquid nouumin illo per

T RO

fotainuenitur aliquid,fécf éltidem,namcd ﬁipp’oniml‘iﬂ prioreRz

il’liCEZ 20, 5 8 £ :
# 3 LL Rurfus

qtuntrum k firat. s fecun

: » 1 g-ipt 1 5 RS LT PR vy t=lh . & < il Sl . .M' (3
tur cufus REm:t ogmtms ¢limationis 2§ mst eftfecundax: " - ¢
£ 2 | : Cé a o ek . o ad

§ fecundi

Per demona
dll.Elﬂl’h
Per 1 3 Cap,

f.num;

8
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" Rurfus proponantur duz {uperficies 2xquales rectangulzab ¢
d & c efg, & fint equales numero rerum, & fint quadratain cis ch
kd &celm,itautexlatere illorum in reliquum fux fuperficiei fis
at numerus idem, qui fit. n. confiat

. igitur tam ¢ ¢ quamca eflerei 2ftis 5. i
mationem,cumg ex ceinlg fiatn, & . .
exchinhb,idem enim fient etiam ex i O ' 1
gminme,&exahinhd, quare gm _'L n _IS

ad ah duplicataciquaceft hcadce:
igitur pofita g m prima, ah quarta,
cgl: fecunda,cetertia, erit ergoquod _
fit ex prima & tertia in tertid {cilicet fuperficies e g, #qualis ei quod
firexfecunda & quarra in fecundam, (cilice fuperficies ad, Etrurs
fus quod fit ex prima in quadracit tertize xqualeei quod fit ex quar
tain quadratum fecundee, Conflitueturigitur problema fie: | a

Sunt quatuor quantitates ordinatim ab c d, quarum pros | b

pordoaadd eftduplicata ei qua eftb ad :& quod fis ex a¢ | ¢

inceftxquale el quod exdbinb,& quod fitexain quadra- | d

tum ceft equale ¢i quod ftexdb i!?b. Ex quibus fequitur quars
tum,quod propottio eius quod fitexain quadratum ¢,adid quod
fitexacin ¢eft ueluri eius quod firexdin quadratum b adid quod
fivexdbinb. Erpermutando etiam, fed illud eft perfpicuum cum

fitproportio aqualis d%daq nale. . ]
Dico pratereaqud Rﬁx Artis magna qu docet afliimere
-_radicem ag%regpﬂ X nuniero rerum,& numero ®quationis divifo
perillam R, ola}ﬁgeﬂﬂﬂu illi capitulo,& eft demonftrata ibi, Fe
eftorigo eius ex triangulo orthogonio, nam fi it cubus b cequas
lis rebus iuxtanumerum ad,& numero g erit,exs R T
go ex communi animi fententia g ex b cin gnos [ T1
monem ¢ d ¢,fat ergo b f quadratum equalecde 8 ¢
omoni, eritdp oﬁ&m b ¢, 2qualis bcinad & b
grfl;fed quadratumb ¢,quod eftab,zqualeefta d
&b figiturlateraad &b feontinent redtum con
tenfumb cHacigitur xftimatio fatisfacic in omni ®quatione feu
numerus rerum fit paruus feu magnus, 4 ‘

Dedifficillimg problemate quod fadlli:num
udidetur. € a P xLI

: Ihil eftadmirabiliuis quam cum fub ficil; quzftione latet

rab difficillimus ferupulus, huiufmodi eft hic: quadratumab
MRS cumlatereb ceft 10,8 quadtatamb ¢ cumlatereb deft 8,
; Wby~
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quaeritur, quantum.ﬁt ununvhorum feu latus &uqug.dratumf le ia .
ergoab celtio,&abiquadieritherom: 1 quady . - -
%;mr,li ¢ 100 m; 20 quad. p: 1 quad. quad.igirur.;
d erit100m:20 quad.p: i polpi 1 quad.quad, 7
&hoceft wquale 8, quare 1 quad. quad, p : 93, =
lc:qluatur 20.quad. m: 1 pofiadde 19.quad, utrinque
ent 1 quad.quad.p:19,quadratp:92, aqualia 39: -
quad.m:1pof.detrahe tierunt 1. quadiquad.p:i9
quad.p; 90— a:qualiagy quad. m,,lpof.m i:-inde

adde 2 poLp:: quaﬂ,umnq utin ﬂtse magna & u;clcbls chﬁml!n

mamquzcﬁmnem. b i

: Dedl.tphd nonecomparanda in cap:tulocubi &nu-
'merixqua rrbu: CAP XLIL

!"::; TPfPPQMmf cuhus 8{ 4, aaquales & rebus, &re; m&unu
e .-‘d"‘ Il tio eft 2,& altera gi 3 11, & rurfus ponatur cubus,& 10 @4
f= el qualia 9 tﬂm&,&g?’mnana eftidem 2,alterar: 6 mit,&ma
mfcf’tum quad prior gftimatio,fcilicet maior fatisfacic diwert(is, imo
‘“Hm“SPfoblm“lbus At in reliqua fieri nullo modopoteft,ue
1ie in una cum neutys fueritnumetus fielucpro 1 cusp 212 wqualis
bus 3%"‘7&}“ wo%‘r';nm ;m*m 7,mm.poﬁtarc ue por,e; miRe 7 €u

buse

--.}

{2 » GO RN P Tis b g o '}" ,u:]r\& *Pt*mq“a'
poteﬁ cgﬁlgsre,ﬁ ruri g ﬁpof. knus . be
nifi 34 uicibus, igiz ‘Lm 3 { -.m«- .

cur Cubus lle_cum fmgl@dp 1 0 ft . |dF], -
" numero non pu;c SO TP T o inhp.ma':qualns .
' a:quan altérl numdii 1 4 gr ' _9pof knumao
yo rerum quani 34+ fi :

& hoceltualde admiratione dlgnum.lepoﬁus crgofd&nlan

quahbus fcilicet 4 quadrato 2 X abrgm:,&merem:, ponam
axqualem gd,b 2qualem b ¢, caqualem gh dxqualcmab e a3

qualema q, mquah;m mo,g azqua]:mn f. Exhisfequuncur quing
principali

_Bi qua.dramm aaufaaturexnnmm rerum, &cum ref‘duo diii .

datur numerys @quationis prodibitipfum a communis g{hmauo;
uchuti 1 cu.pi4 @quatur 6 rebus, &1 cu.pito exquatury rebus, &5
munis xftimatio qua efta elt2, duco o infefit4, detraho ex6 & 9
numeris rerum,relinquuncuor 2 & 5sdiuido 4 numerum gquationis
primae per2 & 10 numerum xquationis fecunda per§, exir2 inus
trogfeilicet 1pfumn; , ST
by LL 2 Sequu




#4 “HIERONYMI: CARDARY'

‘Corm.2 % Sequituretiam uﬁdmﬁt&r&i&isﬁmr;ﬁg‘&e in'quadrdtunm
B 4 ak,& k numeri xquationis;ut it g ad c;ut ¢ ad % *& quia‘quod fic
cap T excinquadratumajet wquale éi quod fieex’b i quadratumd, &-
ex g in quadractim a%equale ¢i quod fir ex e quadrati f efic quod
ficex b in quadrarum d,ad id quodfirexein quadratum fueltcc
adig.Eteft probatuin exemplimyex 7' mé 24, 1“. piRer2 1 RE3 Mt

quod-elt quadrarum fin g-mregisficre, v 0 bab - e rd

™3 Rurfus quia quodfitexc&ayinaeltoque | d¢ g HgRY
Pereandem. [o of UQdHtexhdfin'-d-,&&!gilitt_ﬁ,-ciqud'&- B T 6 et
d&igihiﬂ‘iﬁqhb&ﬁt-e; bdirdad id qaodex éfin fuelut cad g fic
enimexbdindre12,& exefinfre 75,8 et proportiour rad22y
com, 4 Cum aRtimatio(utdixi)non potuerit effe communis pluribus
flumeris f&rﬁrﬁ,‘&'ﬁumtﬁs‘ﬁgqpﬂﬁﬁﬁﬁ commutabitur neceflario,

A-1rg.
i

fi fuerit binomium in fuum recifum, & ita habebis & fecundast 2«
quatioriem & ruhertm communem qui eritidem|uétut r cu 12
aqualis 34 tebusnon feoffert prima illa pars gire duGtain mealtes
rius,efficivizfed eftcamen 18 piri2ga aliz e mine 252, cufus R efk
iR, cum érgohabes 3 mugdincin fe & fie16miere 252, & Guiare 7
eft fextaparsrt 292 ideo oportet aflumere numetum fexcisplam ad
3,& eft 18 cum re 252 per p:&cadderead 16im:s 332, habes 34 adunz
guem. Bruidifsim fhabueris3p:5: 7 habebis quadratiim't6 p: ¢
252,& itareliquus erit %ﬁgp_lgs ad 3piR7, gﬁfﬁiﬂ"]&fﬁ’(} 18

niRt 2§ 2.8¢ica wicifsim inucnies ex gltimation Jtina erit qua-
dratum,alia ;' f ple .iﬁeilwm_ifﬁﬁﬁ* 1 &%ib{'(_ldﬁi'nos

'in;iuinprd fo &rea umpt"obi;_l" jo.f i Rlpl L2nian . '
corm.g | Jam ergo habes duos ordines aftimationmimm : primus ¢um eas
dem wftintatio ¢t communis alijs numeris reram & &qiatiohum,
& inuenireticeeillasducendo infe, detrahendo 4 quouis iume:
r0,& cum refiduo diuiderealiuni numerum,ut prodeat eadem xfii
makio:utin primo corrolatiov ' Seécundirs; @i eftimatio et binox
mium uel recifum;& duditurirfe, & derrahitiir 2 huﬂ‘s&&_hﬁquo;
ita ucrefiduum habeat eandent proportionetit ad patter,quee eft
numerus,quam R que eft pars quadratiad ] qua eft pars ftima
tionis : & illa proportio eft duplum numeri a‘g.imadoniE femper,
. ideo numerusille eft femper duplum quadrati numeti xftimatios
nis,utin quarto feu praccedenti corrolarior welut fi numerus xftis
mationis fueritzjerirtalis numerus 8, 1318, {4 32, &itadeinceps,
reliquus auten rufiierus erit compofitus ex quadratis partium =
fimationis | utfipartes int3pre 7 + uel m:ie 7, erit 16, igitur torus
riumerus erit34. Ergo tertius modus qui §itéritur erit diiterfiis ab
his,& non erit per uiam recifi & binomij, neqie ut eadeém #ftimax
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tio feruiat pluribus,uclutin marg ineides,quod ['m'gultis funt due

aftimationes in 1 cu.p; 20, 2qu :

15 pofneutrum conun%nct nl::tllpn :'C:JP 4& i GPZ?‘:;“”

mum,quia 2 eft minus, 5!‘:&1111% L, P ig i 7150{ i

itfs, neq poteft effe pars numeri. |- : 8 'Fi. il

Nec&cundum qmaupprtei'ctuf: lq-'il‘p:'{'z- | wlGReH s

gdltt)luelloadljmléudij', 39‘“‘7 NENOQ SN
endo 40}’ produceret’ idem 1 |3 MERT7 il

ro&nan}it,'nseﬁmuud 59 mu.pi.zo |5 pof e

Dccomparatmneﬁmnmatquanomsddpartcsnumed '
cpdvday) T QUAPO IR LA E! ) b s ahanou (O
(4 q A z
e tab ['upenus 12,& exb cIateretmlEPm““ cafitrgma
mﬁquodumpme& Sitergob faqualid ab& g
A H&{bpﬁﬁc&sfge ex cutiaslaterein refidutiri ¢ Fﬁarﬂ
e diflic o efuiamquierinus Sie 0o

&gdbk,ﬁ:iﬁ‘&aﬁapuﬁﬁc.@adh 20 n: _--.m.-_ j 3
tum b h,ex cuius latere mfi‘;lidyugm peupin s vt log- agba
tﬁ‘ﬁ,ﬁus eritergo b I grcu 4, bhrs 'ii:'-ib'l--'-“.b'u. IR P
Cli!ﬁ‘k#&lse:‘?% Mﬁhlit iz .-i b bola s hibiodo
ﬁcmmsléfdﬁtus, oittif ﬂv T SR A e
eltcug 1S erod £ o0 3 4t '-|_ £ sndhd
bcin¢a 5 praau b ﬁid’!gfﬁ:wamyﬂ e
blml, quon produdiim el -,_Mmm&hgmef&

&b d non eft notd diuifio fadta W

Lcﬁmauad.@@ uad "‘fl"' I

o cumuaopropofii B‘biﬁ'ét,&duphad folidum exbl

inl d 1k yelut quadrati pportionis ad g cub.quad.quad.
;F;’OT)%‘I Jg J 1& H 'f‘u'rpl’opﬁiﬁﬁnfd idﬂzﬂll qlﬁd prgp‘or.
tionis.Pré g’ﬂiﬂ’ﬂgﬁﬂ-ﬂﬂn&éf'e{#ﬂﬁva&bl quarebeadbldus, -
hcata ¢i quat eftkl cetraforiiei ad efretragonicunt. Habet ergo di gemist,
f"o bk per [h propottionem notant ifi omnibus partibus , utlis
quetcum B :i dnu{h in &8 habet etiant proportiotiem notam cuny
- bf dunfa ¢,quia tirdixi prop orﬁ&ﬁlhd—cf utebadbl, eft autem
egadb 11 dup ? icata'ef Gz eft ebad bl Si ergo coniunigantur ha
proporunnes quoniam extfemortim componitur ex inters -
- medqs & triaxime quod differentia ei&aceﬁ I
" mqualis differentiz quadrari b c& ef, '
feu gm::mo em g wqualis dif=

fcrtntlzeatc& < Ak v 3

Ak

- p
— s i —
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Quomodo diufdatur datalinea fecundum proportio- -
-5 1mem habentem medium , & duoextremain corpo-
: ribus. ; C_Q'!-_JXLII{!; a1 7 SIS AR DA

-4
HE | e

b ¢igitur b ¢ pofitar quad. & i ke %
(524 ponamus ab 4 erit1 cu.quad. |, . o ] hi
xqualis 64 m:32qd.p:4 quad.quad.igitur g radici 1 cu, p:2 quad,,
xqualis 8; cuius aftimatione habita quadrasum eft quantitas b ¢
qua quarebatur, {8

% [t dataab diuifain cut ex ab in _quacirat_j:iﬁ _gE fat cubus

Quomodo partes diuife linex c&pdﬂﬁﬁ: &qmdtaﬁs
inuicem comparentur. CAP. XLV,

wearems T fint d e quadrata 2 6,& d e cubi 116,&-@;9@131@“ fos
ke S8 perficies quadrac, & erjtcubus p: 252, duplo 126, fems=
3 sy per zqualis 7 8 rebus triplo, numeri ®qualis gﬁ'admﬁ%
IE 2= 2 deiunctis: Et hoc ex regula pofita act pof fiencenim
Par:es;‘-PC)ﬂp:sz:x;m;_‘.guad.& et e,

b

I
l

115 Freg o
| a ha ha &

Revi13m: fquad. que dedufta adcubos. i+,
oftendunt quod dixi. Ecrurfus fi ponantux . =77
d equadrata26 ,& corpora exdiin bebis, | . 1

&binabbis,6o erit 1 cu. qualisagrebus | | g
numero quadrasoruin,8é0 duplo produ | .4 7
&lmUIUI,&TES;%mmmﬁgﬂa -., L LY TOL .-.: |18
hocfuppofito feiemus quanea fitac,que | . o L |
cﬂb,&paﬂ@wiﬁﬂm cubip'%ﬁt SR nsibs; “ ;:- 1Sk
gqualium';r.szrebus,goprep@ﬁ.to T L et YN
mus;7 8 8&;-de2§s, X couertet quachieiin . o0
duo quadrata qua juncta faciunt 26, & dua cubi qui funt 126, E¢
quia propofitum eftquod productum unius in alterum mucuo eft
30,fi hocfciremus manifeftum effet capitulum, Sunt ergo quatuor
quantitasa ¢, X elt 6 quanticas d ¢, & elt 26, qudritas corporum mu
tuorum,& eft3o quantitas cuborum, & eft 126, Illud accedicquod
fi dicam quadrara fint 25,& cubinon poterunt efle maiores 125 cu=
bo§ r: 2§,igitur cum negs pofsint efle minores re 7 § 12 duplo,fcili
cet cubi R medietaris 25,quae eft R 122, ut fit circum{cripra inter 88,
qui et ferme 78 125 & 125,8 preeter id cum dico 1 cub, quaturé
rebus p:9,manifeftum eft quod numerus 9 dasur cubis non paralle
lipedis,ut etiam hic,ideo erit nota pars huius capituli cubi & nume
ri @qualium rebus.Ec eft ualde d_iﬁ:lum,confi deratione:namut ftas

tiantur cubi equalesi126 , & quadrata 16, ut dictum Eﬁ,pottrimus
0co
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loca 26,alfumere quemcunque numerum minorem pro quadratis
ulque ad 14,uc dicamus,quadratadefint 1 4 uel i5 uel 16,& itaad 25
ufg & cubi fins 126,igitur ex regula praefenti cubus p: 252,22quabis
tur 4 2 rebus uel 4§ uel 48, itaulp ad 7 8, & irain intermedijs eas
dem racione fcilicer 43,44,46,47 rebus, & itade fingulis, & varias
to numero 252, habebimus alios ergo habita hacregulahabebis
mus capitulum perfétum. Ectam€ (ue dixi) in fuppolito habemus
partemregul® notam. :

Et fanéﬁ‘;c eft (ugin exemplo maneamus )iam notum quod G
quis dicat cubiab,b cfunt 126 quadsata 16,quod numerus tribuis
tur cubis, & {i 26 eflet numerus reridm;aut numerus muruorum fos
lidorum, iam omnia effent nosa. Berurfus,fi dico quod 30 eft nume
rus folidorum & 26 rerum iam habeo reu.2qualém 24 rebus p: 60,
& res eft nota. Et i dico quadtatafune26,& parallelipeda 3o,deues
nimus ad 1 cub.quad. p: 2628 quad. p: 3120 pof: 2qualia 104 quad.
quadrat.p: 3 600,& hacuianon habemus capitulum. Ec mirum eft
quod cum affumimus 26 pro numero rerum,& 6o pro folidis ; aute
30,hic¢ numerus tranfeat in cubos, quamuis fit mutuorum folidos
rum: & cum accipitur numeius pro cubis,& quadrata pro alio nu=
mero,hgc tranfeant in res,& numerus cuborum in refiduum rerum
detradto cubo,quafi numerus rerumi componatur ex tribus cubiss

Quiomods propofito redtangulo, & cubis laterum eius
habeamus totum cubum.” € A ?t's"ﬁ}v R
g T proponatursedtangulum abputidy

Il B & cubi lateruma ¢, bd 2o dico cubum
b2 B nocunt effe,quiaenim cubi ac,bd fune |
20, oportet facere ex 20 duas partes, quarum®z |
cu.ductginuicem faciant 4.fuperficiem ab.igitor "/ g1 "
cubi inuicem duci facient cubur4,qui eft 6 4.pars € eaa
tesigitur,id eft cubiacb dfuntis &4 &w cuéarum funtlateraals
igitur cubus totus eft20 pire cu.27 648 pire cu.6912. Etfi ponantur
a c b d notaut quantitas rerum & corporaa b cd iuxtaaltitudinem,

erunt duo tantum,quia fub numero rerum acbd utpote :g contis

‘nentur duo mutua & reliqua quatuorfuba b &cd,id eftfub so. igi
tura ¢ & b d numerus reru fi fuefitpardus, 5 gy
erit capitulum per fenotum ex regula Ars . T § CWEER

tis magnz: i autem fuerit magnus uclut cu. 24 rebus p:§, turic ex
prafenti problemate fi pofsit reduc ad hoc,ut feparentur mutua;

erit propofitum neceffarium, (cilicetutaccepto dimidio §, & eft2>

inuenias duos numeros qui producant 23 ;divifum per fem ,
corym
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eorum cubi faciant 24 m:22 id eft 212 nam ut-dixi in 24 continens
turcubiamboac b d & duomutua. Iftud ergo non ¢t perfenos
sum:inuenias numerum qui diuiftis producac 6 ; tanquam fuperfis
ciemab, &ipfe it aequalis cubis ab & cd'diobusp mutuis, aus
quatucr,nam pofito uno1 pof.altero 2 eranf rcup:2S cum 6 pof.
Piijer; wel cum 12 pofip:, 2 wqualia 65. gravia exépli, igitur 1 cu, fd.
p:6 quad.quad.p:36 quad.pizié;uel 1 cu.quad.p: 12 quad: quad. p:
7 2 quad.p:216 equalia funt 65 cu.hoc ergo valde eft obfearum,&
oporteretiit haberet i cu. Venum quia ponitur 65 cu.a ¢ & bd, &
duo mutua & wquantur duo cubi cum duobis mutuis ac & bd
inefurnuper dixijigitur e fquadeftresina &b d eft €5,atefinab
elt 6res exfuppofito,&ir c'g sres, quoniam'ab & c dfunt 2quas
les,quia func fuppleméta circa diametriint,igituréfin ab,cd funt 12
res,& ¢finacbd¢s,& efinacbdab, cd complercubum ¢f| iis
tur cubus efaquatur 12 rebusp:s & res eftriota, putd s, ex qua%xa
betur gftimatio illa,fac de 5 duas partes quiz producant ¢, & erunt
3 8¢a,eritergores: Lpire S uel 22 mere L, & hizec erit aftimatio 65
cuborum aqualium 1 cu.quadip: 6 quad. quad.p: 36 quad.p: 216,
nam 65 cu.funtinunay§s,in alia§20,& tantundem funt illx quan
titates. proba & inenies. 18w 4} A

- Exhochabeturquod cutmt eu. quad.pé'qﬁaJ.qund. p: quacf.p:’
nurmiero in continua proportione ﬁmrimge_‘;mgig.cubis: tunchabe
bis 1 cu.zqualem rebus duplonumeri quad.quad.cum numero ¢ -
borum: & inuenta &eftimatione fac duas partes,qua producant nu

.quad:& partes utrigg erunt 2>ftimationes 1 cu, quad.
d. p:quad. p:numero zqualibus numero cuborum.

/elut i dicas 1 cu.quad.p:9 quad.quad:p:81 quad.p: 729, funt s
qualia 100 cu.Dices ergo 1 cu. aqualis eft 18 pol.p: 100, & rei afti-
matio eftRe v:cu.5o iR 2284 pime vieu.§o mewz 2284, Exhac facito
duas partes quarinuicemi duct producant g, & qualibet illarum
partium eft wftimatio quinomijillius propofiti. Bt proponatur rur
fus 1 cu.quad.p: 12 quad. quad.p: 72 quad.p:216 2qualia 95 cu.&
{uperficdesab fitb ucprius,&fit 5 2quale duobus cubis, & quas
tuormutuis corpéribus qua fiuntex e fin fuperficiem a ¢ d b,ades
ytexefin eam fiat o5,igitur ad complendum cubum deeft quod fic
exefinab,8abelt s,ideo &ab eft sigitur quod fitex efinab eft
6,¥es igitur 1 cu.aquaturs rebus p: of, g resefts,utpriusfac de g

duas partes,ex quarum dudhuunius in alteram fat s, dimidium 12

- numeri quadratorunm;, & erunt partes 3 & 2, & ita 1 cub. quad.piiz

quad.quad.p: 72 quad.p:ats equalia 95 cub.& res eft 3uel 2.expes
riare Xinueniess.i . ) kil i
L1 T Py 4 t_
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Eteodem modo dicemus fi corpus-illud fit exdubbus éubis, & f

quaruor mutuis,& tertia parte duorum mutudrum; & fit gratiaex
emplitos totum illud, & quia éx cbinbf fit ab quod eft 6 erit ¢ g
4,igiture ginef4 res,ergo1cub; @qualis 4 rebus pi1o§;&resefty
quiaducendo per primam uiam peruenimus ad r cu. quad:p: 14,
quad.quad,p:84 quad.p:216 zqualid 195 cu. Ideo faciemus ex5re
duas partes,ex quarum ductu producitur s,qui 6 habérur ex 14,di
uidendo per 2:- numerum mutuorum corporunt duorum, uel ex
216,quia {femper eritRt cu.eius,uel etiam divifo numero quadratoz
rum {cilicet §4 per numerum quadiquad.qui eft14,&ita fi. numeri
~untdifpofitihocmodo,utfecundus fit talis pars tertfj,ucfic R cu.
uartieritregula gerieralis,fed ita ut quantitas ¢ g uarietur,ut opor
teat problemaita conftruere:funt duz quantitates ex quarunidus
<tu producitur 6, aggregatum cuborum cum d uplo%& fexta pars
temutuorum eft 100, tuncinueniemus fuperficiem e g §,8Cerit cus
bus @qualis § rebus p:1roo,& ita habebimus ef, & partes producen
tes ab,& hiceft primus modus & facilis.Sed fi proponantur prius
1 cu.qquad. p:13 quad.quad.p:7 8 quad.p:216,¢qualia 100, turic quia
tu nefcis 106,quibus partibus aquetur, fed folum habes 6,7 cu.3,
feu quod prouenit diuifo 7 8 per3,& diuifo 13 per 6,exit 2> abijce
igitur relinquetur = fume 2, de 6 reliriqiietur §; & habebis 1 cu. -
qualem df:chgsp;wq,ut rius, undenotaeritef, Erita fi dixeris 1
cu.quad.p:1§ qudd.-qhadg'pmqw.d; P 216, 2¢quatur 120 cu.accipe
R cu.216 qug elt 6,feu diuifo 9o per 15;& diuide 15 per 6,exit2>-,abs
fice 2 remanet - fume dimidium 6 quod eft3,abijce3 ex 6 relinquis
tur 3,dicemus ergo quod 1 cu.zquatur 3 pof.p:zo, igitur res erir iz
cu.60 pi3599 piRe cu.6o m:R: 3599, hancita dividemus ue producit
6 numerum primo inuentum,ut infrademonftrabimus.

-, Notaquodin huiufmodi xftimatione non folum neceffaritim
elt,ut iumerus puta 65 el 95,uel 100,aut 120,iemagnus compara
tione numerd rerum que affumuntur, fed oportet ut resinuenta
pofsit in duas partes qua producant g cub. numeri xquationis
qua fuicin exemplis aflumiptis 6; aliter quaficum eft falfum & ims
pofsibile: a0

Quod diuifa fuperficies feu corpus laterahabet maiora
lateretotius. C A P. XLVIL

P ltquadratumab ¢d feu cubus, & fit diuifumi quomodolis
WGl betin e f,dico quod laterace & e d, feu cubica ferl quadras
AR . £l mis o S : i Boa f S i
iy ta pariter fuicta funtmaioraabnam latus af eft medium
interac &aeigitur cuma c firmaior,a ceritlatus,afmaius a ¢, & fi-

g
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militerlacus d emedium interb d & d £ igitur cum e
b d fiemaior d feritlatus d emaius c¢b, quare latera
af fbiunctamaioraae,cb fimuliundtis, & hoceft
quoduoluimus, Similiterin cubo,namlaterafunt ¢
mediafecundo ordineinterac & ce,&inter bd & ¢
dfut demonftratum eft ab Euclide in undecimo Flementorum,
ideo eruntmaioraac& cb. Sed ex hocfequitur quodin cubo =
qualirebus & numero 2ftimatio rei eft femper maior r: cu. numes
- ri:&etiam quia ralis 2ftimatio eft R cu.cubi qui eft maior numero
cum fitequalis rebus ipfis etiam ultra numerum.. -

d

De quadratorum quantitate & mutuis corporibus
cognitis. C A P. XLVIIL

a4 Nimaduertendum quod fi duo quadrataab b cfintnoa
e Y ta utpote 13, &murtua quatuorfint 60, & uelim efficere
P tf ) LA ]f corpora folida ad altitudinem totius;illa erunt13resp:
6o @qualia cubo,& tunc 13 continebunt cubos ab

b ¢, &infuper duo musua:fed quia ex capitulo pro 2 14_ f

prio fupponitur quod 13 res contineant tria mus= 8
wa, & 60 cubos, ided in zftimatione quarenda dl—¢
fietres R vicub.jo pige 808Z p:R: cub.;o m: R § 087 Bt ideo non
erunt {’& 2,tamen totum erit.cum autem dixero quod ex quadrato
rumab b ¢ lateribus fiantmutua zo,runcerit ed latus divifum alis
ter,cilicetin 2 &3. Ideo cum didmus 1 cu. quatur 13 rebus p: 6o,
iftud feruit eifdem quafitis,ut 6o comprehendat duos cubos tan=
tum, uel duos cubos cum duobus mutuis, uel duos cubos cum
quatuor mutuis,uel cum quaruor mutuis, & dimidio duorum relic
quorum,& generaliter cum omni parte: fed ut dixi equatio tamen
capituli qua inuenitur quantitas cd {umitur a, fi numerus ut 6o
=qualis (it folis cubis,& hoc feruit capitulo,, quomodo propofito
rectangulo & cubis laterum.

Siquis dicat 1 cu.p:70 2quatur 39 rebus dices tu, igitur duo cus
bifunt35 dimidium 7 0,& duo quadrata 13, tertia pars 39, & ita ex-
hocperueniesad 1 cu. p:7 o 2qualia 39 rebus per regulidemodo.

Iterum ergo fi quis dicat duo cubifunt35 produ@umuniusin
quadratum alterius mutuo eft 30,triplicabis 3o fitgo,adde ;5 fir 12y,
res eft 5, B2 cu. 125, '

cepors.  Etquoniamrurfus ex dictisin Arte magna cum fuerit cubus p:

7 © 2qualis 39 rebus tranfmutatur in cubum @qualem totidem re-

bus & eidem numero, fed zftimatio prima habetur du&o dimi=

-dio fecunda Rimationisin fe, & triplicato & deducto anumero
' rerum

S 3
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retumadditauel detracta 3 dimidio fecundz xftimationis oftens
dit primam. Sapd 13 o,

Adhuc ergo fit cubus p:7 o, xqualis 39 rebus, & res eftyuel2, &
fub eadem zitimationé maiore cubus @qualis et 13 rebus, p:60,&
per primam confideratione quadrataa & b ——

" {unt 13, tertia pars 39,& cubi 3§,dimidium 7 0.
Per fecundam autem manentibus quadraris 2 .
a &b 13, mutua corpora funt o, & ftimaric L
eft eadem.Erefts,& fi effet 4. gratiaexempli
& quadrataab 12.1gicur manente 2ftimario=
ne eadem & numero quadratorum partesrei effent2'-p: i}t &2
m:i . Et mutua corpora erunt proedutuma4 -, aggregatiin 4, |
productum laterum ab 18 2 igitur 1 cwsaequabitur 12 r’e%us P37
numerus uerd rerum @qualium cubo & numero eft 36, triplum 2;
& numerus ipfe 7 o2, & cubi 35.2.Oportet ergo uel ex cubo & mu=
mero rerum eodém ; & zftimatione eadem {uppofito numero -
quationisinuenire alterum,fed nondum cognita ®ftimatione, uel
fuppolito numero zftimationis,& 2quatione una inuenirenumes=
rum ferum eundem. Exemplumicub.p:70,& 1 cwsequalis 0,&
oportet ut eadem quantitas,qua eft 13 fatisfaciat utriquefcilicer 35,
pro dimidio 7 0 & 30,pro dimidio 60. Hocaurem eft notum per fe;’
quoniam addo ad 66, dimidium ex dictis fit 90,addo ad 90, 35 dis
midium 7 o fit 125, cuius g cu.eft § eeftimatio utrigp fatisfaciens , fac
ex 5 duas partes,quarum cubi fint 35,ex dictis in arte erunt partes 3

- &2, quartim quadrata funt 13, numerus rerum unus alter 39, trie
plumizproalteros | | o e

" De quibufdam #quationibus & modis extra ordinest;
L dot, CAR XLIX :

(;_13* Vm fuerit cubus qualis rebiis p:quouis nuniero piick

sidl 40, tantum fic diuiflo 40 per 4 rei xftimationem,exirio;
NPT quantit dudta xftimatione in fe fit16 detracto runiero res
ram qui elt € relinquitur 10.Ergo pofito cubo ®quali 6 rebus p:
20 zftimatio quxfita, fi dividatur 20 pera erit quod prouenit, &
et Xxquali quadfato ipfius am:6,igitur ditiifo 40 per fuam w(tis
mationem id eft 16 fehaberad 2 ficut duéta xftimationé quac eft 4
infe,& deducto aad quadratum adedu&o 6:Cum enim cubus fiaé
ex xftimationein fuum quadratuthigitur deduéto quod fit exdid
wifione numeri per rem ex quadrato rei,relinquetur numeérus res
rum:ergo vicifsim dedu&o numero rerum ex quadrato xflimatios
nis relinquitur quod exit,Si quis dicat diuide 6 in dias partes quad

MM 2 fine
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fintin proportione iz cub. z' claruin eft quod poteft fieriex tertio

libro, diuidendo perre cub. 3 p:1,& elt Bz cu.9 m: B2 cu, 3 par & dus
~Gum in fuuntbinomium producic4,& in 6 fit B cu. 19 miR: cu.648
p:6;dinide per 4 exit &z cu.305m:R: cua0-pii-.Aliter ergo pones
mus unam partem 6 m:1 pof.aliam 1 pof.proportio 2 cub. 3, igitur
ducipolin® cu.3,fit pof.re cu.3.ducad cu.firg cu.& hocelt 2quas -
I?quiznb’ p:18 quad.m: 108 polm:1 cu.igituricu,

Artmag. 27 pof.equalia funt 4:-quad.p:54.1gitur per regulam 1 cu.p: 205

pofl.zquatur 20’-numero,igitur cubus tertig partis rerum et 307 2
adde quadratum dimidij numeri @quationis fit 4 105;,igitur rei x=
{limatio et R V: cu. Rz 410% pt 10T MR VICU Rz 4105 Mot p: 11,4t
illg radices 2equiualent praxdiis,quiar: 4105 eft 207 igitur adden
do & detrahendo 10~ hunt R cu.303-miR Cu. 10 p: 15 uL prius,

Exhocpatet quod cumhabueris 1 cu. p : rebus 2qualiaquadras
tis pinumero,tu debes dinidere numerum rerum pernumeru quas
dratorum & numierum qui exit duces ad cubunr, & cum diuides
pernumerum 2quationis,& cum eo multiplicabis totum quadris
nomium,& quod fupereft innumero abfjce abuno, & illud ferua
deinde,divide B cub.numeriiam inuenti in duas partes qua fe has
beantin proportione numeri abie®ti per primum modum, & habe
bis ftimationem quafitam. Exemplum habes iam propofitum:
fic1 cub. p:27 rebus zqualis 4>-quad. p:54,dinide 27 per 4. exit 6,
ducad cubum fit216,tum di=
uide per 54 numeram xquas:| 1cu.pi27 :aqml-'-\-%quad.p:sq.
tionis exit 4,ducin fuperios | T
rem habes 4 cu. p¢108 pof & cu.p:io8 pol. |18 quad. p:216
18 quad. p:216, z!bﬁce q_uicp 3)216:p:18 quad,g!:;;og qumﬁl .
quid eft fupratca, & eft3,& | m;r; ¢ diuidendut
relinquentur 216p:18 quad. | "
108 pofm:1cu. capeigiturge | . i |
cu.3, X etidre cu.3,& ciadde1proregulafitr cus pt 1, dinide s per
Rz cu.3 p:i per prioremmodum exibit 2ftimatio quafitaraw p: 27
pofxqualium4iquad.p:54, Sed hac conuerfio non eft generas

lis nifi cum ducto numero qui prodit ex diuifione cubi -
in numerum quadratorum,confurgit numerus
triplus ad 2 cub.numeri fenadnumes
Tumqui prouenit ex prima

diuifione.

De
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De folidis radicibus & earumtradtatione.
: CAP Li

DA%

.'(ﬁf Bl diuide 9 per 36 exit,& haec eft prima pars,fecunda igitur e
BN Gric5 2, nani ex cubo -, & duplo quadrati Jin 53, & quas
drato §;-in i-iu'n&is ficgs... . _ F% ' .'

2 Cumuolueris habereradicem folidam 56 i proportiones ad
:.gra_tiaemeIi,cape 1 & 1~ in proportione3 ad 2, ita quod inillis
fitunitas,iungeigitur i & 11 firal ducinfefit 63 dinide§o per - ;
exit 8§, cuiuis & cu.qua eft2,eft pars prima s folidae 50.

Cum uolueris Habita prima parte &z folidae habere fecundam iri
partibus cognitis primae & fecund ut pote3 & 24 ,accipe Rz cu.
primz, qua eft 2, rumed ductainfe & fit4, divide dimidium3,&
quod exiteft quafiums§z 3 _ St B
4 Cumuoluerishabitaprima & tertia quantitate utluti 8 &18
haberer: folidam, tu fcis quod prima pars eft femper B2 cu, prima
partis § quz elt 2, diuide 18 exit 9, cuius Rz quadrata qua eft3, eft
pars {ecundd AT
s Cumuolueris habitafecunda & tertiapartehabere 2 folidam,
tiic accipe dimidium fecundz partis utpote 12,quod eft dimidium
24,& ex cap.28 Artis magnahabebis eas.

é Cum uoluerishabita primaparte & terria, & ags {8 12 1859
gregato cn::nn[:tt:z“_'i érzinuicem, dgq;?dm@dm K2 1
toe partium extremarum,ut pote 8 & 18 funtpartium | 2——3
fol}?:la'. L2 &;quazﬁf;mﬁ ide 8§ &18,i -P_ £ } ¥

rum partium accipiendo dimidium fecunda/'pro fes |8 ~r:18
cunda,nam proportio@ad 1z, & 12ad 8, &3 ad2,& |  ®me5o0
w218 ad 52 8, funt omnes {exquialtera. "
7 Brficutex3 & 2 partibus folide fitr 50, folida ita exRe 8 & e
18 quadratis firg: 50 quadrata; : :

8 Ita cumi uolueris habira prima parte,ut pote 8§ & refiduo ags
gregati,ut pote 42habereradicem folidam totam,dinidéjoaggres
gatur per 8, exit 6 -cuius R quadritum quae eft2;~, accipe X ab
canirinét At 13-, ducin g cu.8,qua ef¥2 fit 3 pars reliqua,& cft con
uerfi fecurideé regula. ' i

Ex his manifeftum eft,quod ubi cubus 2quetur 36 rebusp: 36
dando dio folida cubo, alterum rebus alteruni numero proportio.
unius ad alterum erit 1 pof.que eftut 36 pof.ad 36, nan quilibetcu
bus ex duobus fimilibus {olidis componiturut 125,componitur ex

3 {olido

V'm uoluero dinidere Sut fiatre folida 9,Juc¢.$ infe fit 36, Reguld pria
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folido 2 &3 quod eft 50,8 3 & 2 quod eft 75 , & proportio alterius

ad alterum eft fexquialterauezad 24 '

10 Quazliber duo folida fimilia cabum componunt , uelut ca4
i024 p:24 p: 6, quod torum eft 54 folidum primum,aliud erit 12
12, & 3 quod eft 27.aggregatumeft 81 cubus B cu.24 prRecuj

quod eltdicere g cu.8§1,nam g2 cu.24 & R cu.3 componuntur gz cu.

81,& R cu.24 p:wz cub.3 pofita prima parte R cu. 24, producit {olis

dum 24 p:24 p:6,& polita prima parte 1 cub.3, producit {olis

dumizp:2 pig.

Rc%_uhtlua:dmfpedalis,atc;itcm:modus tractationis
ubtilis. cap L

iR | fuerint duo numeri quod fit ex dutu unius in & alterfus

TN x i mutuo,inde aggregato inle ducto, eft 2quale ei quod fie

ECSRES cx ductu unius in quadratum alterius addito duplo »t

quadratz producti unius in quadratum alterius inuicem, Exem:
plum,capio 2 &3,& produtamuruain gz, funt 82 18,p: R 12, quos
rum quadratum eft 30 p : B2 § 64, dico quod hoc eft quale produ=
¢to unius in quadratum alterius,& eft 30 cum duplo R 216, qui fit'
ex12in18,mutuis3 &2, Ergofintpartes sp:1 pol. & ém:rpof. &
debeat effe quadratum mutui 100, id eft ut mutuum g: fit 10, Erunt
ergo mutua quadratorum 432 m:12 quad.p:R: 186624 p:432 quad.
quad.m:155352 quad.m:4 cu.& hoceft xquale 100,igitur332 p:ilia
Reeftgquaiz quad,& 12 quad.mi332 eequalia R {lli 6.igitur quadraz
tam:166 funt xqualia B2 46656 p: 108 quad. quad. m: 3888 quad.
m:1 cu.quad.Igiturpartibus in fe ductis 1 cu.quad.pi1896 quad.»
quantur 19100 p:72 quad.quad.Sed xquatio non eftin parte nota,
efttamen pulchrum.

Proponatur rurfus 6 diuifum per sz cu.4 p:rg cu.2, & exibitre cus

"

16 m:2 p:Re cu.4,ut hotum ¢ft, & penamus c efuperfis

. cemR cuasmi2 piRe cu.4,& fintcubiae ed 40,igis 0 b
tur per di¢ta fuperius fi uelim affumere cubam trino -
mij, quadratum eft 12 m: R cu. 432, & cubus obid g ? . d
cub. 93312 m: 36, oportet autemut ex hac quantitate i
qua c?f.q.o, & refert aggregatum cuborum fant duz partes qua

inuicem dudt faciant illum cubum: erunt ergo partes 20 p:Re v:

436 miR: cu.93312, & 20 MRV 436 miR: cu.93312, & R vicu.harum

partium ducta inuicem producunt gz cu.93312m: 536, & cubifunt

40.Partesigitur funtg: v™ cu.20 p:Re viquad. 436 m: 2 cu. 93312, &

R v™ cu.20 miRe: viquad. 436 miR: 93312,cum ergo producant inuid

cem duct ceid ek iz cubaé mi: 2 pirz cu4.ubi eflet i illa binomia
: propor
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_ proportionem habens,haberemus quacfitum cum fic ex naturabi=
nomij cubici.Hocuolui {cribere utintelligeres fubrilitatem operas
tionis: & quod aftimatio non eftin quantitate cognita,nifi ut diuis
fum, {cilicet uelut diuidendo quantitatem aliquam per’ uirgufam
quaenon habes nomen, & ita eft & non eft: eft tamen nosior & mas
is habilis ad omnes operationes quantitate folida:imo eft quafi
mediainterfolidath & per fe notam, in quo generc{unt omnes B
fimplices & coniunctz,

De modo omnium operationumin quantitatibus medio
modonotis. € A F. LIk ~ :

b B4 fio,additio,detrattio & rinuentio inhuinfmodi, eft ues

]j:u 7] Ebes fcire quod omnes operatiories multiplicatio,diuis

%] lut in partibps numerorum,uelut volo multiplicare,

B
» o ——— T

3 Rcu.7 miR Q.2

26 piR§ iR 3 MR 2 ML P s m:i R cugpire2 ite i g
ducas denominatores,fimul & fiethoc !

R cuI8§ 9miRzcu.54 Y )
R 12 PiRz [0 piR2 6 m:2 miR: 2 p:Rz cu. quad §4.00 p:irz cu. quad. 3125
P:R cu.quad.6 7§ miR cu, |

R cu 189 MiRe cu 54 |
quad 200 m:R: cu.§ m:Rz cu.quad.1944 m:Rz cu,quad 1125 miRe 243
PiRe cu.quad.7 2 piRe cuL.3. : |

Et imiliter facies in divifione additionib.ac detradtionib.reduces
cédo ad idé genus ntitates fimplices, et fimiliter in capiédo radicé,
: 3 | 2 20N
14 p:R2 120 Pt Rz 2 MRz 48 MIR2 24 MIRLIOMIR: §
capior: cu2§,& eft5,& capio radicem infrafcripti denominatoris,
& eftr: 6 p:re§ mige 2 m:1,& habeo )] ductum

Rz 6 PiRe § MR 2 Ml
hoc ad ueram quantitatemper fuacons 5 . , g
traria fiet diuifor, quifith, & qui dimidi= "}~ "I "F TR
fur multorum nominum a, & § diuifusc, :
& R:6 pire § mige 2:me1 dicatur d, & dicatur 2§ numerator primus,
& fuus denominator feptem nominum f. Quia ergoa adb,utcad

uclut capio radice.

d & ead futcad d,duplicata erite ad furaad b duplicata: Igiturfi ., fexcl
Elem,

ducantur a& b in fe, & producantur g &h, erit h numerus,& gh
proportionota,&eft gad huteadf, igiturg adfnota.
Echaceftfexta operatio propria quans
titatibus medijs.

D
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" Dediligenti confiderationi¢ quorundam fupetius didto,™
rumcap.7. CAP EIlL :

&2 T iam dicamus qudd cubus equalis fit 12 rebus p 1 26; &
Wil rei aftimatio et R cub. 16 p: B2 cu. 4 & haec poteft tribui
220 dando 20 numerum cubis fimiliter, & poteft idem nume=
s dariambobus cubis & duobus mutuis, & eriam ambobus cus
bis & quatuormutuis parallelipedis,& ita trifariam:confideremus
ergo poftquam capituli inuentio, ac regula cum demonftratione
funipta fuit,per primum modum. Sumemus ergo cubum dimidij
e{timationis,id eft R cu.z pire cu. 3, & eft 25 p 1 Rz cu. §4 pire w133,
& duplieius §d éft minimum,quod pofsit pdud ex diuifione ==
ftimarionis eft § p:rz 432 pigt cu.108; liquetigitur non pofle dinidi
fic haricrz proprer numeri paruitatem,nami cubus totius efletzo p:
R C1.27 648 piRecu.6912.8in autem capiamus 1 cu. @qualem 12res
bus p:34,erit 2{tinatio R cu.42 p:r: cu. 2, & duplum cubi dimidij

T

8+ pirz cu.t024,pire cub. §4, & hoc totunteft proximum 22X ideo
duo mutua poterunt contineriin 115, diuides ergo 34 per g cu.32
piRe cuL2,exitRe cub.io24 mig: cu.64,qiiod eft4 mitrz cub. 4 ,&hoc
oportet elle zquale duobus quadratis, fac ergo eXRICUZ2 iR CUL
2 duas partes ; quarum quadrata fint 2qualia trinomio illi;accipe
ergo dimidium trinomij, & elt R cu 128 m:2 p:Re cub.3, aquo aufer
quadratum dimidfj dinidendi,id eft quadratum R cu.4 p:g cub.X,
&eftr cu. 16 p: AD- 2 Closs detrahe; relinquetur sz cu. 54 m: 4 p: &z

d s

cu. huiusi l%{: : _
vaddita & detracta [Rzcu.4 piR CUTPIR VT R CUL§4 PiRe cU.Emeg
oftendit parteshoc’ [R: cu 4 p:R: cum:R V¥R cu.§4 p:re cu.2m:4
modo.lam ergouiz _ _
des quod cubus 2quatur 34.ita quod 34 numerus eft ¢qualis duo=
bus cubis cum duobus mutuis partium, & quia refiduum eft nume
rus rerum, & eft duplum mutuorum diuifo eo per rem, exibit nus
merus rerum quem conftatefle euridem. .

" Prgponaturergoab & cd:4: & fintres: & |
fint earum quadratab g, d k ficautem ab divi= & L
faineut cubighhb fint quadraginea, & eriie
b res p:4.0 2qualia toti cubo,& ideo auferatur

- mh aqualis ah, erunt igitur tresillze fuperfi= 1
cies b, & fuxta altitudinem ab,b res, & exab —
inmn,&hbjo: & aceritrevicu.20p:Re392, a eJL

&ebrevicu.zomire392,& firef3,& fd erity, | _
& cubikl&1d cum duobus mutuis corporibus,& hoc e&qua'gs'
il ; ; tum fit






