
d e r f c g v l a a l i z a l i b . » 
4. ad i,ut i©o ad25.Eeita fi 1 cu.aequetur £rebus p;6. Rei ieftimatio 
eft is en 4 p:is cu.2,&: fi uelimus dare corpus unum lpfi numero, id 
eftipfi^reliquum rebus eritillud pqualeneceffario is8<>4pus an 
432,lgkiir quah's proportio is cu.8 64 p:rs cu. 432, ad 6 talis partiu 
is quadratic 6inuicem.Quare ut is cu.8 64 p»TS cu,432 p a d 6, ita 
iS<> ad partem radicis minorem per compofitum proportionetn 
igiturdudo 6 in is & pro dudo quodp:is2i£, diuifoperiseubi 
8^4ptfS cub.432 p;£,exibitpars illa.Diuido ergo is 216 per is cub.1 

8 64 p:is cu.432 aiTumam füum recifum, quod eft is cub.432 
ducam cum priore,&fi't36 diuifor, ergo diuidendum eilet 

is2i6,düctuminiscub.432m:6,quare diuidamis2i6per36, exit is 
-^,id duco per is cu,432 m:6,&producituris cu .quad .8 6 4 m:is a 
pars minor,quare maior eft F5224 mtis cu.quad.8 64.Ha:c nolui ads 
dere tanquain milia ad inftitutum,fed ob operationem. 

S C H O L I V E 
Ex hoc habetur quod culm duse radices Cubica?, faetint in conn's 

nuaproportionecumnumero,radicesilla?inuicem dudcc,produs 
cunt nuriierum,fint a b c in continua proportione,& fit 
anumems,&b ciscub.dicoprodudumbin ceffenus a num. 
merum fubiungatur d in continua proportione, eritqj b is cub ± 
d ad a,triplicata ei qu£ eft b ad a,at b ad a eft uelut is cu. c is cub * 
ad numerum, igitur d ad a eft ut numeri ad numerum, d 
fed a eft numerus,ergo d eft numerusagiturprodus 
dum d in a eft numerus,fed id eft äquale produdo ex b in c, quia 
qUarttitates ftfntin coniinuaproportione,igiturprodudum b in c 
eft numerus.Hoc dixi,ut oftendere is eu.8^4,dudum in is cu. 452^ 
producerenumerumfcilicet quantum produdtur ex 6 in 12 quars 
tam quantitatem,quaceftin continua proportionefcilicet 72,a quo 
detrado 36 m:relinquebatur 30,ut fuit alfumptum in fuppofito. 

Secundum genus is eft cubicum,de quo toties adum eft. Sed 
hie non eft in propofitö. 

Tertium autem genus uOcattir corporea?radicis, & eft uelut di^ 
uidendo 125 cub.5 in 7 5 pro 15 rebus,&50 pro numero, & radix eft 
eadem titriq? parti,& etiam toti fcilicet 3 8c 2, & fiunt quatuor cor* 
porautrinque cubus ,&produdum alteriuspars 
tis in quadratum proprm 615 j & produdum eiuG 
dem in quadratum altcrius femel : cum ergo una 
pars fupponaturnumerus,eritdiuifio ilia ad hoc, 
ut cubus eius fit cubus partis eius radieis, aliter di 
uifío effet inutilis : quare pars ilia eft numerus nes 75 . 5o 
ceífariò5aut is cu.numerijcum ergo reliquat partes ponantur quas 
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drata cíus Ri cu.du&a in aliam,mit numerus rerum, Si quadratum 
aequalia numero,igitur erít fecunda pars,aut numerus,autrecifum, 
ergo aeftimatio rei non poteft eíTe generalis:quía(ut dixi)gííimatío 
eft capitulí,& totius & partis,ergo nihil profecimus. Si uerò prima 

' pars fit R2 cub.uelut i cu.acqualis eft 6 rebus p : ponaturprima 
pars rç cu^.Ponemus fecundam i pof. igitur partes erunt^, fcílicet 
cubus r: cU.3,&reíiquum quad.Rz cu.3 p:pof.R2 eu. J t , nam ducen* 
do i pof.fecundam partem in quadratum primae partis, quod cftRz 
cu.9,rtam prima pars fuit rz cub.3,fiunt res,R> cub.;?, & quia afíumí* 
mus duplum illius quadrati,eruntres numero R> cub. 7 2-, & hoc eft 
squale 3,refiduo 6 detra&o cubo primae partis feilicet 3, igiturredu 
ccndo ad r quadrara,id eft díuídendo perR2 cu. 3, fietigitur 1 quad. 
p:rcbusRícu.i4,xqualiaR2cu.cuíus,fequere capitulum, &eritreí 
adlimatio RÍRÍ cub.72 m: RÍ cu^.EiTetigiturUnapars/cilicetmaior 
rí cu. 3,minor R2 R2 cu.7 i.m:Rí cu.3.Et res ípfa ri is cu.7 2. At conftat 
quòd cubus huius nonpoteft eile aequalisí?, rebus p:6,fedneque 
ullí numero rerum,cum numerus non pofsit aequari exRÍ CU. quare 
hxc diuifîo licet fpeciofa non poteft generaliter fatisfacere, ita fîm* 
pliciter fumptà. Quod autem necefle fît ad hoc genus quantitatis 
fimplicis r:Ri cubideuenire demonftro. Nam pofîtaa 
primaparte,&b fecunda, afíümíturnumerus rerum in a c d 
crcatio c o l o r i s íri duplo qüadratí a, quod fît c, 8t nu* b 
merus quädratörum eft a,igitur ut numerus quadra* 
torum deducatur ad uiiû oportet diuiderepera, ergo etiam opor* 
tet diuidereper a,quia ergo c eft duplum quadrati a, diuifum c per 
a,exíbít duplum a, quod fît d,igitur numerus rerum,qua: cum qua* 
drato xquantur numero cuiuis qui fît e,erit d duplum a, at in capi* 
tulo inueniendae aeftimationis quadrati, & rerum aequalium nume 
ro oportet ducere dírnidíum numeri rerum ínfe, nume 
rus autem rerum fuit d duplum a, igitur oportebit du* a c d 
cere a dímídíum d in fe,& addere ipfî numero e, 8t to* b e 
tiusexciperer?í: a ,qua detrahemus dimidium numeri 
rerum í.ipfum a R2 erit aeftimatio fecundae partis femper R2 quad.R? 
cub.aggregati ex quädrato a 8t e diuifo, per a detra&o a,fed prima 
pars eft a,igitur tota aeftimatio eft Ri quadrata aggregati duarum R£ 
cu. fcílicet a in fe du<fti,&e diuifi per a. Ita ergö pofîto numero e.8. 
ut dixi,& a R2 cu.2 fufïi ciet,ducere R2 cu.2 in fe,fit r* eu. 4,& detrahe* 
re 2 cub.Rî cu.2,ex 8 relinquitur é,hoc diuideper R2 eu. z, exit rî eu. 
108,hoc autem eft comrriertfum RZ cu.4,ideò iun(ftae faciunt RZ cub. 
2,5 igitur fecunda quantitäs b p:R2 cu.25 e? m:R» cu.i,fed a fuit rç au 

Per Cáp. 10.2 i jg l t u r tota res eft R>R2 cu 256.N011 eft igitur idonea haze diuifîo. 
S C H 0/ 
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Díco ígítur quod dug illg cubicae,fcilicet quadra* c 
turn a ;&refiduum e,quòd eft numerus (quia c eftnu* a c 
merus,& eubus a eft numerus)diuifum per a faeit com b d 
mcnfum. Quia eniin diuifo cubo a, qui eftnumerus, 
exit quadrature a,quod fïtb,& diuifo c:numero qualicunque per a 
exit d,fît autem cubus a e, erit e,ad c ut b ad d, quare cum c & e fine 
numeriexfuppoííto,erítb cortimenfum d,quod eft propoiï turn. 

Conftat ctiarn ex hoc quòd diuifo cubo aequalí 10 rebus p : 8 in. 
duas partes,ut in ultimo modó & fuppoííta una parte rei i pof. erit 
reliquaparsR:^f m:ipofhacígiturducn:aadcubum&: in quadra* 
tum alteríus fcmel,& quadra ti duplo etiam in eandem fiet totum 
aequaleiorebusprimís,atiores prímae funtdecuplum utriufque 
partis rei 1 ~ ° . E t i d e ò hoc erít aequaleilli parti cubi compoíítg ex 
illis quatuor partíbus dí&is.Et quia proportío rerú ad nurrierum 
cftficutproportiopartiumreiinuícem,&:proportíorerum ad nu* 
rnerú eft manífeftè i^-ípfíus rei.Ideò oporteretfacere ex 8 duas par* 
tes eo modo,itaut duda minore in totum cum quarta parte pro du 
ceretmaiorem.dico deradicibus cubicis. 

De seftimatione autem binomrj prímí aut quarti, uel reciforuni 
ratio eft,quia tria quadrataUumeri &unum radiais neceífaríò funt 
maiora tribus quadratís radio's & uno num cri, quia in his nume* 
rus femper eft maior radice, érgo eumuolueris aequare radices, ut 
cadant,numeras inrebus fuperabitnumeeum iii cubo,& ita cubus 
non potent aequari rebus & numero,fed res pòtíus cub o & nume* 
to. Etíta in recifo fecundo & quinto, apparet ratio dum deduces, 
èc formabís cubunt expartibus; 

De cubi radiéepofita 3 c u . i , differeri 
tia partium eft 3 m:i£ cu.2, detra&a enim b c J, t ^ 
ex a b,relinquitur a c. Ergo differentia a b, « ~ 1 

quae eft 3, ÒC a c quae eft 3 m : ré cub^,cum fît 
be, manífeftè erit rçcu.i. Tanta ueròeft^p: 3 i^cu.z 
RÍ cu.z a 3-Ërgo nulla differt à numero iri radice. 

Exhis tandem patet quòd non datur aeftimatio generalís pro ca 
pítulo cubi arqualis rebus & numero in parte ea qua? non* 

dum eft inuenta,fed danmr multae aeftímatíones, 
quae fîmul íundae fatísfaríunt,ut fi fcírí 

pofsít, non dum cogni* 
ta fît genera* 

liter, 
EE 3 Quod 
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Qiiod ubi aeftímatío fatisfadt, quouis modo díuidatur 
cubusfatisfacinfínon,non. CAP. XIX. 

! Ropono eroo íftud,quòd fi is cu. no fatisfadt gratía exem 
plí aut is qd qd.cum is cuba, quomodo uís díuidatur cu* 

|bus,nunquãlatisfacíet.Item dico,quòd fi i cub.aequalís fie 
6 rebus pré, & rei acftímatio dando numéros cubis fit is cub. 4 p:is 
cu^.Eadem aeftímatío fatisfacíet diuífo cubo in duas partes, quoa 
modo uís.Non tamen fequitur quòd fi h aze quantítas ütpote iscu. 
4 p:R> cub.2,fic díuifa non fatisfadat cubo diuífo ín corpora fimílía 
non ob id fit eftímatio,fatisfadt tamen alio modo,ut àlatere uídes* 
Ergo fi cubus aáquatur 9 rebus p:5>,cum fit ali* 
quaa?ftimatio,poteritfaosfaCere iuxta quams | i scué4iscu .8 
cunqj díuífíonem,fed non ut ipfa diuifa eft, 8c | is cu.25 6 IS cu.i2g 
iuxtaquamcunquedíuifi 'onem,fednonutcu* I i scui6 iscu.32 
bus erit diuifus. 

Data línea quomodo quadrífariam díuidatur ín doas 
partes,ut fit proportio uníusad produdum totíus 
ín alteram data. c A P. XX. 

I It data a b quam uolo diuídere itain ^ . 
Sjpun<fto h, ut fit proportio a b 8í ah a— ~ ~ 
5 ad b h,ut c d ad e,abfcíndo d f acqua* ,a 

lem e,& diuído ef per aequalíain g, ÔC facio ut ' ' - 1 

g d ad d f,ita a b ad b h, cum ergo fit ita,erít g d ad g f,ut a b ad a h, 
quare coníungendo ab a h ad a h,ut g d g f,quare ut c d ad g f, at rur 
fus a b ad b h,ut g d ad d f.igítur difiungendo a h ad h b,ut g f ad fd, 
quare per eam quam uocant proportíonem asquam c d ad d f,ut ab 
a h ad h b.Secundo uolo díuidere a b in e,ut fit quadrati a cratio,ad 
id quod fit ex a b in b c,ut d ad e, facio 
g quadratum ad f,ut d ad e. Etrurfus fa u f k. 
cíopereandemh 1 ad h k , u t h k a d a b , 
critqj h 1 ad a b,ut d ad e,& fit h m dímís 
díum h í,& eíus quadratû p, cui aequas 
lem gnomonem circumpono quadra* rn 
to g,íta uttotum quadratum quod uo# 
cetur o,fit asquale quadrati s g ÔC p,facio igitur a c aequalem m n, d1* 
co a b rectè eífe díuífam in c. Quadratum ením h n, cum fit acquale 

quadrat ishk&hm,&quadrat íshm,mn,& duplo hmínmnde* 
trácio communí quadrato h m relinquetur quadratum g a?quale 
quadrato mn,«Sc duplo mnínmh,quarequadrato m n,&eíquod! 
fit cx m n ín h l,fiquídem h m eft dimídíum h l.cum igitur fuppofucá 

r i m u s 
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ïimus a c xquaîem m tt, erit quadratum a c cum eo quod fît ex a c 
mhl 3equalequadratog,igiturquadratum ac cum eo quod fît ex 
a c in h 1,habet proportiOnem ad quadratum fj quam habet d ade, 
nam talem habuít quadratum g ad ipfum quadratum £ Addo ad 
a b, 69 ei xqualem, & Ji, ad quam fît proporão, Ut a c ad 69* Cum 
ergo quadratum a b fît aeqUale quádratí s a e, c b & duplo a c in c b, 
àt duplum a c in cb eft aèquale ei quod fît ex a c in e q,quia c q eft du 
plab c,& quadratUmb c èft gquale ei quod fit ex a ein 92,erit quod 
fitexácinarsequalequadratof,ígítur quod fit exacinfe &inhl 
fehabet ad id quod fit ex a c in a r,ut d ad e. Quare h 1 & a c ad a r,ut 
dàde.Atquiaac cb,&92Íiintín continua proportion e ex fuppo* 
fito erit coniungerido ab ad 62,ut a c ad c b JgitUr quod fit ex b r in 
àcjeftacqualeei quod fit ex a b in cb. AtpropOrtio quadrati a cad 
id quod fit ex a c in b r eft ueluti a c ad b r,ergo proportio a c ad b r 
eft ueluti quadrati a c ad id quod fit ex a b in b c. At proportio h 1 8>C 
a c ad a r eft Ueluti a c ad b r,qui á h 1 ad a b fuit,ut d ad e,& h b cum à 
c ad b r,ut d ad e , i g i t u r h Í Cum a c ad ar,ut h 1 ad a b, quare p e r m u * 

tando h 1 cum a c ad h l,ut a r ad ab,igit difiunoendo h 1 ad à c,Ut a b , ' ' D O . . . 3 

àd b r,quare rurfus permutando h 1 ad a b,ut ac ad b r,fed h 1 àd a b, 
ut d 
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ut d ad e,& a c ad b r,ut a c quadrati ad id cjtiod fit ex ab in b c, igí^ 
tur a e quadrati ad id quod fit ex a b in b e,ut d ad e* 

Tertio,proponatur eadem ab, &data 
ratio ad monadem c, uolo diuidere a b in 21 <1 k 
d,ut fit ratio re<5languli a b in b d, ad line* 
am a d,qualis e ad f. Poteft Se generalius 
proferri : ut quod fit ex a b in b d, adid j j 
quod fit ex a d in c habeat proportionem L 
e ad f. Quod eft ut re&angulum a b in bd 
ícquaíe fit re&angulo ex a d in h, quac h fe 
habeat ad c,ut c adfcadeò utredueatur ad hoc,& eft générale, diui* 
fa a b in d,ut fit proportio a b ad h,ut a d ad d b.Hoc autem eft qua* 
fi per fe manifeftum,nam coniun&is h & a b, ut fiât a b h ad hjita ab 
ad b d erit difiungendo ad d b,ut ab ad h, 

Quartum eft,ut diuidamus a b,datam in c, 
ut fit ratio eubi a c,ad id quod fit ex ab in "à f j> 
quadratum b e,auc b c in quadratum a b, ut d 
ad e.Et dico quòd oportet, ut in primo cafu 
proportio a c ad cb,habeat rationem dupli* 
catam a b ad a c. Et in fecundo,ut ratio ab ad 
a c fit duplicata ei qux eft a c ad c b.Et quia i» 
prima quacftione reducitur res ad cubu, currf 
rébus gquatia numero,&iftud eft cognitum, ide ò decíarabó foíunt 
fecundam,utproponatürquòd cubus ac fit nona plusprodufto 
a b in b c,& deferibam quadrata a c & b c, & quia fi eíTent acqualia, 

Per ?4 mfa efïèntbafïs a f c & b e g in proportione a b ad a c,q uare a b ad a e du 
timish pli cata ei quac eft a c ad c b,cum igitur fit d ad e non upla, erít a fcad 

b c 2 nonupla eius quac eft a b ad a c. Nam fi 2,16 eft nonuplum ad 
24 yoí 24 côftat ex 24,8ízi6ex 3 é>,& éTpro«: 
portio 36 ad i,eft nonupla eius, quac eft 
ad6Ji ergo pofuerimus a c unu qdratu,& 
b c 4m:quadrato uno,erit cub.a e cub.qd. 
&b cqd.i6p:i quad.quad.m: 8, quad. Si 
igitur proportio d ad e fit nonupla,erit 1 * 
cu.quad.asqualís 57 £ q u a d , quad m ; J 
28 8 quad. & fi proportio d ad e fit fexde* ' ^ 
cupla,erit 1 cub.qd.aequalis 5014 p:^4 qd* ^ 
quad.m: 52 qd. Igiturin primo cafu accipiendo radíces quadratas 
partium habebimus 1 cu.scquaíem z4 m:6 quad.Etin fecundo 1 cu. 
arquai em y- m:8 quad.& fi effent acquales,eífet 1 cub.gcqualis 4 m: 
iquad.habes igitur aeftimatíones,ut uides quatuor sequah's qua* 

druplís 

k 
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i cu,p:4qd.aeql.i£ 
i eu.p:é qd.aeql.24 
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druplaenonuplae Tcxdecuplae.Cum ergo pri* 
ma tria exempla folui pofsint ex capitulo, ulti-
mum non pofsit,& demónftratío Geometric 
caíítui}íuerfalis,patet earn nòri efle genera* 
lern rationém capituli ad inueniendam aeftí* 
matíonenijfed eíTe íongè melíorem. 

Demonftratio oftendens aequationís necefsítatem, 
c A p. X X I . 

t ; • • . . . . . . \ ' 

Tproponaturab diuiTainc,&per praecedentem eft uná 
demonftratio proportionís cubí ac,adíblidum ex a b in 
quadratum b ein parte cognita & incógnita,ubi propor* 

tio eft maior fed partim,aut minor Temper no« 
ta,athaec proportio compofita eft ex duabus 3. 
quarum una eft nota altera data:nota quidem 
eft expraccedenti proportio cubi ac ad Tolidumcx cb in quadra* 
tum a b,cum (it cubi St rerurri adqualium numer© generalis, alia eft 
data Tolidi b c in quadratum ab adTolidum,ex ab in quadratum ?erconu(r 

bc,femperuelutcbadba,fiuntenimillaex redlangulo eodemab unied* 
in b c, alterumiuxtaaltitudinem ab, alterumiuxtäaltitudinem b c, 
cum ergo interpofito folido ex b c in quadratum ab,inter cubum „ 
ac&Tolidum ab in quadratum b c,componetur proportio cubi pr0poßtio7e 
acádfólidum ab in quadratum b c, quomödolibet conftat pros ub.devro/ 

pofitum. port. 

PAR ADO X V M. ° 

Ex hoc patet quòd diuiTalineainter pun&a data,in proportion^ 
data cubi partis unius ad Tolidum ex tota in alterius quadratum, ut 
fit proportio horum Tolidoruni (quaeuís línea fit àut pars ) data St 
cognita quantítatepartíum Tub Uno numero díuiTae línea*, nog erít 
cognita quantitas earundem partium Tub eadem diuífione,Ted mus 
tato Tolum numero Teu denominatíorie afliimptg lineae.Et hoc cori 
tingit,quiaultíma pars praecedentís propofitíonis non eftperfeftè 
nota:quia quantítates natura fimiles non pofluntcíTejn propor* 
tíonc línea?,uelut línea ád líneam Íuperficíes ad Tuperficíem, St cor* 
pus ad corpus non poftlínt eíTe in proportione unius linese,Ted lis 
ncaeadlincammtuifumeftínlibro deProportioníbus. Dicoergd Propof. $4 
quòd fi data eít ab inter duo pun&a data, St proportio cubi acad 
folídum a b ín quadratum c b fecudurn totarri líneam a b,uel Tecuns 
dum quamlíbetíllíus partem, uelutí a d ut omnia haec fintdata& 
iinmota níhílominus, fi conftítuanius ab totamTub numero par* 
úo puta qUatuor aut fex ,perucníemus per ultimam partem praeces 

F F dentis 
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dentis quãtacunq? fuppofíta a d modo fít pars a b ad Cognitionen! 
ac,quíaperuenicmusadi cu.p:quadratis,nõ pluribus quam qua* 
tuor xqualíbus numero alicui,qui poterit cònuenise aequationi 
iam cognitae.Etíuppofita ab centum exempli gratia,licetfit eadem 
líríea,qua: prius nec maior, &proportione fub eadem a d, poterit 
eíTe ut perueniamus ad acquationem eiufdem capítuli,& non co* 
gnitam. Et hoc eft (quiautdixi) proportio talium folidorum,non 
poteft eíTe uerè linea a b,neque a d, fed uel ut linea a b uel a d ad ali* 
quam aliamlíneam,autfímplicíter denominationís ab uel a d,quae 
íixmiturín comparatione admonadem. Vndefi quis inueniatde* 
monftraa'onem,ut dixi,ueram proportionis cubi acadfolidum ex: 
a b in quadratum cb,fecundumlineam a d,tue ínuenta ícftimado* 
ne fub a b denominata,ut decern inueniretur fub denominataut 
centum. Et ita fub duo bus inueniretur fub decern, & eft mirabiie 
pulchrum Sc arduurn. 

De contemplaffdn?p:&m:S£ qäod m:in m:faat itkS£ 
de caufis horum iuxta ueritatenn 

CAP. X X I I . 

Vm dieo 4 p:2 darum eft, quo d eft 8 fecundum rem: fed 
iuxta nomen eß compositum ex 6 Sc 2, &C fimiliter cum 
dico io jfecundiimrem eft 8, iuxta nomen autem eft: 

íodetrado. Et ideò in operädone quod ad finem at t inet^pu de* 
betproducereó"4,quia8 irf fedueftum producit 64,&itaiom:2, 
quia eft 8,debet producereidem (>4.Sed quod admodum operaii 
di,quia 8 eft diuifuminé" p:2,feu in 10 m:2,oportetoperariper quar 
tarn fecundi Euclidis.Etirt 6 p:z eft manifeftum, ut in figura pona« 
tur a b 6 b e 2,fient a d 12 d e 4,d f 12,d e 3^.totum igitur 64,et de hoc 
non eft dubium,fed fiponarurac 10 Scb C2 m:eritquadratum acní 
hilominus £4,id eft quadratum d e,quia ab uerè eft 8*Eft ergo ac,fi 
quis diceret habes agrum decern pedum quadra 
tum, cuius duo pedes funt alterius,&: quadra* e< r—if 
turn partis tua: eft, tuum reliquum totum eft al* 
terius, igitur tuhaberes d e folum,quod eft 64, 
Sc gnomo ilia: g b f eífet alterius, Sc eíTetjá,ut 
liquet. 

Caufa ergo díuífionís in p : uel m: eft duplex, 
nam fi effent eiufdem natura:,ut 6 &2, uel 10 & 2, 
uel. è Sc^aut 10 m:^ i-,-ftultum cflet Sc fuperfluum 
dicere 6 p:2,aut 6p:yaut 10 m: 2, aut 10 fed dcbcrerrrr 

8 m: 6p:2, aut 10 m;2 uel6~in6p:juel 10m:3 j-, 

Á 

I - J 
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pro multíplícatíone S>C diuifionc. Et praecipuè quod in díuífioné 
iemper oportet reducere,quantitatem fignificatani per plura nomi 
na,feup:feum:adunamfimpliceinquantitatem. Scd caiifa taliuni 
noniinump:fcum:eft,uel quiaquantitäs qua? additur ucl detrahi* 
tur,non eft ciufdem natüfaz curri prima,ut £p:is2,aliterbinomiuni 
elfet rhete aut alogum, íd eft numerüs autradix numeri, quod des 
monftratú eft ab Euchdeeífertonpoífe.Etitaí? m:is cu.% quiaíímt 
diucrfarum naturarunr,nec poífunt fignifícari uno nomíne^eceífe 
fuítíungereillas quantítatesperp:uélm:neq? etíainpoflunt fionífx 
cari uno nomine per uíam Fornam ép: ís 2,& is v: 38 pi IS 28 8 li« 
cetuideatur,fimplex eft tarnen isunius comjjofiti numerí fcu quaii 
títatís,ídeft:38 &is 28 8-Secunda caufa eft cum fecuiidá quantitas, 
aut tertia adiuncfta uel detracfta eft ignota,uelut íí dicamus èp:i 
pof.licet eníra poneremus quod pofi tio eífet2, Seit a totum hoc ei* 
fctucrè 8,quia tarnennefcimüs qüanta fitpofitío,ídeò cogimurdí* 
cerc6p:ipof. i omnpof . exquocôiiftat quòd in primo cafu nun* 
quam nífi per fortünäm multiplex poteft reduci ad liham naturam, 
neq? enimut didum 6p:is- poteft effici unus numerus, nec unius 
natura?,fed in fecundo cafu aliquando poteft,aliquando non. Vt ii 
dicamus 10 m:ipof&pof.fit2 )tuncicquiualeret8. At fi pofitiocis 
fet is2,uel is cub,3 maiiifeftum eft quòd nunquam poifet reduci ad 
unam naturam,fed a?quiualeretfemperbinomio,uel recifo,uel alias 
quantitau alogae,Uté>m:iS2,É>m:iscu.3. Dixi in primo cafu quod 
aliquando tarnen quarititas multiplex gquiüalet fi'mplici,& hocma 
ximè accíditin is v:&abftrufis,uelut declaratum eftà nobis in Ars C ä P' l i l 
te magna,quod is V ; C U , I S I ° J 8 p:io m:isv: cu.isio,8 m:io,idem eft 
quod 2.Et hoc etiam acciditin quadratis,ut is v:6 p:is j? eft 3. Ergo 
ut dixi ob duas illas caufas neceife fuit ponere p:& m. 

Hocuifo cum operatio p:fit clara,8c dcmonftratis ab Euclide in Propofes 
fecundo Elementorum relíquum eft,ut oftendam iílud idem de m: 
&ponatur ab io,utprius & b c 2 mdiquet ergo quod a c uerè eft 8, 
& eius quadratum d f erit 64, fed totus refis 
duus gnomo eft,ut dixi perinde, ac fi b c effet f 
alterius, ideoqj totus gnomo etiamíllíus,ut 
oftendam,& conftat quod ille gnomo per 
eandem propofitionem fiet ex ac incbbis , 
& funt redangula ad d e cum quadrato b c: 
ifte autem gnomo totus eft 3 qitiaacquas c 
dratum eft 1 o o, 8í f d 64,1'gitur g c e gnomo a1 J b 
refiduus eft 36, & a d & de funt m:&funt 32, 
& gnomo eft m:igitur quadratum b c, quod eft 4, eft etiam m< 

. F F 2 nam 

4. fecutíií 
Eiern. 
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namfi efletpuiori e{fetgnomom:nifi28,&d f72,&aci^72,etnoii 
64,quod eft £:igiturquadratumb c eftm:& fitexm: infe du&o, 

igitur m:in fe du<ftum,producit m:& fimiliter ftatuatur a b io,& b e 
m:2,erit ergo uere a e 8>etponatur a f4 ,& a g 
1 m: gratia exepli, erit igit uere fg 3,quare fd f 
24>tota aute a e fuperfieies eft 40, igitur gno* 
mo g e eft 16 refiduu, Si fit ex a c in c d, ideocp 
fuperfieies adeft 8, Si ex b cin g f, fuperfieies L 

d e b , Si exb e ined , Si eftz,quodtotumeft 
16, fed hoc eft m: quia eft differentia produ&orum 10 i n4 , Si 10 
rrt: 2 in 4 m: 1,igitur tarn m:in m: id eft b c in c d, quarum utraque 
eft m:producitb d m:quac eft z quam a ep:in c d m : & b c m:in fgp : 
quae ex confeflo apudillosproducuntm.Etided patet communis 
error dicentium,quod m;in mtproducitp: neque enim magis m:in 
m:producii p;quam p:in p:producat m, Et quia nos ubiqj diximus 
contrarium,ide6 docebo caufam huius, quare in operationem: in 
m:uideaturproducerep:&quomododebeatintelligK Suppona* 
mus ergo in fecundafigura quod ab fit 20 ,utprius Si b cfit 1 pof. 
m:manifeftum eft quod oporteretiuxtahanc operationem ducere 
acnife ,&bcinfe ,&acinbcbis , iedcum ac f i t ignota,eft i om: i 
pof.accipimus ab,quae eftnota:eft enim 10, ut operamur cum a b 
& b c 9, & quia quadratum a b cum quadrato b c eft aequale qua* 
drato a c cum duplo ab in b c, ideo detrahimus duplum ab in b c 
exquadratis ab Si b c,& quoniam duplum a b in b c,fuperat gno* 
monem g e e in quadrato b d,ut conftatideo detrahimus,quantum 
eft quadratum bcplufquam oporteret Si ponimus m:cum folus 
gnomo ucre fit m: quia ergo detrahimus quantum eft quadratum 
b c,plufquam deberemus a quadrato ab,taquam p;ided ad reftitu* 
tionemilliusmtquoddetrahimus prarter rationem oporteret ad* 
dere,quantum eft quadratum b cp;&ideo cum b c iitm: dicemus 

uod £2 m:quadratum conuerium eftinp:ideo quodm:inm:ptOi 
uxitp:Scdnoneftuerum:fed nos addidimus quantum eft qua* 

dratum b cp:noil quod quadratum b cfitp:fed alia aifumpta quail 
titaspro arbitrionoftro acqualisb cadditaeft, &fa&aeftp: Idem 
dico in tertia figura,quia operamur per a b Si a floco a c Sifg: ideo 
in operandouideturquodm:inm:producatp:Et fit ergo,ut in fe* 
cundo exemplo a b fit 10 b c 1 pof.& fic 2 uere erit a c g,igitur d f erit 
6*4, Si gnomo g e e i6pofp: i quad.i36,nami£po£iu nty, Si 1 qua* 
drat.4,quod totuin eft 36. Et tunc debet did a b iurt&um & fepara* 
turn noil propric mrfiuerd operemurcum totaab &be,habebi* 
mus 100 p:i quad,m:zo pof.ecce quod in priore acquatione n5 ha* 

bebas 
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bebas nifi 16 pofim:hicucròhabcs 20, ôddcò cum in priore aequa* 
tionehabercs i quad.m: & hie habeas i quad pddeòoportuitad* 
dere numero pof. 4.1. à 16 ad20, feu quia addidifti íllas 4pof m; 
plufquarrioporteret, ideò fubtraxifti 1 quadm: Si etiam loco eius 
addidifti 1 quad,p:& ídeò ad hoc deuenifti,ut diceres m: in m: pro* 
ducere p:quód tamen cft falfurri,non enim contingit ex operatione 
niultíplícaríonis,fedutpcruenircsadmaiorem noticiam per illam 
feptimam propoíítionem fecundi Eúclidis, íímiliter dico, fi muitis 
plicas 3 2 in 5 m:i£ 3 uerèóporteret ducere a ein fg,& 5 m: r^ 5 
haberes ucrum producflum: fed quianec 3 m: R22 nota eft 5 m:i£ 2 
ticrè fub unö nomine, nec 5 m: Ri 3 eft nota fub urio nomine, & oi 
niriis multiplicatio & diuiíío fitfirigillatim per fimplices quantita* 
tes,ídeò in recífís neceíle eftoperaríperfeptírriani propofitíoneiri 
fecundi Euclidís loco quartae: 8>C itáquiainilláincludituraddítiô 
illaquadrati m:in multiplications unius partis íntegra?,iri partem 
detratam bis fupra gnoniönem,ide0 oportet addere ad p : quam 
tum eft quadratum partis íllíus qu£ eft m:Ideòut in binomrjs opes 
ramur per quartam propofítíoneni,& fecúdum fubftantíam quam 
titatis compofitae,ita etiam írí rccííís quo ad fubftantíam &ucrè 
operamur cum eadem: fed ad nominum cognítíonem operamur 
in u ktute feptimac eiufckm. 

Quartum& ultimum eft, quod erat confiderandum,curp: in p£ 
folum fáciatp:& m:inm;&in p: facíatm: Et dico quod(utdixi)m: 
Oportet fupponere tanquani non fit de ipfó p: eft enimalíenum, 
ideò ad cõftruendum oportetaílumereplura,ad deftruendum fui* 
ficitunum. Ad hoc ergo ut p:eonftítuatur, oportet ut p: ín p: duca* 
tur,nam cum ducitur p:in m:feu iii alíenum fit m: quia nihil poteft 
ultra uíres fuas,ergo p:poteft quantum eft ipfum,ígitur cum du eis 
tur extra ipfum,producitm:aliterpoíTet plus producers quanipos 
teftate eífet.Sed cum ducitur in aliud p:non poteft etiani nifi quam 
ram poteft in partes illius p: Exemplum,é ducitur in io,igíturin 6 
&4,fedutinéex demonftratis noil poteft ultra 3 é,utautem 4 dus 
citur in 6 non poteft,nifi ut in 4 8>C 3,Sc ut in 4,nifi ut in feipfum, igi* 
lur non poteft nifi ufque ad ut refiduuni 2 in 4, nifi ut in 2, & 2 
igitur non poteft nifi 4 8c 4,fed & 4,producunt 6o,igitur 6 
in 1 o non poteft producerc nifi 60,igitur ui:in m:feu alienum in alie 
num.Sí m:in p:feu p:in m:feu quod eft in alienum,feu alienum in id 
quod eft,producunt m:folum,feu alienum quod erat demonftran* 
dum. Ex quo intelligcs ueram rationem ducendi m:& diuidendi 
per m:& aeeipiendi r j tarn q U a d r a t a m quàm cubam (nam de cuba corm. i. 
<íubium 11011 cft,quod eft m:)nonanteaxogniw. supract.á 

FF 5 Ex 
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Cor* 2. Exhocetiampatet,quod diuífo m:perp:exitm; nam du&o m:in 

p: fît m: ergo díuífo m: per p:exit m; Et díuífo m: per mrexít m:& p: 
quia ex m : in p:& m : fit m : igítur díuífo eo producfto, quod eft m; 
exít altcrutram, fcílicetp : uelm : Díuífo autemp:per m: nihil exít, 
nam feu exiretp:feu m:ex m:ínídem p:uel m:produceretur p:quod 
eft contra demonftrata. - ' 

- •• • ift -í. . . • • 
De examine capítuli cubí Si nutnCrí aeqii^líum 

rebus, CAP. XXI IL 
• 'i t I ' t 

L E M M A . 

Roponatur primó ab res Si qua* 
dratum eius a c,et fitb d numerus 
quadratorum sequalium cu. 6, Si 

numero,dico quod b d eft maior h a, nam 
fi minor effet cubus ab mai or .quadratis, 
igitur multo maior effet cubus ab cum nu 
mèro, quadratis ipfîs non ergo aequalis. 
Contraria rationefequítur, quodfi cubus r 
çquaretur quadratis Si numero,neceífe^eft 
ab,rem effe maioremnumero quadratorum.Peridemfîbdiîtnu 
m cr us rerum asqualíum cubo Si numero, reeceífe eft b d, effc maio* 
rem ab,modo ab fît ajquahs,aut maior nionademam fî ab effet ma 
ior b d:eífet a c maius fuperficie a b iç. b d,quare fi a b eft maior mo* 
nade,cubus ab erit,multo maíorrebus;ergo cubus a b cum nume* 
ro multo maior rebus íècundum numeram b d, non ergo poffunt 
effescquales,fedubi ab eífetmínormonade,poíreteífcinhoccafu 
cubus cum numero íequati rebus,ut i cu.p^acqualis |-,reí tune a b 
eft quod eft maius Quod fî cubus acquetur rebus Si numero, 

' ut fit b d numeras rerum Si quadratum eius b d a,ut etiam a b fit îiu 
meras idem rerum, Si gqualis b d, tune fi'quadratumb d numeri rc* 
rum addítumnumero xquatíonis fit aequale cubo numeri rerum^ 
tunc acftimatio rei, id eft b c erít numeras 
rerum, uelut b d fit4 numerus rerum Si 
numerus arquatíonis 48 ex48,&: 16qua* 
drato 4, fit 4^ cubus eíufdê4, igítur 4 eft 
ícftimatío rei. Sed fi quadratum b d cum 
numero reruin fuerit minus cubo b d, erít 
b c aeftimatío rei b c,minor b a, ut fi cubus c. 
xquetur 4 rebus p: 47, qui a 16, Si^J fa* 
ciunt £3,minus £4,cubo 4, numeri rerum 
eritb c ;mínorba:&fi quadratum effet cum numero x q ü a t í o n i s 

V maius 
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rtiaíus cubo eilet aeftímatio rei maíornumero rertim. Velut í cub; 
acquetur 4 rebus o,tunc aeftimatio rei eritb c,maior b a,qui eft 4 
numerus terurn; 

D E M O N S T R / Í T Í O . 
Quibus ftantíbus proponaturres, &b c humerus rerum Si pa* 

railelogrammumab cquãtitasipfarumrerum colleftarum, Si fint 
res fub numero b c,puta 34, acquales 1 cub. p: 12. Et erit per lemma 
praccedens b c maior b á,item oportet éx demonftratis in libro de Po. 
Proportionibusjut albus tertise partis b c fit 2bquaíís,aut maior nu feu ir" 
mero a:quatíonís.Sic ergo numerus aequationjs Superficies db c e, «óEiótf; 
eritc^ b d neceíTaríò numerus:fuperficies ergo 
a d cjcft aequalís cubo ab,& quia cubüs a b fit 5 
ex demonftratis ex cubis db Si d a, Si triplo 
unius in quadratum alterius, Si cubus b d eft 
numerus,quíab d eft numerus,ergo díuifo cu 
bo numero,per b cnumeríim prodibit nume 
rus:fitígítur fuperfieiesef aequalis cubo db , 
erit igitur fuperfieies fgjaèquahs triplo bd , in ^ _ d 

quadratum d a Sc a d in quadratum d b,&cüí Í 
bo a d. Exemplum ergo erit ( ut dixí )*quod d e fit 12, Si b c 34, erit 

autem,utbinomium éft 3p:i^7,& cubus b d ~, tota igi« 
tur fuperfieies fc eifet i2^;Proptereauides per eandem rationem, 
quod diuifa fc per be,exit f d humerus maior bd ; Etrurfus cubus 
ille componetur ex eubis b f,fa,Si triplo miituo dido, Si ita ferriper 
r u b u s fietminor, Si numerus arqüationís maior:nam díuifo 
per 34 exit tanta éft b £cuiüs tubum opöfteret rurfus adde* 
rc ad fupcrficiein b e,Si ita iuxta datam proportionem augetur nu* 
tnerus çquatíonís & cubus mmuítur.Oportetígítur in hoc cafu ita 
dí ftinguere dícerido,quòd fi per eübum irttelligis príorem cubum, 
fcilicetabillecum 12 ilumerò, &nort cum 1 2 ^ , arquatur 34 rebus, 
licet enim contíncat alios números, hon funt tarnen de natura nu« 
mcría:quatíonís,fed propria pars; Siuerò dicäs quodalíquis cu* 
bus p:i2-^,qui erit minor cubo a b aequetur 34 rebus í dico quod 
non,quiaille cubus erit cubus linesc mínoris ab , igitur íí 34 ab 2ca 
quantur cubo mínoris línea:,quàmfit abj&í2—oportebítturic 
q u o d res tunc fit minor, quae eft latus cubi,igítur oportebít quòd 
íintplurcs res quam 34,quae fint gqualçs cubo p:**™- Si ita omnia 
uarianturlino üaríato. 

Rurfus ergo affumatur línea a h,qusc fit pars binòmi), Sc h b nu* 
mcrus,tunc cubus h b poterít folus eífe numerus, ut cum a h fiicrít 
quantitas abfurda,uelut gratia exempli ré v: ré 7 p: ré 3, uel poterít 

eíTtí 

j -- Í 
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cffe cum cubo ah,cum ah fueritiScu.numeri, uel cum triplo h b in 
quadratum a h,uc iii propofito pofita a h is 7,11am cubus h b eft 27, 
& triplum h b in quadratum a Ii eft 63/uttotus numerus fit 90, qui* 
busadditis i2,fitioj,quieftaequalis34,numero rcrumdudo in 3, 
qui eft numerus seftimationis feu binomrj.In omni cafu ergo ex his 
tribus conftat quod numerus totus eftfuperficiesh c. Et quia nu« 
merusajquationisxquaturilli, dico qUod non poteft eife maior, 
nam fie pars equaretur toti,rtec arqualis ex demonftratione habita, 
nam b h tota eifet numerus,ergo cubus cius eilet numerus,ergo nu 
merus xquationis he,cum nuniero cubihbeflfetmaiornumerc», 
qui cortrinetur in rebus,ergo res rtort poflent eflfe a:quales mimei o 
& cubo. Quia quantitas aloga eilet acqualis numero,relinquirur 
igitur,ut numerus cquationis fitneceiTarid minor,ntimero qui con 
uneturinrebus.Sitcrgonumerus^cquationis dc,&eritnumerus 
cubi h cneceffaridmam hi duo numeri pariter accepti funt necefta* 
rid equalesnumcro contento in rebus,quem fiappbiuirnuseifehc. 
Dico ergo,quod ah non poteft eife is fimplex, quia non fatisfacit 

Cap. i o< per uiam binomii,utoftenfum fupra.Nec poteft effeis cu. nam cu« 
bus effet numerus,igitur 34 radices gratia exempli eilent unum ags 
gregatum radicum cub. quar'aequiualerent uni, &hancoporteret 
acquari triplaproducfti uniusin quadratum alterius mutuo: at hoc 
eile non poteft,quoniam ilia folida funt incommenfa, quia funt in 
proportioneah adhb,id eftiscub.ad numerum, qusc funt incom* 
menfa inter fe.Relinquitur ergo ut fic a h una quantitas alterius ge* 
neris,quardu(ftauidfsirn cumhbunainquadratum alterius, addi* 
toqj illius cubo fciat quantum dufta in 30 gratia exempli, qui eft nu 
mcruSrerum. 

At quia in illo aggregato eft etiam triplum quadrati hb in ail, 
oportebit ergo ut cubus a h cum triplo quadrati a h inh b fit £qua* 
le refiduo tripli quadrati h b,& rtumerirerum du<fto m ah:igitur di 
uifis omnibus per a h, erituf quadratum ah,cum rehAs triplo nu* 
men h b, fit aequale numcro fimplici,quieftdifferentianumcrire# 
rum,&: tripli quadrati h b. Exemplum ponatur h b 2, & b c nume* 
rusrerum 30,igitur triplum quadrati hb, quod eft ^ d e t r a d u m a 
3o,relinquituri8,ergoi8 eft acqualis 1 quad.p:triplohb,ideftbre 
bus: quare res crit is27 m: 3,id eft a h, & tota h b is 27 m:r,& erit 1 
cu.p:$2 acqualis 30 rebus.Quanntas ergo ah oportet.ut fit genera* 
h'sadillam,&cumpracdi<ftiscondirionibus. Quodfi abponatur 
res,&: h b numerus,Utprius,fed m:operaberis & demonftrabis per 
eaquacoftendimusin capitepra:ctdcnti:nam cübus uerus eritcu* 
bush a/cilicetrcfidui. Et quia eiadditur numerus, & iamfuperfi* 
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des h c eft m:oporrebit,ut h g fit maior cubo a h, quantum eft 
merus aequationi$,quae fit gratia exempli hk,ídeò cubusab,feuue 
rius a h,erit a k,reliqua ut prius crunt examinanda, 

Dcmonftratid oftendens qüòd caput nullum prceter 
inuerira,generalefciripoteft* C A P . X X i i n . 

Èííquum eft ut oftendamus quod ab initiopropofitum 
eft, cuius caufa haec fcripfimus, fcilicet non eife capitu* 
lum aliud generale,quod fciripofsit,ultra ea quartradi* 

taiunt,quoniam ultra quatuordiuerfa genera nifipofsit reduci ad 
pauciora,ucl per diuifionem, uel radicem, aut per mütationem, aut 
regulam propria uel deprimendo, aut ob originem,aut per demon 
ftratíonem Geometricam,cumin fingulis fint magnas inarqualitas 
tes,quf uixpoiTuntintelligiin quatuorquantitatibus,necin eis po 
tuerit inucnireperfe&iò quanto minus in fill's. De his ergo, fi fint 
quatuor ufcp ad cubum,iani do<fhis es reducere ad tres quantitates, 
& capita trium quantitatum omnia ad cubum aequalem rebus & 
numero:fi igitur oftendero hoc no pofle eife generale, etiam in par 
te ignota liquet propofitum. 

Aíiumamus igitur primam regulam capítulorum iinpcrfecro - c 

rum fpecíalíum,in qua 1 cu.acqualis eft 20 rebus p^2, &: eft rci a:ftii' 
matio Ri 17 p;i binomium quintum. Et fimiliter in Arte magna uu c 

fum eft, quo d duae acftimationes capituli cubi &numeri acqualium fi 
rebus conficiunt aeftimationem cubi aequalis totidem rebus, fyc cií Ia" 
dem numero.Ex quibus liquet,quod oportet aéftimationem gene* 
ralem pofife communicari n u m e r o ^ quinto binomio,&: quia fimi 
Je quinto binomío eft numerus,non quintum binomium oportet, 
utfitincreationeeiufmodi. Quintum autem binomium hoc mos 
do tranfit ad aequationem,utpotei$3p; 1 fiefiateubus, eritRíioH 
p:io,hicigitur aequatur^rebus neceíTariò, quia R2 io8 continct rç 
3 fexies,& quiafex res non funt n i f i l o g p: 6, igitur eubus a-quas 
tur fex rebus p:4.Ergo cum illud quod poteft eile ex ea natura, uel 
eítRi cubica cubi confimilis,uel quadrata quadratí,uel quadrata cu 
bica quadrati cubi,Uel differentia duorum, uel aggregatum necefla 
rium cft,ut talis gftimatio fimpliciter fitunahuiufinodí,fi debet eile 
generaliSjUt quaiidoque pòfsitilli 
acquari,fi occurrat quadratum,igis 
turrç>3p:i eft,ut uides in margine 
differentia? autê, & aggregatafunt 
infinitorum modorum, nam fit a b 
qiueuisquantitas, & cb ipfaa:fti* ã c b 

G G matio, 

Res Fçr 3 p;i 
Quad. R2 9p:i^i2p:i 
Cub. Rj27p: ip: i^8ip: i^27 
Cub. quad.208 43200 
Quad.quad.28 p:i^7^8-
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mario/iígíturdctrada be ex ab relínquitur a c,igítur detrata ac 
ex a b,rclinquetur b e aeftimatio.Et fimílíter pofita a b aeftimatíone, 
potes ab ília detrahere a c modo minor fit,utrelínquetur b e,ígítur 
ex a c Si b c iundtis fíet arftimatío.Iam ergo babes quod poterít eile 

radix quadrata trínomrj,cuius una pars fit numerus Si cubica qua* 
drinomrj, cuius una pars fitnumerus &rerebinomrj,autquadrino 
mrj, cuius una pars fit numerus,Si re cu.quadrata multinoinij, fcilú 
cettredccim partium autpauciorum,qua: fintrequadratae, itautin 
eis una fitnumerus. 

Pro aggregatis autem ac difFerenti)stradendis,uolo tibi dare 
exemplum ex Arte magna,dixi quod re v: y \ P : P : 1 i m; 

eft xquale 3.Deducito partes ex partibus,utuidcas fi fit uerum, 
ôéhabebís 2j p:re2^'ccqualiare v:7 |-p:re46^.Ducigiturutranq? 
infe,&habebisidem ex utraq? parte, id eft7yp:re46jj,nam2^-m: 
fe facit 5^,cui addit 2^,fit 7 Si | -& re in re ̂  fiunt^,quse dupli* 
cata faciui1t^g,&funt 46g , cuius radix addita"ad7§-facit 7^p:re 
46^ .Vndein alrjs eodem modo operaberis, dico ergo quod non 
poteft efle re quadrata trinomr) babentis duas requad.&nume* 
rum unum,nam re quadrata re p:re 2 p:i,fi poflet eile ex generebi 
nomr} tertrj uelfextinonpofsitfatisfacere,ut demonftrandum eft, 
neq?fi una pars fit num erus,& alia renameius quadratum critbi* 
nomium,&nontrinomium. Proponamus ergo rere^p• crit 

rtr"Ktdu, eius quadratum 1 p : re 
fecudi Bi.k«s c rerei2p:re3p:i 

4p:re48 p:rerei?2p:rerei728 
i6op:re432p:rere248 8 52 p: re re 4 4 2 3 ^ 

cM, ^rere^^niam fi capia* 
mus re re 4 p: 1 fiet re 4 
p:i p:rem ^4,id eft 3 p: 
re 8 j fi e r g ° capiamus 
re re 4 p: re 3 p n licetrefoluatur in 1^0 p :'re432 p: rem442 p: 
re re 248832,hx tamen non funt commenfcc,fedinproportione 
re re 2 5 6 ad re re 144,id eft 4 ad 12, licet fit ualde propinqua, nam re 
422 eft duodecupla re$-& 1^1^248832, eft duodecupla re re 
eitmirumaded quod firere44-3^8 eilet numerus,haberemus in* 
tentum. Cum ergo hoc trinomium non pofletreduci adpauciora 
multo minus reliqua,quarere cub, 46*0 p: re 432 p: rere4423^8 p * 
rere248832 non poteft efle arquatio qua?fita,igitur oportet ut fit 
differentia duarum quantitatum,& fundamentum eritin prima re* 
gula dicfta in Arte magna fuperius. 

Sit cubus ab arqualis 29 rebus a d, Si eritfuperficies b c 29y Si c e 
42 numeris, Si erit corpus, Si iuxta altitudinem a d. Et cum ex 29 
pofsint fieri partes,utuides a latere exquibus una duda in alterius 
radicem fit numerus, porerit numerus rerum datus cum 28,5 o, 

5 2 Si 
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52 &20 gquari cubo,dico mo 
do quod etiam poterunt fieri 
alia: partes non integral, ut* 
pote 18 p:^72,& 11 72, 
8c ex 18 7 2 in 3 2, ra* 
dieem 11 m:R272,fit42 alius 
humerus. Ex quo liquet qd 
oportet 11 72, eife bino* 
miu prinium aut reeifum, ut 
&etiä; Proponatur ergo e f 
18 , eg 18, erit ergo 
h fp:R£7^,igitur aliapars erit 
fd dertöminata per dg,fcili* 
cet 11 m:f h 7 2, ita iit diüifiö ue 
ra b c,fdlicet z% fit uere in f, nani 
c f eft 18, id eft e g p: Ri 7 z, id eft 
f h & d f i i i i d e f t d g m : i ^ / z , i d 
eft f h. Diuifio auteni iuxta no* 
inen in g,quoniam e g eft 18,&g 
dir.Et qüiä proportio cb cor* 
pons äd e e eft ueluti c d ad c ä,irit c d ad c a, uelut %9 pof. ad 4 z> igi* 
turuelut i pofad i ^ue i g pof.ad t numerum. Rurfus quia ex rcgu* M 

laprimaeapitul icf inRifd^tcecorpuSj&fit latusdfjdk erit ad "„̂  
addk,ueluticf fuperfiddadee/uperfieiemquareueluti c 1 ad ea. 
Atcp iterum cum 1 g fiat ex düplo partium d k, proponatur denomi 
natä per p:Sc m:& fit quod eft p:d m,& quod eft m:k m duplum',igi 
tur mk in nidpröducithf. Vt in exemplo,cum ergo eg propona* 

e Tri r 

25.4. 2. 50 
2O.9.3. ^° 

4.25.5.20 
18 p i m f i M m :ré7*. 3 m:ré2/4 2. 

türnumérus i8,&glRi723&propor 
tio partium d k ut denominatae,íd eft 
iit d m,quc eft numerus m: rri k,& ea* 
dem proportíoiií c g ad g l,fequamur 
ergoprimumargumentum rei. Erit 

regula prima.Haec igítur eft uera acfti 
inatio reí,& eadem eft & fit experi* 
mentüm,quia detra&a |ytn:ré j-, ex 6 
fit 4 j -p : i£ f ,&hoc eft aíqualerév: 
20i-p:hí 4of qiiod patet quía qua* 
dratautriufq?funtí ígi* 
turíioe genus a:ftimatíònís eft gene* 
irale^quía poteft xquari numero, èí 

e f i 8 p :ré7* 
c g x8 
hf v / z 
fd um: ré7^ 
dg 1 1 

e d a d e a u t i pof.i ^ 
<lkRtvum:i^7z 
adaddk ,ú tc l adca 
tri k in m d ,pd. dim. f h ré 18 
dhi3 
mkré2-
dk^m'.i^z 
c g ad g l,ut d m ad m k. 

G G 2 non 

« 
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non a:qiiarí,&poíTct acquari bínomío,quía detra&ís partíbüs ai lis 
gatís remaneret bínomíum aut recífumncceflaríd, 8t tunc poííet 
poní is vrradíx bínomrj aut recí fi prími. 

Ru riu s proponatur b c 20 numerus rerum c e corpus 32, própo* 
naturef cb fd 4 cxef in is f d,qua:efí:2,fit52.Sítíterum cdad ca 
ut2 0pof.ad32,fcilicetut 1 pof.ad i^-,&quíaeftíterumadaddk,ut 
cfadcc,quareutcladca. Et quia a d ex regula prima eft is 17 p* tJ>' 
8t dkeft25erítakist7m:i&:ceis^2m:2. . 

De examine tertiae regula: capítulí x x v . Artis magna?. ( 
C A P. X X V . 

iRoponamus quod cubus íít a?qualis 18, rebus p i-.iog, tue 
Ifi fecero ex 18 numero rerum duas partes, ex quarum dus 

SJgSg&u uníus in is alteríus mutuo fiat 54 dímid.íum 1 og.Et ma 
nífeftum eft quòd res eft 6. Et per regulam generalem eft isv:cub. 
54 p: is 27 00 p:Ri v:cu.54m,is2700} &haecuerè eft 3 p:is3p^3 m: 
iS5,quodeft<3 utpríus.Díuífioautemnoneftfecundum eum mos 
dum,fed is partium 18 ftint 3 8t 3 , 8t partes 9 8t 9,8t produ&amu* 
tuo ficerunt 54. Et fimiliter aüumptis 21 rebus$ 8190 numero,fa* 
ciemus íuxta capítulum generale ex 90 duas, partes , ex quaruçi 
ductu uníus in alterum fiat 343, cubus 7 , teniae partis 21 n u m e s 
rí rerum,8t habebímüs partes is v:cu.45 p:is 1682,p: isv;cu. 45 m: 
IS i (38 2,8t eft 5 p:T£2 p:3 m:is 26 ut prius, &íta augendo numerum 
rerum eximus extra capítulum,fed minuendo numerum rerum nís 
mis non licet utí regula ut pote i cu.asqualis 15,rebus p:i2<?, non lis 

ver icp.hb. c e t Jiuídere 15 in duas partes, ex quarum ducftu unius in is altçs 
e Proport. mutuo,fiat^3 dímídíum i2£. Quia maximum in quo diuídi 

porsit,cft quando diuiditur in partes a?quales,utdemonftratum 
eft. Ergo tres funt partes in hoc capítulo,prima quae feruít regula: 
ípecialínon generali,cum numerus rerum eft magnus in comparas* 
tíonè numerí a:quationís.Secunda quar feruít regula: generali non 
fpccialí cum numerus gquatíonís eft magnus comparatíone nume 
rí rerum.Tertia quae feruít utríque,ut ín exemplo non poteft regu* 
Ia generalis attíngere ad í cub.çqualem 22 rebus p:84,quía21 quar 
tapars 84>nonfacítquadratum,nequemaíusneque aequale cubo\ 
7~ tertíaz partis rerum. Similiter regula fpecíalís non attíngít ad 1 
cub.arqualcm 17,rebus p: 1 i4,quoníam 8 ̂ -dudum ín is 8 r-> P r°dii 
cítis^i4f,qua:eftmínor28j-,quarta parte 114 numerí propofíuV 
ut mutua ília non pofsínt componere 57 dímídíum numerí propo 
fití.Traducenda eft ergo ín toto illo fpacío,in quo conueníunt una-. 
ad aliam facíendo ex re iam inuenta duas partes, ex quarum ductu 

uníus 
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tíiiíusin quadratum altcriusmutuo,fiatdimídíum numeri propor 

erunt partes.Iftud autêfacile fiet díuídcndo numeri prós 
pofltt^dímídium per rem índe díuídertdo rem ín duas partes prós 
ducentes id quod prouenít. ExCmplum,cubus áequatur 6 rebus p: 

rei aeftimatio eftcub.4,p:R* cub. 2,cum hoc díuídemus 3 dirnis 
díum numeri xquationis,exitR£ éub.2 m: i,p: rz cu.f, dueam dimí* 
dium Ri cu. 4-,p:rç2 cu.2,in fe fít 1 p:rç cu.i-prR» cu.^,à quo detraho rj 
cu.2 m:i p:R> cu.~, relínquituri eub.-^,m: rç cu.-^cuius rz v: 
addita & detracfta à dimidio príoris oftehdit partes ut uides. Et mo 
dum etiam cum d es 
monftrátione fuperis 
us docui. Quadrata 

R2 cu.rp RZ cu.-p: Rs: v:2 m:R2 cu.̂ - m: rj CU.̂  
rz cu.f p:Rz cu.i- p:Rí v:2 m:Rz cu.J- m:Rz cu.^ 

ergo horUmiuncflafunté', & mutuo produ&a iuncfla funt^quod 
patet experienti.Et eft pulchra operatio. 

. . r ' • ••1 . 

DepropofirionecubixquaIisquâdratis,&numeroadeubtím 
cum numero aequalem quadratis. CAP. x x v ( i . „ .. 

jplppipij I cubus fît seqùalis quadratis Sc numero, alius uertícubíts 
cum eodê numero fît arqualis,aliquot quadratis erít pro* 

f^jl portio dífFerentisc numeri quadratorüm à fua aeftimatio* 
ne,dum cubus & numerus eft acqualis quadratis ad dífferentíam 
xftímationís à numero quadratorum,dum cubus eft acqualis qua* 
dratis,&numero fîcut acftimationis cubi aequalis quadratis & nu* 
mero ad acftimationem / 
cubi & numeri aequaliu 
quadratis duplicata* 

Cum ex a b ill cd}&Ü 
?xef ingh, &ex kn in l 
m,fiat ide numerus, erit 
oroportio cdad g h , & 
cd ad lm,& gh adlm, 
uelut ef adab ,&kn ad 
a b, & k n ad e f, quare ut 
ehadac ,&kmad ac,& 
k m ad g h duplicata.Ve 
mti ponatur eh R*24p: 
4 ) 5 i k m i in i eub.p:8 
-e quali <? quad. Cum er* 
gonotaeg gh h e nos 
lanatfub eifdem term is 
nis k m Si m 1 ex capite 

A c Utut 
a 4 9 namem cfuii. 
cd S diuis. per a bjetí 
differentia *(lim<it.à nif 
mero quud. 

egçltmemqutd.nõtl 
eh Idtuíign. hg 8. di* 
uis.feu pir differentii 

\ <eftim. 4 numero quad, 
ignom. 

k l 9 mmtrttf quad, k 
tn,Lxtui fecund£ tflim. 
ignom. I m 8, diuiftm 
per kn,feu differentia 
tejlimdt.inumero quad, 
ignom. 

cubi 
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cubi St numéri ccqualium qüádrátis,igítur notaa d d c,& paribus 
ali] s erit nota e h & h g.Diícrimeri foluin eft, quòdin cubo acqualí 
rebus &riumcro dífferêtia eft latéris,quodfuperat numeram qua* 
dratorum,ín fequentibus fígUris numerus quadratoruni fuperat 
íeftimatíonem rei feu latus quad.liquet ergo quod inter c h & k 
m intercedunt quatuor coriditiones : prima quod eh &kmfunt 
ambae xftimationcs capítulipropofiti cubi St 8 numeri azqualium 
y quad.S ecunda quòd e h & k m funt in proportione,ín qua eft 1 m 
ad h g uicifsírríjféd ha;c eft duplicata.Tertia quod k m eft compofi* 
ta ex tètragoriali g h iii ep,poiîta o h dimidio h g,& ipfa p h dimi* 
díò o h.Quarta quamdiximusdeefïe comparando a cSt cdad eh 
Si b g,eft quò d e h St k m aeftimatiories funt minores e g feu k 1 nu* 
numero quadratòrum. Cum ergo ex tertia conditíonc,quod fit ex 
g h in p c fit notUm,quia gh St o enotx iunt,&! g o nota, quia dimi* 
dium g h erit k ni compofita ex eis nota. Deducitur ergo prímum 
problema ad hoc, detrahe ex kl quanritatem,qusc fe habeat in pro* 
pòrtíone duplicata ad h g,in qua eh ad km. Cum eg &kl fint 
idem feu Squales. At íècündum problema eft, diuide k l,qug eft ea* 
d em uel aíqualis a d,ita ut proporão m 1 ad c d fi t duplicata ei, quae 
eft á c ad k m.Iri utro<ç auteni pariter deducitur res ad cubum Si nu 
merum arquai cm numero rerUm,igitur œftimauo pariter ignota ex 
notapendebit. 

Sumantur ergo rurfus «y-, A tr 0, nouem fingula; Si aequales, Si 
fittotarcs, Si in reliquis dum cubus, 8iS «equantur? qUad.res fît 
cAZ8t 9' Si ergopoftierimus A { 
m24p:4,eritC 45 m:rei4.Pona 
mus ergo i fl i quad. Si fît me* 
dio in ^pportione inter' 
« erit « pof.m v:5 m:m 24, igitur 
cum fît propòrtio * ad i »,ut ̂  Z 
ad» ducemus id eft m 24 
p :4 iri ( *>quae eft 5 m : m 24,fit ré: 24 m : 4, quam diuido per *,id cft 
pof.5 exeuntpo£te^|£,&ha:ceft»>.- Igitur tota*ôqu^ 
<ft eft i quad.p;re ,quaré 1 cub. p : m 24 p:4,sequatur 9 poC.Si 
quia notum eft hoc ex capitulo iam didotSc: aflum o eodem modo 

Sty Anotas ut City £>6 m:rç v: cub.31 p: m?} 4 p: m v: cub.51 m:rçr 
9 $ 4 , & d i c a m u s q u o d fit^0,nam e f t p r o p c , & p o n a m u s q u o d i o , u t 

prius fit 1 quad, erit *'pof.-£-, ducergo in <*£, id e f t ~ i n & 
quia eft diuidendum prodù(ftum per ideo fuftîciet ducere per-, 
Si fit g£?,feu 8,^,diuidendum per ipfos, nam k fuit£ poC quia fuit 
latus — quadratum , habemus ergo ut priùs g — , diuidendum 

res 
V- — L -T6Í1 il 

n S res 
4 _ yv 
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per 1 pofp:quadrata aequalíá?, ígitur 1 cub.p :8^r aequalía 9 

Vídetur ergo propíor modus demonftratíoní,ut fupponamus 
adrei aeftímatíonem,ín qua ab numerus quadratorum, & b d 
numerus aeftímationis, díuífusperquadratum ab,» Etrurílis j-r 
ab rtumeriiSjid eft quadratorum,& eb numerus çftimatíonis, 
idem cum priore,& díuífus per quadratum a c uel a e, quia ha* 
bet duas aeftímationes, fed tunc aequatio erít díuerfa, quam 
oportebit inuenire.Díco ergo quodficubusp:2oo,eft aequa* 
lis 10 o,erít a eres Si ab 100 ,ponamusergoadaeftímatíonem 
eubi aequalis 100 quad.p:2oo, erít ergo a d nota, & ab eft 100 
numerus quadratorum,ígítur b d differentia nota, 8>C quia de* 
monftratum eft,quod proportio e b ad b d cftduplicataei 
qua: eft äd ad a e, ígitur proportio mediae inter eb adb d eft 
ut a d ad a e, fit ergo b d 2, pro exemplo utirttelligäs pones e 

quad.&fi b d eííetj, poneres e é£-quad. & fi b d eflfet4, po 
neres e ^ q u a d . a d hoc ut media fit lpof.qüse ducfla in a e, pro du* 
cit quantum a d in d b,produ<flum äutem a d in d b eft notum, quia 
âd&dbnotaefunt,&hoceft scqualè mediae du&aeinäe, quae eft 
numerus quadratorum communis, detra<fbi eb quae eft pars ilia, 
qua? proüenit diuifa monade per b d, &eftrtota,&eftpars cubí. 
Sequítur ígitur ex conftru&ioncjutfeducendo ad 1 cub. ut habeas 
cubum cum numero aequalem numero r erum. Et ut numerus re* 
rum fit ferriper produdium ex b d in ä d:Si numerus aequationis 
Compofitus ex prödu&ö quadrati a b irt a d,& cubo ípfius b d,ue* 
luti fi ponatur (ut dixi) ab ioo,& bd 2,erít 1 cub.p: 40 g, aequalis 
S0örebüs,fitautem20ö ex2,quaeeft b d in 100,qua;eft ab nume* 
rusquadratorú 408 autemcomponiturex4oo,produ<fto4 qua* 
dratí 2j& eft b d in 1 o o,quae eft a b, & 8 cubo 2 b d. & ita fi b d eftec 
3,eífet i cub. p: 927, aequalis 300 rebus, &eóderri modo fib d eíTet 
5>,e(fetcubuscum 88x9 aequalis 50 0 rebus,numerusenimrerurrt 
femper eft produ&us ex aeftimatíonís differentia à numero qua* 
dratoruminipfumnumerum quadratorum. Numerus autemac* 
quatíonís fcilicet 88-^ eft compofitus ex 8100 produdlo quadrati 
^,id eft 8 n'n i o o num erum quadratorum, 8c 729 cubo b d, quae eft 
5).Cum igiturhoccapitulum fit fpeciale, & circumfcriptum habe* 
bit aeftimati onem notam,ut reli qua capítula fpecíalia cubí & nume 
ri aequalíum rebus,& haec aequiüakbit generali cubi& numerise* 
qualíum quadratis. 

Ergo propofita,tíuaeftíone cubí & numeri aequalíum quadratis 
eritnotaaeftimatio eubi aequalis totídem quadratis, Peidem nu« 
mero,quareadnota,&quia a b numerus quadratorum eft notuss 

erít 
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crít notab d,duccmusq? b d in a b St habebimus numerum rcrimi, 
ducemus etiam b d ad quadratumindein a b, St product© addes 
mus cubum d b,&habebimus numeram ccquatíonís cum regula, 
ergo fpeciali ínuenieinus acftímationem eius,&haec eritprima xs 
quatío,fcílicet mediae quantitatís inter eb St b d. hanc igítur duces 
mus infe,&diuídemusperb d,&cxíbít quantitas b e fecunda xs 
quatio,quam detrahemus ex ab numero quadratorum propofites, 
St habebimus a e a*quatíone tertíam qua:fitam. Vndepatetquàm 
difficilis fithajcínuentío,& quàm abfurdum genus quãtítatís proa 
ueniat per decern diffícultates.Primaeítínuentio ad qua: foleteífe 
trínomium compofitum cubícum,& cxradicibusuniuerfalibus, 
quia pendet ex capitulo generali. Secunda eft refiduum b d detrás 
<fta ab. Tertia eft produeftumex ab in b d. Quarta eft quadratum 
b d.Quintae produ<ihim,ex eodem quadrato in a b. Sexta cubus b 
d. Septiina eft acftimationis inuentio cum operationibus capituli 
fpecialis.Ocftaua eft dedudio inuentae aeftimationis ad quadratum 
nona eft díuífioproducftí per quantítatem bd . Decima eft dctras 

1 «ftíoprouentus à numero quadratorum.Exhis facillima: funt tres, 
fcilicet fecunda,quinta St decima,penèímpofsíbíles dug, ídlicct fe^ 
ptima St nona,reliqua: ualde diíEcíles» 

De arílímatíone da ta, ut ínueníatur numerus acqua(« 
t i ó n i s f . c a p . x x v i r . 

T cum in capitulis maioribus i.cubi tum etiam in alijs ex 
tribus inueniatur quartum, utpote ex cubo aequali qua* 
dratis St numero datis ínuenimus aeftímatíoncm .Ita arftís 
St cubo St quadratis inueniemus numerum, aut ex ea* 

dem & cubo & numero inueniemus quadrata, nam de cubonon 
eft,ut quxramusipfum per quadrata St numerum datum cum fola 
acftimatío doceat,cum ergo fint fex capitula St duobus modísín 
fingulis contingat inueniri, quarum erunt duodecim capítula. Síi 

1 ergo primum data a c acftímatío rei,& nus 
merus quadratorum a b datus, qui cum I, [3 ( fr 
numero aliquo ícquatur cubo a c: igítur 
quia a c data eft, erit cubus a c, datus St quadrata fub numero a b, 
data refiduum ergo ad cubum eft,quod fit ex b c in quadratum a c, 
St hoc eft notum,quía a c St a b notae St quadratum a c,igítur nume 
rus acquationís.Detraheigítur numerum quadratorum exazftímas 
tíone data,& quod relinquitur due in quadratum aef t ímarionis , 

productum eft numeras aequationís. Exemplum a:ftímatío eft K>, 
cubi aequalís 6quadratis Enumero cuípiam,detrahe 6 ex io-jelín* 

matíone 
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quitiir 4,duc in icoquadratum i0,fit400,igitur cubussequaturó" 
q u a d . p : 4 0 0 . 

Sit modo numerus cquatíonís fcilicetproducftum exb c in quas , 
dratuma c,&diuidam ilium per quadratum a c,prodibit bc,dctra 
ho ex a c,rehnquitur a b numerus quadratorum* 

Sit cubus ab &quadratab c, data Sc acftimatio nota, erít ergo ? 
cubusBotus,&b cducfta in quadratum ab etiamnota,íungendo 
utruncp habebis numcrum aequationis. 

Et fit cubus Sc ab data fit Sc numerus aequatíonis datus,igitur 4 
detraham cubum a b datum ex aequationis numero dato , refis 
duum díuídam per quadratum ab datum,quia ab data eft,quod 
pro dit eft b c numerus quadratorum. 

Et fita c numerus quadratorum datus, Sc ab aeftimatiorci,& % 
quadratailiafintaequalíacubo&numero.Quía ergo ab data eft, 
erit quadratum eius,& cubus eius datus,ideò etiam producfhim ex 
acin quadratum ab,à quo det ra to cubo ab,relínquíturnumerus 
œquauonis.ExemplumacfiténUmerus quadratorum,ab auterri 
4 cubus eius eft 64, quadratum i£>,igitur fex quadratum funt<?6, 
detraheé4 cubum çftimationis, relinquitur32 numerus aequatío* 
nis,igituri cu.p:32,2equaturéquad.quando acftimatíóreí eft4. Et 
ín huiufmodí cum aeftímatío media aequatur extremis, caue ne cas 
fus fit impofsibílis* 

Et fît modo numerus acquationis &acftimationisnotus,&ues « 
îim numerum quadratorum scqualium cubo Sc di&o numero ac* 
quationis.Quiaergoabnotaeftaeftimatio,erit cubus eiusnotus: 
huicaddam numerum aequationis iam notum,habebo totum nus 
merum notum quAi diuidam per quadratum ab,iam,notum pro* 
dibit a c numerus quadratorum. 

Sit etiam çftímatío nota cubi & rerum aequalium numero,liquet 7 
quod cubus &res eruntnotaequaeíun&gfaciuntnumerum çqua* 
tionis notum. 

Etrurfus fi à numero aequationis nOto detrahas cubum aeftimas s 
tionis nota: rcfiduum erit notum,quod diuifum per aeftimationem 
oftendit numerum rerum. 

Rurfus fi cubus aequatur rebus Sc numero,Sc res firtt notará: a?s 9 
ftimatio,ducemus arftimationem in numerum rerum, Se detrahes 
mus à cubo rei & rcfiduum erit numerus sequationis. 

Et ita fi à cubo iam noto scquatíonisnumerus detrahaturreíís 
duum diuífum per a:ftímatíonem oftendit numerum rerum.Caue 
tamen ne cafum proponas ímpofsibílem,uelut cubum acqualem 
rebus,& 1 o numero Si ccftímatío 2,nam oportet a?ftimatíonem fem 

H H per 
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per eiTe maiorem r^ cu.numeri a*quationis,id eft 1o,& ita in airjs. 
1 Sit etiam cubus p:i2 aequalis rebus,& fit xftimatio 2, rune cubus 

2 eft 8,adde ad i2,fit2O)diuideper2,prodibiti0 numerus rerum* 
* Et iterum fit cubus cum numero a:qualis io rebus Sc eftimatio 2, 

duco 2 in i0,fit20,detrah0 8 cubum,relinquitur 12 numerus a?quas 
tionis qui cum cubo 2 iundhis acquatur decuplo 2. Et quia in capis 
tulis quadratorum uel rerum aequalium numero & cubo eft du* 
plexreigftimatiojdico quod propofita quauis earu,fcquitur idem* 
Veluti cubus p:24 eft aequalis quadratis & acftimatio una eft 2, alia 

21 p ^ d u c o z ad cubum,ifit 8,addo ad 24,fit 32, diuido per 4 qua* 
dratum 2,exit 8 numerus quadratorum. Similiter duco 1^21 p; 3 ad 
c u b u m , 6 ^ 4 8 3 8 4 p'*i£,adde 24,fit240p;i^48384,diuideper 30 
P ' ^ 7 5 8 quadratumiii2ip:3)exit8* 

Quod in propofito eapituli X X V L peruenitur ad cubutti,& 
res xqualia numero. C A P . X X V I H , 

Vmueroiameönclufümfit ,quodfi quis pofsitinueiiire 
regulam fpecialem eubi 8c nurtieri acqualiurti rebus, quail 
do numerus rertim fit ex dudtu duorum numerorum inui 

cem,&numerus acquationis ex du<fhi qüadrati unius in aggrega* 
tum amborum, quod habebit acftimatio cubi &numeri aequalium 
quadratistdico quod hgcfpecialis regula eft difficilis inuentu,quia 
acquipollet uni generali, quoniam conucnitomnibuscafibus,in 
quibus cubus & numerus aequantur rebus. Exemplüm, fi dico cu? 
bus & 6 aequantur ocflo rebus, dico quod haecerit Tub regula ilia 
(peciali quia ponamVquod una pars fit 1 pof. ,duco igituif 
I pof.in fe fit 1 quad.duco 1 quad.in aggregatu 1 poEp;~-,fit cu. p: 
8 pof.acqualia6,at hoc habet capitulum generale}igiturreigula ilia 
non eftpropriefpecialis. 

De comparatione capitulorum cubi, 3C rerum sequa* 
liumnumero, dC cubi&numerixqualiutntotideni 
rebus. C A P . X X I X 

Tproponatur cubus a d cum rebus numero 10, aeqüafcs 
I2,&eritfuperficies b c 10,corpus auterh a e 12.' Dicopria 
mum quod fi fumatur f k cubus, qui cum 12 numcro,& lit 

g 1 corpus iuxta altitudinem fg,aequalia 10 rebus, erit ergo fuperli« 
cies fl ex fuppofito,& habebit duas <rftimationes,quod fingulae iU 
larum erüt in rnutua proportione hoc modo b c ad f h,ut f gad ab, 
&iterum aeadgh,u t fgadab .Quarepropor t io ac ad gh,dupli* 
cata ec3qux eft be ad fh, liquet etiam quod utraque eftimatio fg 
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eft m a i o r a b , quia cum xqualíter fumatur 
eft xqualís a 1 numero ,qui eft xqualís totí 
a c , & u l t r a e t í ám cubo f k per communem 
a n í m í fententíam, Ex quo fequitur, quod 
ac fit maior g h, igitur cum fit duplicata eí 
q tia* eft b c ad f h,erit b c maior f h. Et etíam 
dare per fe patet cu fit mutua,utfg ad a b. 
Et quia i o res f h çquantur cubo f k& g 1 nu 
mero xquationis,& g 1 eft equalis cubo a d 
&b erebus,erít fh numerus rerum xqua* 
lis c u b i s f k a d,& rebus b c,detra<ftis igitur 
rebus b e ex rebus fh, quxfunt numéro a?* 
qualcs,crût decern d í f ferent ixfg & a b , a : * 
q u a i es eubis a b Si f g pariter acceptis. 

Rurfus proponantur duas quantitates 
a b &.' b c, ut tota a c fit 2, gratia exempli,ut 
fit differentia íllarum d b, Si decuplum d b 
fitxqitalc cubís ab Si bc,díuídemus ac2 
in T p:i pof.& i m:i pof.&cubi erunt £ quad, p :2, &hoccft xquaíe 
2 o rebus,id cft decuplo d b,qux eft dífferentia,ígítur i quad.p:- xa 
quatur rebus Si rei xftimatio eft if-,p:i£ ij uel i- m; m i--. 

V Qualis cequalitas cuborutn partium lineaediuife. 
c a p . x x x . 

y 

Èi:ít'a b díuífaincquadrataenis c d, J 
g! ce, díco quòd cubi ac cb funt x* 

quales parállelípedo ex: ab in aos 
gregatum quadratorum cd ce dempta íu* 
perficíeae ín cb,namquodfitex ab ínag*3--
greçatum quadratorum c d,c e eft xquale eí 
quod fit ex a c ín c d,c e & ex b c ín c e,c d,quare duobus cubis a c Si 
cb,& eis quxfiuntmutuoparallelipedís acín ce,Si cbín cd, at a c 
in c e,quantum ex b e ín fuperficiem a c in c b,& ex c b in c d, quans 
tum ex a d ín fuperficiem a c ín c b:quod ígítur fit ex a b ín c d, Si c e 
eft xquale cubís a c cb,& eí quod fit ex a d ín fuperficiem a c in c b, 
Si ex be ineandem,quòdautemfitex a d ín fuperficiem ac ín cb, 
cumeo quod fit exbc,íivcandem eft xqualc ei quod fitextotaab 
ín fuperficiem ac ín cb, eoquod a d eft xqualís a c & b e,xqualís 
b c:igítur quod fit ex a bíncd,ce eft xquale eí quod fit ex ab ínfu* 
perfidcmaeíncb,cumcubis ac & cb,ígíturdctracflo eoquodfit 
ex a b in íuperficiem a c ín c b, cx eo quod fit ex a b in c d,c e Si eft; 

HH 2 idem 
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idem quod detrahere fuperficiem a c in cb ex quadratís a c,cb erk 
parallelípedum ex a b in c d,c e detra&a fuperficie a c in c b arquale 
eubis a e,cb quod erat demonftrandum. 

De acíhma tione generali cubi aequalís rebus,& numero folida uo-
cara&opcratíonibus eius. C A P . X X X L 

j Tpoftquam nonquaerímus in acftimatíone nifi demon* 
I ftrationem operationem Si propínquítatem, dico quòd 
aeftímatio cubi aequalis rebus Si numero generalis in par 

tcquscnonhabetureftnotafecundum très modos propofitos in 
folídís,pcrprimam &tertiamregulam cap.25 Artismagnae : Si ap 
propínquario non eft minor quam inreliquis radicibus quadratís 
aut cubicis,opcratíonem autcm nunc docebimus. Verum in tertía 
regula obpraecedentem uidetur maior acqualítas atquenotítía. Si 
quis ergo díxerít cubus eft arqualís 13 rebus p : 6o,igítur dícemus 
cx tertía rcgula,quod res eft is folída 13 in 30 , qui eft dímídíum 60, 
ideft,utitadíuidaturi3,.ut ex partibus in radices fuás mutuo diu 
ctís fiat 30.Dico ergo quod fi uolueris hanc isfol.ducere gratia ex* 
empli in is duas duces is 2,in iè fit 2,due in 1 $, fit 2£>inde due is 2 ad 
cubum,fitis8jducis8 in 30}fitis7200,igituris producta erít is 
Í0I.2 6 in is 72 o o.Et ita fi uolueris eandem diuidere per is 2,due is 2 
in fc, fit 2, diuide 13 per 2, exit 6 i-, deinde diuide 30 per is 8 cub.is 2, 
exit is 112 ,̂6»: erít quod prouenit is fol.^y in uz-^Jrixc autcm fadás 
íedemonftrarípofíbnt,ínadditionequoque fimílium uelutis fol. 
13,in 30 cu.is foí.52 in 24o,diuides fingulos per fuas carreiponden* 
tcs,&exíbun: diuifo 52 per 134,8: diuifo 24aper30,8 &iscu.8, eft 
cadem cum is quadrata4,quia iam fupponuntur fimiles partes, 
addamigiturad2monadem,fiet3,ducad quadratum fit due in 15 
fit 117 ,duc Si 3 ad cubum fit 27,due in 30 fif 81 °, erít ergo is coniun 
<fta fol 117 in 81 o.Idem dico deiubtradione. Diuidendo fingulas 
partes per íuas fimílís dus , quod prouenit capiendo is quad.ue! 
cu.quae exit una à qua detrahe,8<:refiduum reducito ad quadratum 
& cubum,Si due in fuas partes quae ei reipondent. In difsimilibus 
autemadijeiemus aut detrabemus fimplícitc^quòd etíam facimus 
in is uniuerfalíbus Si anomalis. Poffent Si alíqua ínhuíufmodí 
fubtílíorainueniríjíedfatis fit fi aliquis dicat,habuí cubum arqua* 
lern 6 rebus p: I,dices igitur aeftimatío rei eft is fol 6 in id eft ag* 
gregatum duarum radicum quadratorum partium ex quarum 
mutua multiplication in ipfas partes producatur f. 

Etproappropinquatione ccleri ac breui duces a d í n t e g r a s per 
numcrum partes habentem, ducendo puta per 4, Si habebis is 

fol 
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fol m s^igiturpars un.a erit^5^,&alia^-. Et hoc cft mains, mi* 
nus autcm % % & prqpinqua una erit 95 g alia ̂ , huius er« 
go accipiemus quartam partem,& eruntnumeri 

Inin£qualibusautemiungendis,detrahendis,multiplicandisac 
diuidendis eadem facimus qua; in RZ diuerfis, neque enim licet eas 
aliter lungere quam perp:& fubtrahere quam per m: uelut RZ eu. 10 
cum ty. q uadrata 8-dicemus RZ 8 p' R* eu. 10, uel detrahendo RZ 8 m: 
Rzcu.IO.Etfiquisdicatquod poflumus etiam iungere hoc modo 
RZv:8 p:Rz eu. i o o p:Rz RZ CU.RZ 3 1 7 6 8oc,dico quod cfthaeclongior 
Si difticilior. De longitudinepatet fenfu ; de difficultate in ul tima 
parte cogeris intelligere RZ quadratam Si RZ cu.ut in alia Si prêter id 
etiam Rzcub. ioo,indetotiusaggregati RIuniuerfalerti, licet forfan 
quod ad propinquitatem atrinet, forfan redderetur alxquanto exas 
<fh'or,qui a eflet una tantum Si minori s aggregati, unde notandum, 
quod Ci quis uelitRz eu, 1 0 p:Rz 8.EtRz V:RZCU. 1 0 p : RZ 8 ,quod prima 
fub eadem additione erit p r o x i m a l Si 2^, quod totum eft 5,utma 
nifeftum3fedRZ vu- eft 2jf^.Et hocmamfeftè eft proximius ra 
dici ueracRzcub.io p :RZ8 quam 5,QUIARZRZIO cftproximior RZRZRZ 

IOI } quamRZIORZRZIOR,Si multo magis q u a m i o i p f u m R i iotdif» 
fcrtm:penèper^,&Rzio diifert eo modo fumptaaRZRz loiper^, 
quod eft multo minus quam ̂ in ferme.Sed tamen hoc coutingic 
perfe non habita proportionisratione. Forfan in multiplicatione 
Si diuiiîone aliter dicendum eifer,quoniam partes redduntur paiw 
ciores:fcd tarnen cum incommenfae fuerint,remanet numerus ag* 
gregati, ut RZ 6 p:Rz 5,in RZ 3 m : RZ 2,producitR2 18 p:f$215* m : RZ 12 m: 
RZ io,quid ergo refert fi dicam r? 18 p: RU 5 m: Rz 12 m:Rz IO,&RZ é"p: 
p : R I 5 U1RZ9 m:RZ2,cum enim oportebitillas addere,duplicare,diui 
dere,diuidam unamquamq?feorfum,&pôftiungameodem modo 
aut detraham. Sint ergo difsimilesRzfol 13 in 30, &rzîô1 5 in 6, fie 
multiplicaboRzfol 13M 305produc.inRzfouiné",fiediuidamRz fo! 
13 in 3 o, Si ita addam RZ fol 13 in 30 p : RZ fol 5 in Si ita detraham RZ 
fol 13 in 3O,RZ fol 5 in 6 M : R Z fol 5 in é.Et accipiam RZ v : hoc modo R: 

V:RZ fol 13 in 3 0 , 6 ^ eft RZ 5 , Si ita accipiam RZ eu. hoc modo RZ v : CU.RT 

fol 13m iO.Et in folidis radici cuicunqî debet adijciv;ideft nota 
uniuerfalis cum fit unum totum. 

Et nota quod RZ folrdiriturnon totafed comparatiuè, uelut cum 
dico RZ V:RZ 9 p:Rz cu . 27 uult dicere,accipi RZ9 quac eft 3,8C: Rz cub .27 
qua: eft etiam 3, iunge,fiunt 6,igiturR2 v : ? p : Rz cu .27 eft R: 6. Sed 
non eft fie de RZ V:RZ fol 13 in 30,neque enim cum RZ «3 quadratorum 
aggregati fît 5 , 8 ^ 3 0 utparallelipedafitrurfus Rtv: eftRz 8 aggre* 
gati5 &5,fedeftRzfimplicitcrunius partis tantum.id eft 5. Etideo 

H H j nota 
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nota quod ferriper funt aequales,igitur ducendo,diuidendo iç. tolis 
dar.partes funt apquales. 

Et nota quòd licet p r o d u z i ex aggregato duorum quadrato* 
rum in aggregatum duorum quadratorum producant3femper ags 
grcgatum exduobus quadratís, ut5 in 5 , & 5 ín 13, & 5 in 8 > & 5 in 

13 m ^ & r 13in8,&8 in 8 in 50, & itadealrjs,tarnenill? 
partes non feruantproportionem,uclut 5 ín 13, efticit 65, qui com* 
ponitur ex 64 & 1 quadratis,qui nihil habent cum 15, qui uerè pro* 
duciturex5 tç. fo l ída^ in30 in 3i^fol 5 in é", nec etíam diuifo 65 ín 
49 &i6,namradices funt 7 &4,quaciun&£facíuntii,quictiam eft 
diuerfus à i5.Ideò aliunde petenda eft ratio cur componantur,con 
ftat enim eftelongè plures qui non componuntur: ut ufquead 20 
funt2.5.8.io.i3.i7.i8.2o.Suntergoduodecim quinoncomponun 
tur ,&oclo tantumquic0mp0nuntur .Eta20ad40.Sunt 25.26.2% 
32«34.37.40.adhuc pauciores à4o ad £ o , f u n t 4 i . 4 5.50.52.53» 58-
pauciores. 

De comparatione duarum quantitatum íiixta propor* 
tionempartium. CAP. x x x u , 

T fumäntur dug quantitates a b maior, ( 

c d minor, dico quod poterunt diuidí f i> 
ita ut fit proportio unius partis ad ali* ó J 

am maioris inaequalitatis,& refidui ad refiduum 
ufque in infínícum,nam ablata ae aequalicd eritb ead refiduum 
infinita,ergo ex regula dialecflica Temper licebit diuidendo refi duu, 
utpote facfta a f aequali c g,diuidendo e f 8c d g p c r acqualia erit pro* 
portio refiduiufqj ad b,ad refiduum uf<ç "ad g perpetuo maior: & 
ita ufq? in infinitum diuidendo uerfus d5&aífumendo aliquid ma* 
ius in ab eritjUt procedatur ufque in infinitum inproportione re* 
iiduorum. 

Dico pra:terea quòd non pöterunt ambac proportiones eife mi* 
noresproportione tonus ad totiirmquíafi detrahatur minor pro* 
portio ut a e ad c gàquam a b ad c d fiat a e ad c h,a?qualis ab ad cd, 

!>ítUm "̂m *§ l t u r a e ací c g minor quam a c ad c h}igitur c h minor c 0: b e ergo 
Per 19 quin

 ac* h d,ut a b ad c d,igitur b e ad g d maior quam a b ad c"d. 
ti Etem. Manífeftum eft ergo quod fub minima proportione ambae par* 
Per 9 í«iMíi tès emnt cum fuerint quantitates diuifse fecundum proporrioncm 

m ' tonus ad totum.hoc etiam infinitis modis5fcd non f!t uarictas. 
Dico modo quòd non poterút in proportionem reduplicatam 

maiorcm quam totius ad totum aequalem , nec minorem quam 
fit prop or ti o mcdia.uo co proportionem reduplicatam cum fàcrit 

propor* 
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proportio partium utreííduorum duplicata.uelut fi proportio a b 
ad c dnoníipla díco quòd non potcft díuídi ab &c d,ut fit propof 
cio maior, nec xqualís nonupla?,ncc£___ p j, 
xquahs autminortrípla. nam fi fit a e c ^ ^ 
adcfnonupla , íg i turcb adfdnonu* 
pi a, ergo nonupla nonupla^duph cata mt quo d cftentífipoteft, & 
fi mâior nortüplá ergo ex demonftratis eb ad fdmínoriionupla^ 
ergo non duplicata ad íllam. 

Nccpoteft díuídi a b & c d íta ut fit minor quam tripla: narii fi fit 
tripla b e ad f d,cum fit per derríoriftrata a e ad c f maior nonupla ca 
quod e b ad f d eft minor,quam a b ad c d.igítur a e ad c f maior du* 
plícata eb ad Td,non ergo duplícátá^Multo minus ft fit proportio 
eb ad f d minor tripla poteriteíTerefidui ad refiduurn duplicata. 

Cum ergo quis dixerítdiuídei8 &2,í tautproportíopart íumfit 
reduplicata quadrupla?,tunc cum quadrupla fit minor nonupla, 8c 
maiof tripla, duC4numerumproportioms in fefít i(>, due in 2 mi* 
norem qualitatem fit 32, aufeT niaiorem fdlicet 18, relinquitur 
hunediuide per differcntiam proportiortis à fuo quadrato, id eft 
12,qui eft differentia quadrati4,&ipfius 4 ,& e'xit : aufer ex 2 re* 
linquitur §-,auTer qUadruplum i^-,quod eft 4 J- ex 18 ,relinquitur 13^ 
quod eft fexdecuplum ad 

Ex hoc etiam patet,quòd TeU maior mai oris,ut hie feu minor ha* 
bueritrationem rcfidui,id eft partis quaehabet proportionem du* 
plicatam,Temper habebitad minorem portionem minoris lineag 
nun quam ad mai orem. 

Dedupliri ordinequatuorquantitatum omoíogarám elufderrt 
próportionis ad duas alias. c A. P. x x x n i . 

p ^ ^ i n t a b c d & e f g h omologg,& in eadem p r o p o r t i o n e d 
l l f i n t d u 2 C a1Í2G k & l d u r d e m g e n e r í s >& ex differentia a & 
_ d in m producatur differentia produ&orum b in k & dirt 

díco quòd differentia produ* ^ 
Crorum f in k & h in 1, produce* ^ 1 1 £ 1 

tur ex differentia e & h in ean* l z ~ — 1 r
 t

 4 

d cm m. Et eft generalis in fimihV 6 r j p ^ * 
bus Temper Teruando rationem 5 

aflumptorum. Nam quiab ad d .„J ' ^ 1 

uc fad h eritb ad Tut d ad h per* 6 1 —J 10 

mutando, quare produ<ftorum 
ex b &f in k inuicem, ut producftorum d & h in 1 inuicem,utraque 

enjm u tb ad f & d ad h,quae Tehabent eodem m o d o : permutando 

igttiu 
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ioitur productorum b ink & d in l ,utf in k & h in 1 ; quare 8«: differ 
rentiarum ueluti b adf : at u t b ad f,ita differentiae ad,a d different 
tiain eH.icnturdiuifadifferentia f i nkSdh in l per differentiam 1 h O 
exíbitm. 

Detrtplicidiiiifione duarum quantítatum in mutuam 
r e d u p l i c a t a m . C A P . X X X I I I L 

V m q j propofîtac fuerunt duae linear a Sc b poflumus ima* 
gínarí,ut diuidamus utramq?,ut fîtproportio mutuaredu 

_ plicatauiam deredafuper ius loai t i fumus.Etpoteft if tud 
fieri per additionem eiufdem quanti* 
tatis ad utranq? quantitatem,fed ut fiat 
mediaproport io, St poteft fieri utea* 
dem quantitas addatur St detrahatur 
ab utraq?,8c:refiduorum proportiojfit 
duplicata proportion! aggtegatorûî 
8dicc tria hic docebímus demonftran 
tes prímum folum:nam reliquorum 
fufficíet docere operationem. Quar* 
tumautem eft de quo pofterius age* 
tur quod eft difficillimum.Volo ergo 
diuídere a St b,ut fît proport io fecun* 
daepartis,badfecundam partem, aut 
primae partis, a ad primam partem, b 
duplicata íuxta proportíonem datam 
inter c St d ftatuo e f in contínua proportiorté cum c d, St duco din 
a & fin b,8c: fiant fuperficíes a St b ,& detraho b ex a, St relinquatur 
g3& detraho f ex eStreli nquaturk,&fiat íuperfíciesfuper k arqua* 
lis g,cuius latus fit íuxta proportíonem fe d c ftatuo 1 m n o & 
duco 1 in b ,& n in a,& fiant fuperficies a n,b 1. Etrurfus detraho b Í 
ex a n ,& fit p,cuius refi duum fit fuperficies q,aufero etiam 1 ex o, & 
relinquatur r ,&fuperr ftatuo fuperficiem aequalem q,cuius fecun* 
dum latus conftat eífe,rurfus 1 pcrpraecedentcm:aufero 1 e x b ^ r e * 
l inqua tu r f&m aufero ex a, St relinquatur t. díco ergo quò d cum 
propor t íom a d l f i t u t c a d d , q u ò d proport io f ad t eft duplicata ci 
quae eft m ad l,fcu c ad d.Nam ex demonftratis p fît ex 1 in b, St q ex 
1 in r,igitur a n ex 1 in b r, igitur n ad 1, ut b r ad a, fed n ad 1, ut m ad 1 
duplicata, igi turbrada,utm ad 1 duplicata.Etutcad d paríterdu* 
píicata,conftat autem b r ex l,£r. r autem cum 1 facit o ex fuppofîto, 
nam r fuit differentia o igitur brfuntaequales ex communíaníc 
mi fententia o fiigitur o fad a,ut c ad d duplicata. At o ad in ut c adf 
d duplicata »quíafunt in contínua proport íone, igi turref îduifad 

refiduum 
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refiduunt t,ut c ad d duplicata,quod propofitum erat. Operatio au 
tem breuíseft,ponamusutínexemploC24, d F-%EÍ>,f}, afi ÍO ,b 

Ducodínat i t i20 ,ducof ínbf i t24 , det^ahe 24ex 120, 24 
rc!ínquítur9<í,díuíde5i^per2t dífferentíam c & f, exit 12 1 a 
4^-quantítas l , ígí turduceudolperefi t3^,díuíde pa* 6 
fexiE^,quantí tasmquaeeftduplaadl ,utcadd, detra 5 8 
he ergo 4^-ex 8,Felínquítur 3|-,detrahe 1 G,rclínquijtur pro* 
portío 3f-ad ̂ -eft quadrupla,-8c duplicata eí quaé eft c ad d. 

Propofitísergo duabus h'neísrurfusa&!b,quíbus uolo addere 
communem c detrahererurfüs ut fitproportiorefiduorum du« 
plicata ei qua? eíiaggregatordm. D u e dííferentíam quadratörum 
in fe,&ri us cape tngefimämfextam partem, cuí adde tertíam par* 
tem produ&í uníus ín alteram,& àradíce totius aggregatí,.detrahe 
fextam partem differentiae díctorum quadratörum; refiduum eft 
quefita tertía quantítas:uelutcapío'5 814,differentia quadratörum 
eft 5>,eius quadratum 81 > cuius ~ eft 2^-,cuí adde|-,produ(ftí 5 in 4, 
& eft qui eft tertía pars 2 o,8c fit 8 cuius à radíce d e t r a h e d i f e 
ferentíac quadratorum,id eft 1 8C^elínquíturres quaefitá is m: 
ij-.Igitur partes erunt m:iS refidua fcílícet: ag-
gregata autem 8£> & ** 85 < 

Rurfus fintpropofitacduaelíneaê,& fituna4, alia3, Uolo addere 
communem quantifatem utriíç quod fitproportío aggregati me« 
dia feu radix proportionís propofitarum quantítatum: 8c eft ciuafi 
conuerfaprsecedentis.duco 4 in 3 fit 12 huíus is addo utrícp,&.'haâ 
beo internum, proportío enímls 12 ad 3, ef tuelut4p:is 12 ad is 12 
p ^ n a m 3in 4p MS 12 producít 12p; is io8,&iS i2 ín is 12p: 3 non 
minus producitidem i2pí is io8< 

Exhoefequíturquodproportióbínorrtíj ádaliudbíhomíum aí 
teríusfpecieípoteft effe quantítas potentíatantum rhete,uelut fi 
duco is 3 ín is 12 pUjfit 6 p:is i2,igítur 6 p;is 12,eft in proportions is 
3 ad Ts 12 p:2. Et ita de reeifis 6 m:is 12, eft in proportion e is 3 ad 
n mí3,et hoc propter commutatíonem,quia is eft media inter duos 
num eros,& numerus inter duas IS. 

S C Ö Ö L I V M , 

Dico modo quòd fi partes bínomíorum non firit commcnfa! fe* 
eunclum eandem proportíonem, quòd fi bínomíorum binomio 
eftct eommenfum,aut rerifum recifo,numerus eilet éommenfus po 
tentia tantum rhetefeulongítudine alogae. Et a, k ff f, ç 
fint gratia exempli ab tripla de & be dupla '•'•• 
ef, dico quòd fi tota ac effet commenfa toti ^tl—J-Jkiif 
d f, effent partes a b , b e inuieem eomtnenfae 

II item<£ 
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itemcp d e Sc e f. Namutdemonftrauimusfuprà,quíanon cftea* 
dem omníumproportío, igíturuníusparadpartem una maiorais 
t era mínor,f i t ergo mínor bc ad ef ,quam ac addf,&ha:crnínor 
quam ab ad d e fíat,ut a c ad df,íta a g ad d e, commenfum eft igitur 
ag de ,& fuketíam ab commenfum d e,ígiturag gb commenfa:. 
Símílíterb c commenfa fuít e f Sc g e «déni,qtria in proportíone ae 
ad d f c igitur commenfa b e,quare g b ípfi b c fuerat eríam b a,ígi 
tur ab bc commenfa: funt,quare etiam d e & e f .Non eft autem ne? 
ceifariam ( ut d íx i )quò d fi partes fint commenfa?,uttotumfit to ti 
commçnfumutdixúneque.etíam fi tottrm toti & pars parti,ut reli* 
quaparsrelíquteparti,uelut iQ&5>funt commenfa,SCív lo 8ct$>5 
commenfa, noiitamen 1 o p: j^Zjo eft commertíum 9 p: ft 5, akter fec 
queretur quod to Si 1^120 eíféntcommenfa,quod eft abfurdurru 

J3x hoefequítur quod binomío non commenfa non poífunteffe 
in proportíone ruimeri,poíTunt tamen èlfe ín proportíone uníus 
fíniplícís quantitatís. 

Deíbcproportíonibus mutuis reduplicatis,qu:coriun-
tur exadditione uaius quantitatís ad unam aliam, êC 
duabusinmtilibus. c A P. X X X V , 

Vm propoííta fuerít una quantítaSiputà 3,poftlim adde* 
reilli aliam quantítatem,o(fto^ modí proportionís redu 
plícat«Econfurgpnt,quorum duoíuntínutíles ;modí er* 

go funt,utquãtítas addítaadpropofitumhabeat duplícatam pro# 
portíonem quam aggregatum ad addítam íècundus conuerfus, uc 
aggregatum ad a a addítam habeat duplícatam ad eam quas eíi ad* 
ditac ad propofitum.Etídcò ponam cos ordínatim ín tabula. Prí* 
ma-igitur utílíuna í Aggreg.adadd.dup. addadprop . 
du£2numpríjpro* 2 Add.adprop.dup.aggreg.adadd. 
pofitu ad quadra* 3 Aggreg.adadd.dup.prop.adadd. 

PropoLad add.dup.aggreg.ad add.ínn 
4 Aggreg. ad propoC d u p . propof ad add. 
5 Propof.ad add.dup.aggreg.ad propof 
6 Aggreg.adprop.dup.add.ad propof 

Addít ad prop.dup.aggrcg. ad prop. inn. 
cubum,fit8jacciperequaceftre8,&accipere2,a:íta habebís 1 cu* 
aequalem q.uadrat. re 2 SCj^l 8 > & quadratum azftímatíonís eftres 
quícílta. 

Tcrtíahabet quadratum p i 2 pof,numeropropofito sequalía4 
quadrato numerí propofiti. T , 

Quarta habebímus cub. p; quad, 2 numerí propofiti aequalía 8 
cubo numeri propofiti. Quinta 

tum fit4, 'Sc ádeu: 
bum fi t ,& habebís 
1 cub. aequalem 4 
rebusp:8-

Secuda,duc2ad 
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.Q_mnta,duc 2 ad.cubum fit 8 ,& habebis 1 cub. p : rebus numero 

propofito J fçílícct 2 aequalía 8 , & quadratum aeftírnatíonís eft 
quantítas quaeííta. • 

Sexta habebímus quadratum arqualerebus numero propofito, 
id eft 2, Sc numero quadfato numerí prop o fití,í d eft 4, ut fit i quad. 
ícquale2 pof.p:4. 

Dieo demuin quod proportio confufa aggregatiprim? Si quar 
tarquantitatumomiologarum ad aggregacum fecundse Sc tertiac 
earundemeft ueluti cjuadrarip: 1, detra<fta proportione ad ipfamy 
proportionem3ut alias demonftraui.Ex quo habetur confufa qua* 
rumlibct quatuor quantítatuai redè intelligente 

DedíutdendisduabúsIíneísaEqualíbus íecundum proportion 
nem mutuam reduplícatam datam. C A P . X X X V I . 

Stud docemus in Arte magna. Sedíbi adnotanda fiint 
í l lauerbaexquibus totum negocium pendet: Rurfus 
q u o d f i t e x a b & a d i n a b , & e f e f t a j q u a l e e i q u o d f i t c x 

ef Si e g in aggrcgatum a b Sc e f,quia ex fuppofito e f Sc e g, acquan 
t u r a b &ad,conf ta tergoabquant í ta tcm,& ef bísaífurni, &eum 
hocfupponi ab & a d asquales e i feef&eg,utpr imUmpotef t iup* 
poni pro arbítrio,fed feeundum noníta:eo tandem uenitur ut duaï 
Si duac quantítates fintin eadem proportione cum tertia. Et quod 
tcrtia ília fcili cet a b & e fcomponitur ex fecundis a b & e f. At du a* 
bus quíbuslíbctconftítutís proport íonibus, & manentibus dua* 
bus quantítatíbus,lícebít conftituere commünem illam quantita« 
t e m , r e l i quas duas inuenire.Exemplum,fîn tcJata:duaîquantitai= 
t e saé jb^&al íaeduazcdfub íungoeadab í r t b e 
contínua proportione,Sc facio f ade , ut d ad ^-r——1 j ' 
c.Sc g ad f fîmiliter,eritq? g ad a,ut f ad b dupli £—» ç ' ' 
eata.Eo ígítur peruenire oportet cum propor J j ^ 
tíone data loco scqualítatís. Conftat etíam 
quòd fi proportio a ad c fît duplicata eiquœ 
eftb ad d,quodhae quatuorqualitates eopu« 
labuntur ad unam. 

De fex comparationibus quatuor quarititatum redupli-
cate proportionis. C A P . X X X V H 

ÎWmM'\T fint quatuor quantitafes in reduplicata mutua pro por* 
I i i l i g t i o n e a b prima, c d fecunda, d e tertia,b f quarta, dico 
j M S f q u ò d d u a b u s exhís notís fiunf,utliquet fex coníugatio* 
nes,& diia' harumneque Cum aggregatís perfe notís nota: funyc i 

H z licet 
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licet nota prima Si quarta,uel fecunda 8í ters ^ ^ ^ (} 
tianotisqjaf&ce:atreliquaequatuór notam ^ g * 
faciunt quantítatem modo aggregatum os 1 1 ' 
mnium notum íít.Sít ergo prímum a b & c d 
nota,utpote a b 24,c d 6 aggregatum af & e e47 , tunc tu fcis quod 
proportio d eadbfef t ,u t a b a d e d duplicata, igiturut 16 ad 1, ígí^ 
t u r d c & b f a d b f , u t i 7 ad i , a tde&bf fun t i7 , i g í t u r díuífo 17 per 
i7,habcbis b f unum & d efexdecím, nam d e & b ffunt 30, ut díxí, 
quia a b & c d funt 30,& af & c e 47 ,igitur refíduum quod eft d c ÔC 
b f eft 17» 

Sítrurfus bf 1, d e 16,aggregatum a f&ce ,47 , ig i tu r ab & c d 
funt 3o, & proportio a b ad c d,ut 4 ad 1 St ab c d ad c d,ut 5 ad 13 dí* 
uíde 30 per 5 exit tanta erit c d & ab 24, 

Proponaturmodo ab & de nota?40totum,utpr ius47,&í?c 
primo nota b f,& fit i,& c d é",ponam a b 1 poferíttertía in propor* 
tione^-quad.duc in b f,fit ̂ -quad.diuide per c d, exit^. quad. ígítur 
- quad.pti pof.aequantur40,& 1 quad, p: 36" pof. aequantur 1440» 
&itarei aeftimatio eft 34,cuius quadratum eft 5^7, & eius pars tri* 
gefimafexta ié,feu detraAo 24 à4o,relinquíturídem 16. Suppona 
tu rmodo ab nota24 de i^ totum 47 erit^reliquum aggregatum c 
d & b f 7,ponatur c d 1 pof erit tertíaín proportíone ̂  quad, due ~ 
quad.in lé jfit |-quad.díuide per a b,id eft 24,exít^ quad.acquantur 
igitur ̂  quad. p: 1 pof. ad7 . Igitur 1 quad, p; 3 6 pof. aequalía252,& 
res eft 6, & eft c d refiduum eft 1 b f. At modo fi ponatur c e 22,nota 
í t au tcdf i tb&:de i^&:af25 .Ponemus u t i n tertío cafu ab ipof . 
erit tertia in proport. £-quad. Igitur fi^-'quad, p rodud t quid 
producet d e quae eft ié>,duc 6 in \6 fit , diuíde p ^ q u a d . exit 
hoc ergo cum 1 pof . iundum efficit 25,igitur25 quad, aequalia 1 
cub.p;576". 

Et hoc non continetur in capitulo. Sed quiaínhoc cafu fuppo* 
nimus numeram quadratorum eífe22, quia c e & aeftímatío eft cd 
íT,cuius cubus 2i ',quí cum^7^efficit75?2,&hoceft:£quale22qua* 
dratis,nam22 in 3^eífidt7^2. Et fupponimus a g numerum qua* 
dratorum,id eft 22,& ab rei aeftímatíonem, 8c quod ex b g in qua« 
dratum a b fiat 576,habebimus 1 cub. sequaíem 22quad, p; 57-,.Et 
hoc habet capitulum.Sed res non redit ad idem, nam acftímatio rei 
eft minor 24,quia eífet24 cubus, eífet aequalís 24 quadratis,igitur 
22 quadrans U duplo unius quadrati,atunum quadratum eft 576, 
igitur erit íequalis 22 quadratís', & 1152 non ergo 22 quadrans p~: 

570Í0* 
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57 6 folum.Et fimílíter notís ab St b f, St noto aggregato c e incidi* 
mus in eíufdem dífficultates. 

De CQnfuíà quantítatum mutúarum ín proportione 
reduplícatacomparatione. 

C A P. XXXVIII. 

l í g P | j T ponamus ut íínt dua? línea? a b St c d,díuíÍ£ ín c St f,& fit 
|| Í p i | j proportío fd ad cb, uelut a e ad c f duplicata, St íínt e f fe* 
M^^M cunda St c b quarta a?quales & notar, & totum aggrega* 
tum erít etíam notum.nam ín hoc cafu proportío aggregatí primas 
St quarta?,íd eft a b ad aggregatum fecunda? St tertí a?,íd eft , c d eft 
ut quadratí proportíoaís p:i,ad proportíonem ípfam ítídem p:i,ue 
lu t f i t ab i5,cd^,díuídoi5per9,exí t i | - ,&hoceft quadratumpro^ 
poi^íonís p:i ín comparatíonead i pof.p:i,quare cuin i pof p: i,híc 

habeat locum uníus, erít ut ponamus i p;i 
p o f . d u c a m u s p: i í-,fit i|-pof.p:i|-aequalía hJ1 

iquadp:i,ígíturiquad.a?quaturi;-po£p:f- c f d 
ergo res e f t re^p :^- ,quodef t a, St propor* 1 

tio erít dupla,pone igítur i pof,detrahe ex ?,fit 9 m: í pof. St ita ctíã 
quía fecunda eft acqualís quarta?, erít 15 m: 1 pof. erít 15 m:i pof. du* 
pia etíam 9 m; ipof .&i8 m:2pof. aequalíai^mtipof. & i5p :2poC 
a?qualia 18 pi ipof . ígí turreseí^.Ideòin hoc cafu tres quantítates 
neceífaríò Íuntín continua proportíone. 

De díuidendis duabus lineís notís fecundam pro-
portíonem mutuam reduplícatam 

íuxta partes datas. 

CAP. XXXIX, 

Oc capítulum eft pars duorum fuperíórum : 8t ex eo h abe 
tur capítulum generale cubí St numerí a?qualíum quad rat 
tís:nam propofi'tis,gratia exempli,1 cu.p; té a?qualibus ? 

q u a d r a t i s , p r o p o n a m l i n e a m q u a e * ^ ^ 
ram a?ftimatíonem 1 cu. aequalís 9 quad, p: 1 ' • ' • ' Cap. 

qua? fit ab,igítur nota b e, addamb g a?* ç f <1 z7* 
qual em, b e ergo a e, a b, a g, c b, b g,e g,c d 
aequalís a e omnes nota?. Propofítum igítur èft díuí dere c d ín f, ut 
ut fit f d ad b g duplicata ei ;qua? eft a b ad e f, qua ínuenta cum cu* 
bus e f,addítís 16 ex fuppofito fit a:qualís corpori ex c d ín quadra* 

I I 3 tum 
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tum c f,quoniam totum eft äquale fuis partibus;Ô<: d c fit 9,Si quód 
fir ex d f ín quadratum c f i£,nam tantíím fît ex b g in quadratum 
a b:ígítur 9 qu-adrata efarquantur cubo Vt ergo díuídamus 
c d íuxta hoc nofcere oportet ordinem eorum que dieta funt fupra, 
fcílícet quòd quantítates ab , c f, f d & b collócantur hoc ordíne,ut 
funtmutuac rerluplícatscraííoutfuntín continua proportíone cum 
una &,cademJfcílícet ab prima,f d fecunda,c f tertia,b g quarta, pri* 
ma & quarta martent in utroep ordine, fed fecunda Si tertía mutans 
tur,nam c f eft in réduplicata fecunda, & fd tertía, inrecta £d eft fem 
cùnda,ef tertía. 

Proponanturrurfus notas h, ab Si c d, &fintpartes conftitutaí 
c a,e b,fc,f d,quarum una fi nota effet pafam,eft ob continuam pro* 
portíonem quòd effent omnes notse,fed fi folae h, a c d, palam 
cft quòd erunt notae partes per Artem magnam deueníendo ad ca* 

^ pitulum cubí rerum Si quadratorum seqüalium numero. Ex qua 
péruemes ad cognítionem partium propofitarum : ut fi h ponatur 
4ab(3m: i s i2cd i s i2m: i .E tpar tes fe habebunt ,u t 4. 
uídes.Eft autem proportio 1 ad 4 m:is 12 duplicata ei 2 is 12 m: 1 
quœef t2adis ï2m:2 ,&caueneteconfundas . Díco i 4m;is1-2 

ctíã quod fi cubus Si 24 fint äquales 8 q d . & fit^c d numerus qua* 
dratorum fcílícet 8,ut fit a e aequalís c d,fciemus eb Si b g, Si erunt 
pof i tacb iquad.&:bg,i cu.p;8 pofacqualiais24numeri propofi* 
ti, Si tam c b quam b g erunt quadrata asftimatronis. Quia ergo no* 
ta: c b,b g, Si per duo ílippofita nota:fcilícet quantítatem c d feu a e, 
Si numeram aexjuatíonís,íd eft 24. Si hie producitur.ex fuppofito 
ex f d in quadratum f C Si f dS i fe habent necefsítatem faltem alter 
nam,quia dum c d Si a cfunt 8,&numerus qui producitur24, ua* 
riatur ut fit 2 o aut 22 aut 25, tunc uariatur quantítas rei, Si quadra* 
tum cius e b,b g,igitur propoífta quaíitítate c d uel a e quantítates 
e b feu b g habent connexionem Cum c f Si f d:& quia fi nçn fuppo* 
nereturnumerus24,habereturexpart ibuscf&fd, 'ducendo fd in 
quadratum fc,fietutinuenta eb contrariaratione neceífaría fit co* 
gnítio díuífionís c din f.Nam cum propofuerimus cf, fd cognitas 
per duo confcqucntia ad ilia qua: funt aggregatum earum, Si pro* 
duCtum d fin quadratum f c, confequímur duas alias ae & c b f c u 
b g , i g i t u r p e r a e , c b f c u b g , & d u o confequent ia&funtab ,b g Si 
producftum g b in quadratum a b cum uno ex tribus c f,fd,c d,in* 
ueniemusrel iquaduo.Atcdnotaef t femper ex fuppofito cum fit 
acquali s a e igitur c f Si f d.Si ergo ponatur produ<ftura g b in qua* 
draaun a b 2 o,& c f duo erít f d 5, diuifo 2 o per 4 quadratum 2, Si fi 

fdp'onatur 
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i d pdftatur 5 erít cfbz4, id eft2, nam díuífo 20 per 5 exít4, manik> 
ff um eft ergo quò d cf ,fd&cdhabent confequcntiã ad ab feu ac 
& e b feubg. Concludo quòdfuppoSta cognttíoneab,bg,qua? 
iemperhabetneceííaría,eíiconnexíocumcf&fd,quía cdeftdíffe 
rentia a b b g quse 11011 effet,fi e d nõ effet ília dííferentia, fed folum 
1 cub,p:24 acquaretur 8 quadratis, & eííet nota abj& b.g, exqua* 
rum duíftab gin quadratum ab,fieret24,fed e d non ellet 8,nec ae* 
qualísdífferaitíajab&bg.Proponatur ergo línea ad nota,&: eft 
rei acftímatío cubí xqualís quadratis numero ac,ôc numero a?ítís, 
matíonis propofíto qui fit excdín 1 , « i 

j j c, a « a, b e b t c d 
quadratum a d , a nota elt ex hoc : «- •—+-—<-—-— » 
c d.ítem nota eft quía eft dífterentia a d 8í a c numerí quadratorum 
atcpnotarum^amueròaddíuífaeftbifaríammac, c d notas, & ab 
et b d ignotas, qu^rendum eftigíturan exnotís ac,cd(quía habent 
connexíonem)haberí pofsínt a b & b d,8< ita erít quçfitum notum^ 
Secundo an datadiuífioneínbmagnítudo cd conftituatur ítemqj 
a c.Et çlíffert à pi ̂ cedcQtC quoníam per a e,c d ín prsecedente, & po 
fitíonem quícrímus quantítatem b d,&ea habita cognofcímus c d, 
b c & ita a b Sí quíefitum. In ho e auterrt fecundo conftitutís a b,b d 
&habetur quantítas a detíamckeft res Sc eíus quadratum etíant 
notum erít , ex quíbus quarrímus quantítatem a c íd eft numerí 
quadratorum & quod fit ex c d ín quadram ab &C eft numerus çftí^ 
inatíonís qui eum quadralis numero a c aeqüatur cubo a d, Tertíò 
qurerítur quam ratonem habet incrementam c d ín comparatione 
a d b c quíab c a d c d eft duplicata ei quçeft a d ad ab ex fuppofíto* 
fi ergo ç d certa &dataquantítas ftatuatquo minar erít a b eo ma« 
ior er ít b c refiduum,fupponítur autê niínor c d quàm a b,maíorem 
aút oportct effe proportíonem b c ad c d quam a dad a b,quía dus 
plícatamjgítur íncrementum ab an femper augeat proportíonem 
b c ad c d fupra proportíonem a d ad ab an minuat:nam de aequalís 
tate certum eft quod nori>& an uaríetur hœc ratio mutata quanti tas 
te cd.hoc ígitur &quomodófiatcertè eft confiderandum,toquas 
murígiturde fecundo,quía eft facillímum cum ením dataf i tad& 
a b,data erít tertía línea qua* fit data, ígitur proportío par Per, 1 ^ 
tium a d,ad d e díu-ífc a e,et data b d in díuífa,ergo poterit, e tícm. 
díuídi ut a d ad d e, feu ad e: & díuífio ília cadet ín c,cum Pír 10 fa* - t~ f 
ígitur proportío a d ad e data fit,erít 8í b c ad c d,data eft autem b d 
data ex fuppofito.ígíturütraque earum b e ,c d data quod erat des 
monftrandurn. nam data b c cum fit data ab, erítdataacnumerus 
quadratorum. Cumq? fit data a d, erít íllíus quadratum datum : & 
quía e d data ent produdtum c d in quadratum a d datum, is autem 

eft 
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eftnumerus xftimationis quscfitus. Inueníamus etíamprímúm tie 
facükis Sc proponamus a d 10 d c i,erít ergo numerus i o o , & fitb d 
rpof.& ab io m:i pof.cuíuá quadratum eft i quad.prioo m: 20 poC 
quod díuífum per a d relínquit ̂  quad.p: 10 m: 2 pof. ha?c eft tcrtice 
quantítas qaac ducfta in b c, producít quãtum a d prima in c d quar 
tamquodprodudhtm eft 10.Quia ergo b d eft ípof .&ed i,crít b c 
1 pofimn.ígítur producHirtí tertisc quantítatís eft ̂  cu.p: 1 o pof.rn: 
2 quad.m:^quad.m:iop:2pof.&:hoctotum eft aequaleiõ. Quare 
reddendo uicifsimfient 2^ quad.p:2 o xquaha^ cu.p:i2 pof & 1 cu. 
p:i2o pof.a?qua1ia2i quad.píaoo.&erit cu.afqualís 27 rebus p:4-6-
8>C ídeò eft in parte non nota.Pro tertío oportet prafupponere pri*1 

mum quod fi a d fit díuide*da, ficut proportío ípfius a d a b fit ut 
fâtfecunái b c ad b d,erít c a,cum maxima fuerit sequalís radiei ocftupli quadra 

m' ti a d dempto duplo a d.SC tunc fi a e eft minima,erít c d maxíma.Et 
rurfus cum fuerit proportío b c ad c d, ut quadratí ad quadratum 
a b non poterít eífe c d maior in eompararione ad a d, quam ut fta-
tuatur tertíapars a c acftímatíô çubí p:uníusreí acqualis quartxpar 
tí quadratí a d.Et hoc pendetex dcmonftratis ín libro de Proporá 

f roprf. 13 5 rionibus. Exemplum conftituta ad 1 o, erít tertiapars a e seftímatí» 
cubi'Sc rei apqualis 25,qui eft quarta pars ioo, quadratí 10, erít ergo 
tertía pars acre vrcu.re 25 p:i2fm:re v : c u . 2 5 m ; i2f -, unde to* 
ta a c erítre v:cu.n5917^ p:337f nr.re v:cu.i 13917 c ^ Cr*c 

refiduum. Confiderandum eft ergo quod fuppofita C d minore 
problema poteft componí, quia primtim proportío quadratí a d 
ad quadratum a b,quanto minor eft a b,tanto maior eft in cbmpa* 
ratíone ad proportioiiemb cad c d,tum quia a d eft maiorb c, turn 
quia fumímUs proportíõnem quadrátOrümin primis, St linearum 
in feeundis. Et ídeò cum augetur a b minor fit differentia propor* 
tioriís quadratí a d ad quadratum ab âd proportíonem b cad cd. 
Et quia rurfus necefte eft,ut proportío quadratí a d ad quadratum 
a b fit maior proportíone b c ad c d: quia b c poterít efife minor c d, 
quia c d data eft,quadratum autem a d fempereftmaíus quadrato 
ab,cum fit totum a d partem cômparatum: crefcít ergo proportío 
bead cdin eompararione quadratí ad a d quadratum ab,donee 
fiat ei a?qualis,indc fit maior,& rurfus ut dixi minor,ergo rurfus fict 
a-qualis,&: ha^c eft caufa duarum scftimationUm, oportet ígítur in* 
ucriire m â x i m a m proportíonem b c ad cd in eompararione qua* 
drati a d ad quadratum a b. Quia ergo maximum parallel ipedum 
a e fit ex b c in quadratum a b, CUm a b fuerit dupla b c, ígítur tunc" 
maxima erít p r o p o r t í o eius ad parallelipedum c d in quadratum 
a h. quart cum mínima proportío quadratí a d ad quadratum a b in 

compa* 
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comparatione b c ad c d. Etita fi fumantur duo puitcfta e Si f, ita ut 
cein quadratumeaueîcfiil quadratum fa effieiant parallelipeda 
fingula a:qualia parallelipedo e d in qiiadratum a d, tunc pun&um 
b erit inter e &f,fed non aequaliter diftabit. Sed quia hoci eft oene* 
rale feu ae fit differentia a d & c d,feu qUasuis alia quantitas: Îdeo 
oportet hocinuenire ex proprietaté differentia: coniurt&a cum oe* 
iterali rationc dicta: & ratione fecundae acftimationisinuentaper 
primam fgpius did:ä,fii ergo a d,d e 
data Si püctum in a c maxima* pro* & g frffi f f r 
portioniS b c ad c d in comparatio* 
neadqiiadrati ad quadratum ab.b,& fit ce in qiiadratum ea da* 
tum3ut fit äquale d ein quadratum da, Si fit aeftimatio data c ein 
quadratum a e,ut dixineceffario e a,dico quoddataeft af fimilitcr, 
Si quod b eftinter e Si f,hoc enim eft demonftratum.tertio dico 
quod b f eft minor b e,ita ut femper f fit proximius b quam ipfum e. 
Cum igitur ex ratione iriuentionis fecunda; a;ftimationis per pri* 
mamextotaacnumero quadratorum oporteat dctrahere a epri* 
mo inuentam a:ftimationem &refîduii fcilicet e c,ducere in a e cum 
quarta parte e c, qua: fit e g, ut ducatur e c in a g,& fumptum fuerit 
latus potens in illam fuperficiem,ideft mediainter ecSiàg,Sici 
addita dimidia c e quae fit fh, Si conflàbitur a f ex fuppofito,igitur 
h a eft mediainter e c & a g,ex his quae dida funt t dico igitur quod 
f non potent eife in ab,quia fi effet inter e Sib prodù<£tum eflet ma* 
ius pro duck* e c in quadratum a e,Si fi effet inter a Si e effet minus. 
Similiter fi fupponerentur cb 8i bf a?quàles,mmus effet produi 
dum c f in quadratum f a quàm ce in quadratum e a, ergo cum,ut 
demonftratum,quâto c prior eft b,tanto produdum c ein quadra* 
tum e a eft maius,igitur fi debet minus quia in aequali diftantia erat 
maius, neceffe eftut e b fitmaior b f} quod erat demönftrandum. 
Dico modo quod tota confideratio eft in hoc,quia c d quae affum* 
pta eft,uariatur iuxta produclum c fill qüadratum f a, gratia exern* 
pli,& eft numerus aeftimationis,fed nort fumitur a partibus ca,ue* 
rùm à tota folum,Si ideo fumitur c apro indiuifa. Si àutem fumere* 
tur pro di uifa uelut in e, uel b,uel f, 
non furniture a,ut differentiae d Si a, <j c t 
da. Etiuxtahocfidicampropofi* ' 1 ' ' 
ta,ab,uolo earn diuidere fic ut cubus a c fit equalis ei quod rît ex a b 
in quadratum b c : deuenics ad cubum Si res aequalia numéro. Et 
eodem modo fi pofita a b,b c uelis diuidere a c in d, ut cubus a d fit 
acqualis dutftui feu parallelipedo a b,b c,c d peruenies ad i cu.& tes 
squales numéro Si in ambobus fupponitur quod latus cubi fit 

KK different«* 



74 ' H I E R O N Y M I C A R D A N ! 
differentialateruinparallelipedi,adeo uthichaberemUs ihteiitum, 
fed hie deficit unum,fcilicet ut fit parallelipedum 8>C non cubus. 

Similiter notum eft quod cum fuerit propofita a b, quâm uelim 
diuidere in c,ut mutua parallelipeda fint decem.gfatra exempli, 
poifuminuenireparallelipedum exb cin quadratum c a: quia diui* 
fis decern per a b exit produ&um a cin c b notum : quare partes a c, 

Per^fecundi ^ b.igiturproducffcum c b in quadratum a c notum erit. Et ponatur 
Elem. qUod fit cub. 10, mutuum & ab fit to. gratia exempli, erit pro du* 

flum a c in c b Rt eu. i o o,quare a c 5 p:r£ v:25 cu. 1 o o, & c b 5 m: 
v:2 5 m: R2 cu. 1 o o .ïnde h ab ebis produdum ut dixi. Et demoni tra 

turn eft etiam quod eiufmodi producfla funt inproportionepar* 
tiumae ad cb. 

Etrurfus,quiademonftratum eft quod diuifâ quauis lineaputà 
ab quomodolibet in c proportio parallelipedorumutuorum eft 
ut partium; & differentia illorum eft parallelipedum ac in cbin 
differentiam a c & c b,fit igitUr medium a b puntfhim e,erit ergo fo* 
lidum a c in quadratum c b maius folido b e in quadratum a c foli* 
do dupli c e in fuperficiem c h. fit 
k b aequalis,a c erit ergo folidum 
a c in quadratum c b gquale foli* 
dis cubo b k,& a ein quadratum 
ek,&parallelipedo ae induplû 
c k in kb , quare c u m a e-fit aequa* 
lis kb,erit folidum a cin quadratum cb aequalefolidis duobus Uni 
quod confiât ex aie,kc in quadratum kbalteriquôd confiât exac 
in quadratum ck, folidum uero c b in quadratû a e feu kb eft com* 
mune ei quod fit exb cin quadratum a c, quoniam a c eft aequalis k 
b,&akaequalisbc,igiturfolidumacinquadratumcb excedit fo* 
h'dum b cin quadratum a c,in eo quod fit etf ck, in quadratum c a 
Se a cin quadratum ck. hoc autemeft sequale ei quod fit ex duplo 
c ein fuperficiem ch.Quod enim fit ex a c in quadratum c k,et c k in 
quadratum ac,eft arquai e eiquod fit ex a kid quod fit exac ink. 
Dico ergo quod hoc eft aequale ei quod fit ex duplo c e in c h. id ell 

piIfJô.de ut proportio c h ad c m fituelutak ad duplum c e.nam chad cm 
proport. eft ut c b ad c k:c k autem eft duplum c e, 8c a k sequalis c b , quia a c 
per 1 fexti ajqualis kb, igitur per demonftrata ab Eu elide proportio cb ad 
Eifm* . . ck,utak ad c e,quod fuit propofitum. 
Per ~j dUHltl \ * r r 

E;fWi Ex quo patet maximum futurum difcrimcn parallelipedi ac in 
quadratum c b ad parallelipedu b c in quadratum c a, quoties pro* 
portio c e differentiae ad d e, differentia fuerit maxima in compara* 
tionetetragonipartium re&anguli d g ad tctragonum rectangle 
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ïum ch.Quo fît ut tale parallelípedum fit maximum, cum propors 
tio ck ad ac facit maxima in comparatione quadrati aeadch3at zx i s Mff. 
proportio quadrari a e ad eh eft ut quadrati a cad quadratum ae lib- <>e Fro* 
detrach proportione confufa quadrati ae ad quadratum cc.h;cc pori* 
autem duplicata ei quaeeftaead ce. Maxima igitur differentia pas 
rail clip eel o rum, quoties proportio differentia! partium ad dim is 
díumquaittítatísfüeritmaximè propinqua proportion* quadrati 
dimidi) ad Ícípfum detrâ(fta duplicata eíufdem dímídrj ad dim is 
dium illius differentiae, nunquam autem potcft effe ei aequalis. Et 
deducla ad numcrum ft a b ponatur i2,erit a e 6,Si a.c6 m: i pof. cb 
6prí pof.& I cu.pa 08 aequalis pof.&hoc effenonpoteft, igitur 
non poteft cquari proportio.ut ergo inuertiamus maximum quod 
potcft producioportetjut ínueníamus numerum quem producít 
24 in 12 tertiae partis, Sc producitur RZ 6<?i2.Et hie eft numerus ma 
ximus:ideoq? res RI 12, fcílíCet teniae partis ̂ i g i t u r a c eft 6 m: RZ 12, 
&b cép:R21 parallelípedum 1^27 648, Sc eft ferme 166, Sc pars 
tes quafî 5<2^,&ídeò in proportione,24 díüííi in 19 Sc 5. Et hoc 
non eft miruin,fed quod mirum eft, eft quod cum parallelípedum 
ck in c h non firannexum alteri alíorum,nam poffum feire quo ds 
uis illorumígnorato parai 1 elípedo c k ín c h, & feire c k ín ch, íncos 
gníto utrocp alíorum ficut etíam deparallelípedo a b in c h, hoc tas 
men fit notum alíud autem non. Et ídeò íd accídít, quia a b fuppos 
nítür nota,fed ch praefupponítur incógnita, eft tantenmagnuni 
problema. 

Iam uerò habemus fecuhdum modumpríncipaíem ínucntíonís 
capituíi cubí Scnumerí aequalíúnumerorerum. Pofito enim quòd 
uelím feire 1 cub.p: 64 aequandum rebus, ponam ab duplum R* 

erit 12, Sc duplicabo fit i28,&:quaeram díuifionem a bin c, 
t uexab inch fiat i28,ígítur díüífo 128 per ab, quae eft i2,exíbítch 
1 ©Square a c erit 6m:R2 25x-,Sc e b é 2 5 j-. Eft autem díuíla b a per s fofai 

in e per aequalia Sc propofitum eft díuidere earn rurTus in d per ins E km. 
aequalia,ut fit proportio a e dímídrj a b ad, d e dimidium different 
tiae d b Sc d a,uelut d g ad c h, tunc enim erit parallelipedum ex d e 
in d cr 64, SC duplum d e in d g 128, quemadmodum propófitum 
cft.btitapropofito quouisnumeroquípofsítproducí ex diuís-
foin duas partes,ítautexunaírí duplum rç alteriusfiat íllenume* 
rust feu fimplí citer in m akeríus producatur dimidium numeri pro* 
p o fi ti. Et í t a h ab eb í m u s capítulum geiterale. conftat autem injioc 
cafu quod a d erit 4,d b 2,& d g 3 2, & cum d e fit2, erit duplum d e, 
quod eft:4,indg 128 parallelipedum fenfüínuentumj fed hoc Opor 
tetfnueníreratíone.habemusergodatamab díuífam per aeqUalía 
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in c,& per inxqualia in c cognitas partesj& uolumus diuidefceam 
in d,ut fît proportío d a ad e a,ad earn quae eft c b ad b d in propor* 
t ioncaeaded. 

De tribus neceíTaríjs qua; praemittere oportet ad inuen« 
tionem. CAP. XL. 

I ergo de fupponitur res,non p o t e f t efte numerus,&ad 
radix, quia effet ab tota re> &non numeruspropofîtus, 
neq? radix,quia a d effet recifum b d bínomíum, & produ* 

ceretur numerus fîmplex aut compofîtus cum radice per m : uel p: 
igitur dueftus in d e re fîeret binomium aut recifum aut re,igitur nu* 
merusazquationis non effet numerus. Pari ratione nonpotef tde 
elfe binomium aut recifum tertiaenecfextacfpeciei, quanonpoteft 
effe re fîmplex. Rurfus proponatur d e binomium,& fît d c nume* 
rus,& e f a:qualis,e c Si e g aequalis, 
e d,erit ergo f g numerus,& c f re,ex a, J t t f ^ J, 
a d ergo recifo in d b binomium 
oportet ut fiât recifum fîmilebinomio d g, ut ex eo in produ<fhim 
d g fiat numerus.idem erit fi c eponatur numerus & d c re» Intereft 
hoc folum an re fît maior numero an minor. Et in hac conftitutione 
nonpotef tde effe recifum,quia oporteret affumere quantitatem 
maiorem d e,&ita effemus extra cafumregulg &problematis.Sem 
per ergo d e eft binomium. Etponamus d p:re 5, &erunt res 32 
aequales cubo p:24:& a e re 32,& fimílíter fide fit 3 m : re 5, ^ n o r i 

yidefupr4 erit3 contentum ín d e.Idem dico cum 1 cu. p : iz acquatur 34 rebus, 
«p.5. & eft aeftimatio 3 p:re 7 ,& 3 m:re 7 ,nam non poteft uerari nifi in bi* 

nomio:fcd eft aliud cum i cub.p: 8 aequaturi8 pof.namres eft re ̂  
m:'2,&non poteft contingerein binómio : igitur prima duo exem* 
plafunt idónea. Et quia in his addere oportet aliquem numerum 
qui ductus in re totius producat numerum aequationis,& manife* 
ftum eft,quod non poteft effe reueq? binomium neqj recifum, non 
enim conficcretnumerum,ideo oportetutfit numerus,nos autem 
iam fupponimus hic effe quadratum. Proponamus ergo a e'8,& 
quadratumillius fit 6*4 numerus rerum: & fit ut addendo 17', fiat 
alius quadratus,fcilicet 81 cuius re quae eftdutftain 17 additum 
faciat 153,erit igitur 1 cu.pji^ aequalis rebus,& rei aeftímatio 4^ 
p:re 3j-,id eft dimidium re totius p: re differentiae numerí arquatio* 
nís,&|-numeríaggregatí. Erít ergo pofita cere3j-,&cd4j-ad3~ 
m:re3|-, & dbi2j-p:re3^-,&:dgc) p:rei5» Et produchimadín db 
40j-m:re 2^3^-, hoc ergô dudrum in d c fcílícet4f-p:re3^- fit 153» 
Poflumus ergo diuidere etiam 64 in duas partes,ex quarum una in 
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is al tenu s fiat 155,8̂  quia is ilia eft res,& eft d e,dueemüs d einfe,& 
fip : RZ2é£i igitur reliqua pars eft 4-of m : is cccequod 
res redit ad id emu Ex d g igitur in ̂ pdiuftum a din d b fit 30^,quod 
diuifum per 16, exit I5>f, igitur partes erunt 8 p : Rî44f-,& 8 m ris 
44|-.Reducuntur ergo hi duo modi ad unum, uelut fi fit nümerus 
rcrum propofitus ab, &g numerus aequa* 
t i on i s^ feu diuiferisab in quadratum b e, 
utlatus eius b d infuperficiem dafaeiatg, 
feu addideris b c fuperficíem ad a b, ut totá L 
a ffiet quadrata & latus eius a e in addítam f 
b eproducat g, fient notas aeftimationes in 
primaquidem latus b d in fecunda dimidium a e addito aut detra* 
cfto latere differentia: dodrantís a fuperficiei a b propofita:. At 
quo ni am a cin cb eft aequale g>&b d in d a aequale eidem g, erit a e 
in c b aequale c d in d a,e aisitur ad c d,ut a d ad c b, at a e maior eft 
cd,ergo admaioreb,cumq?b c&afquadratacfint,erit ad aequas 
lis d f,igitur d fmaior c b,quod eífe non poteftr non poteft igitur di 
uífio una eíle. 

Oportet igitur ut fit fuperficies ab aequaíis numero rerum ciuf* 
modi,ut b e pars quadrata fit, cuius la* 
tus e k in k a fit a:quale g numero aeqüa^ 
tionis, & rurfus fit c d acqualis ab,cuí Jb 
défit ad complendum quadratum fu* i 
perficies h d,ita ut ex c h rurius in h d fis ^ 
atidem g, &b eritirtUtroque cafu nota r" 
rcsrfcilicetinprimo ek,infecundo dímí \ 4. j^' 
dium ch cum ea qua: poteft in fuperfis 
ciem f 1 pofital c,dodrante 1 c. Quia ers 
go h cadek eftutakttddh,eri thc ad e 
k duplicata ad proportionem medi£ a e 
e k ad mediam inter h c & h f. Sit igitur 
mmediainterh c&ckjigi tur hc adm, f 
ut media: inter ac ek, quae fit n ad mes 
diam inter h ehf, quae.fit o, igitur h C ad 
.111,ut n ad o.Et erunt très ordines coniundi ad duo extrema e k, n, 
ea,ek,m,hc,&hc,o,h£ ; ,.. . 

Et rurfus cum dixeritquis diuifi ab in cySc fuit c d differentia par 
tium,ex qua in ce mediam inter partes produciturfrdico quod has 
bebo i quad.quad.prquartaparte quadratí faequalía quadratís nu 
mero,quadratí dimidrj a b,& ídeo fnõ poteft excedcre quadratum 
dimidrj ab,feu quartam partem quadratí a b, uelut fi ab fit 8,cbjf 
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b,b a,b c,b 0,1 quad.quad.p:9,aequalía 16 (quadrato ^ dímídrj ab) 
quadratisfcílícet:quareres críti^v:8m:njz 55 & duplum eius,id eft 

v:y 8 8 o,erít quantítas c d diffstentíç partium. Et idcò pro* 
blemaeft ut cumfcíam quafítítatcm ab,etmodum inueníendi p r o * 

duclumexcdÍHce^tíírarqualef, ÍT ínuenero modum ut exedin 
producflum b ein a e,quod eft quädratum ce,fiat idem f, ínuentum 
eritcapitulüm.Seduariantürpartesfcilicetcd&cemuno Si altes-

ro problemate. 
Rurfus cum ex c d differentia partium in produdlum a c in a b fît 

f ,&b c fit scqualis a d crit ut ex a ein ad, Si p o f t pro du<£to m c d fiat 

f.ergo fi c d effet media proportíone inter a c & a d,eiiet a c dnnTa in 

d fecundum proportionem habentem medium Si duo extrema : Si. 
G produiflum fie effet,effet c d cu.fi&quoniam producftum a ein 
a d,eft femper in aíiqua proportíone cum quadrâto c d,uel maioris 
uel mínor i s^ eà fumíturín aequalí proportíone Temper ab i quad, 
p:numero rerum linear diuifae aequalibus quadrato eiufdem rauti 
quad.p;quadrato numeri línea? díuífae aequalibus rebus in triplo 
nuineri rerum.ut fi línea diuifa fit io,habebo i quad, p : iorebus sea 
qualiaigo,ueli quad.p:i od,a?quafia3orebus,&aeftimatiofernper 
erit eadem.Et fi quadratum c d fit duplum aut tríplum producfto a 
c in a d habebimus,íd eft quad.p:multiplic. eiufdem numeri rerum 
iequalia mulriplici quad rati eiufdem numeri ,awt x quad.p:quadra* 
to numeri e iu fdem línesc diuifse aequalia rebus du<fiis per conuer* 
fum proportí onis p;2.Exemplum in quadrupla proportíone antea 
fuit t quad.p:io rebus acqualía ioo,uel t quad.prioo «equali^o re* 
bus,hichabebo I quad.p:4ôrebusséqualia4oo>uelíquad.p: ioo, 
aequalíaéo rebus,qui numerus producitur ex 4 numero propor* 
tíonis,&2 affumpto ex regula.Etres feu a^ftimatio eft cadem, uel fi 
producftumfuerít multiplex quadrato, affuiftemus contrario mo* 
do,uel i quad.cum rebus fumprís fecundum illam partem árqualia 
parti eidem quadratí líneac diuifacíuel 1 quad.p : quadrato eiufdem 
líneae díuífac scqualía rebus duplo p:portíone eademlinesc díuifiv: 
Si res redit ad idem.Et cxemplum eft clarum. 

Ex quo tandem patet quod affumpta a b,ut in prgfen ti capítulo, 
qust fit 12,Si ex c d differentia in produ&um a c in c b fiat 8, babe* 
mus I cu.p:4,a:qualia ^ p o f . hoc enim demonftratum eft: Ergo a c 
erit diuifa in d, eo modo ut ex a c in a d inde in dc fiat 8 , Si rei zcikU 

mano erit dímídíum c d : ergo c d duplum xftímationís,& rcfidui 
dímidíumaduelb c,fiergo cdeífeti£cu.g,ídefh, critdaFt5 m: Si 
caí^5p:i,&:ídeò totaabtfrio.Si quis ergo dicat fac exf£2c duas 
partes,ex quarum du<ftu recftanguli earumin differential fiút 8,ha 

bebis 
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bebispärtefcb ere 5 m:i care5p:iprodu<ftum,quarumeft4,quod 
ductum in c d,qu£ eft differentia,St eft 2,producít 8- Ethabcbímus 
I cu.p:4 aequalia 5 rcbus.Et fundamentam ab cft potentía tantum 
rethe.Si ergo 1 cujp:<i a^quatur/ rebus res potcft effc 1 &2,utpas 
Iam eft.Ergo fi c d ponatur 2 habebímus poííta d a 1 pof.2 quad p.4. 
pofprodu&um a ein a d,&:ín e d sequalía 6,St erit ad 1. Et fi ponas 
tured i,habebís i quad.ptipof.aequalía6,igitur a d eft:2,quando 
ergo c d cft 2,d a eft i,& quando c d eft i,d a eft 2. Sed fuppofita prí* 
maratione quod ex a c,cd,d aín contínua proportione fiat 8,St c d 
fitre cu.85fcílíeet2,fi ergo c d quadratum eftet quadruplum re<ftan£ 
guio a ein a d hoc habet ratíonem, hoc modo quod enim fit exae 
ín a d eftaxjualeeí quòdfitex cd, b' c * c d ~ 
d a ín a d alfumatur d e dupla d a, 1 ' 1—1 r 
St d f quadrupla eídem quadratú, 
igítur d e cft acquale quádruplo quadrati d a, & quadratum c d eft 
sequale quadratís c e,e d St duplo c ein e d,igítur duplum d e in e c, 
St eft d fín c e cum quadrato e c eft aequale quádruplo c d ín d a,íd 
eft ei q u o | fit ex f d in d c femel,hoc autem eft xquale ei quod fit ex 
f d id e e Sie d, detraclo ígítur communi eo quod fit ex f d in c e re* 
línquetür quadratum cesequale ei quòdfitex fd in d e,eft autem f 
d quadrupla d a St e dupla eídem d a, ígítur c e poteft ín odhiplum 
d a.Ponatur ergo e a qualifeunque numerus puta 1 o,cum e a fit tri« 
plum d a et c e ie odupli quadrati d a erittota c a 3 p:ie 8 in numero 
rcmm,&hoca:quatario,ígíturresfcílícet da eftdíuífo ioper$p; 
re 8 3 o,m: re 8 00,ergo e d refiduum erit 1e 81 o,m: 20, ex tota igitur 
a ein d a fit 30 o,rri:IE 8 0 Q 0 hoc eft quarta pars quadrati c d, ÍCÍIJÍ 

cct 12 o o,m:re 32 o o o o ficut proponebatur, 
Rurfus dícamus quod 

quadratum c d adfexjcu* t e í $ é A a» I • . "—1 - £ f— i— 1 
plum ei quod ex c a in a 
d afíumam d f fexcuplam, utin priori quadruplam d a f i m í l í t e r 
d e mediam inter d f St d a,nam &ín priori cõftitutíone d c fuít mes 
dia inter fd St d a,&afíumam ge aequalem cd, fícutínpriore,fed 
egfuítíbíípfa ef, híc autem eft minor eo quod proportio eft ma* 
ior quadrupla,&tunc quadratum de eftfexcuplum quadrato d a, 
quia eft equalcs ei quod eft ex f d ín d a,ígítur ex fuppofito quod fit 
ex d g in c e cum quadrato c e eftfexcuplum c d ín d a, feu sequale ei 
quod fit ex c d ín d f,fcu quadrato d feum eo quod fit ex d fín f e dis 
uídamus ergoutranq?,&fientpartes(utuídes) auferantur utrínq? 
quadrataef&: duplum de ín ef,rclínquenturdf ínfe, St quadras 
tum e d ícqualía quadrato c f,duplo c fin f e,&: duplo ; fin d e, at d f 
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inf e eft scquale ei quod fit exe finfe, ÔC d I d f in fe 
e femel eo quod d f eft xqüalis fe ÔC ed, J Quad. ef »{< 
íunctís igítur quadraturíi e d eft aequale ei | Quad.e d 
quod fit eXe finfe in fe, 8c e d, & eft totae | Dupluni deinef 
d.Quadratum autem e d eft a:quale fexcu '"Quadrátum ef~>£ 
plo quadrati da,igitur quod fit ex e f ine J Quadratumcf 
d eft fexcüplüni quadrati da. Ponaturer* j Duplumcfinfe 
go da I pof. d fecit é pof totâ fa 7 poffi | Duplumdeinef * 
ígiturpónatur caio,ut príus eritefiOm; I Duplum cfin d e 
y pof. c d autem 10 m : 1 pof. due inuicem I — 
fient 100 rri:8opof.p:7 quâd;xqualia6quad. &ita uides quod res 
reducíturinqUouiscaíUadiquad.cum quadrato numeri propo* 
fiti,& numerus rerurri femper fit ex numero propofito,utpote 10 in 
nummim proportions p:2,proportio fuit fexcupla,&:ideo addito 
2fiet8,&pofitiones8°>ergoreducetur ad regulam de modo fie. 
Proponitur Íínea a c ÏO,8C proportio fexcupla adde 2,fit 8,duein 10 
fit 8 o,accipe dimidium & eft 40,duc in fe fit ié> oo,aufer 1 o o quadra 
turn I o relinquitur 1500,cuius redetracfta a4cf,clftcit40 m : re 1500 
quantitatem d a. Ergo ut ad rem deüeniam fi quis dicat 1 cu.p: 4 
acquatur 12 rebus,capiam ab dupïuntre 12,& . 
eft re 485& f corpus duplum 4 eft 8, Si diui* 2 3—? 
dam a b per acqualia in re 12,& addam Si minu* 
am 1 pof.& fiât e b re 12 p: 1 pof. &re a ere u m: 
i pof.&produ<ftum erit 12 m: 1 quad, ducamcp 
illud in e d differentiate & e b, faífta d b a?qua* 
li a c, èc fient 24 pof p:2 cub. aequalia 8, igitur 1 cub. p : 4 aíqüalif 12 
pof. cum ergo dimidium e d fit rei acftimatio,&tota a b numéros 
autpotentia rbete.Erit primum ut a g fit nùmertis autpOfentiarhe* 
te.inde ut cum ex e b in b d & in d e,fiat ut dixí ffuppoííta b d nume 
ro utpote i erunf quadrata, & res aequaíía 8 > boc enim eft fuppofi* 
tum,& habebimus 1 quad.p:2pof.acqüaíia2. 

Cor*". Confiât autem quòd proportio cubi cb ad parallelipedum cb, 
b d,d c eft femper ueluti quadrati c b ad re&angulum ex c d in d b, 
quare c b ad latus parallelipedi eiufdê fubtriplicata ei qua? eft qua* 
dratí c b ad rectangulû c d in d b,at cb ad mediam inter c d.dbfub* 
duplicata ei qua: eit quadrati c b ad recftangulum c d in d b, lateris 
igitur folidi c b,c d,d b,ad latus re<ftanguli e d in d b, eft ut re quad. 
4fadrecu.4f. 

Cum uoluerís diuidere b a ut proportio eiufdem ad rectangu* 
lum a d in db,fit uigintiquadrupla,gratiaexempli,diuide quadra* 
turn b a per 24,&quod exit detrahe ex quadrato dímídiiba,&re 

rcfidui 

\ ! \ 
e 4jf S 
\ i \ 
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refidui addita & detracfta à dimidio oftendít partes, ut iî ab fît io, 
ducam ínfe fitioo,diuiddpér24)exit4^, detraho ex 25 quadrato a 
g rclínquítur 20^,cuius rí addita 5,dimidio io, & detracfta oftendít 
partes ut pote a d,d b, & habètur ex 
Euclide. Iam ucrd conftítuatur ab 
q uadratum 7 a c 1, & a d 4,erít er* 
g o a d s 7 , a f i 5 a g 2 , & : í í t c h d u p l a 
e a, & erít is 28, Si fit numerus k b,fît 

c 

1 

™ k. 

h 
• • 

1 

™ k. 

h 

G ô 
a 

5 fecundi 

Elem. 

o 1 

&ítcm cubus agp:eodcm numero 
é"5a~qualís 7 rebus.Quía ergo a b eft 7,erit corpus a b pofíta a f ai ti* 
tudine &:re.7 res, hoc autem corpus a?quale eft 1 cu. íd eft cubo aí 
cum b,eft autem í gnomo 1 c b fiuxta altítudínem a fimilíter cor 
|msexabínageftaequale gnomoní 1 d bg ínag ,cumcubo ag> 
cjúare gnomo 1 d b g in a g eft éUgitur diuifa erít bifariam a b fuper* 
ficiesjtit ex latere unius partis in reliquam fiât feu b. Et item diuifa 
erit bifariam eh in aperaequalia, ut ex af &ag,ducl is in quadra* 
tum a e,feuproducftum ah in a e fiant7 res : quiaabiamfupponi* 
tur7,&af&:agres. Etrurfus diuifaerit ch bifariam in f&in g,ut 
producihim b fin fe fit acqualegnomoni 1 cb f&in g> ut producHx 
lginge>fitíequaIeg ;nomoní l a b g.urtdeunumquodquehorum 
per primar» partem huíus diicftum per dífferentíam à medíetate, id u 

eft h fin f e per f a,& h g in g e per g à,producit eundem numerum k ftrat. 5 fecun 

feu b.Iam uerd fit cubus & 8 asqualis 8 rébus res 2, erit ut ducas 1. di 

dimidium 2 in fe fiti,triplica fit ̂ deducito numero rerpm,relínquí* ?er 13 CaP' 
tur cuius is m: 1 dimidio prioris gftímationís is 5 m: 1 eft fecunda se* r 

ïumatio. Ponamergof à c l t f-num. 
numerum 8, & ab 2 pri* . e i ^ '— Hd 8 

Per démon* 

mam açftímatíonem,&b dis5 m : i fecundam eftímatíonem,&ideo 
pofita,b c erít c dRÍ 2o,duplaipfi c d,&a e is 5 m:i,aeqüalis b d , po« 
nam ergo a d is 5 p:i pof.a e is 5 m: 1 pofidueftae ínuicem producunt 
5 rn:i quad.duco ín ab fiunt 10 pof.m: 2 cu. aequalia 8, ígítur 1 cu.p; 
4)a

>qualía5.&:rcsefteadem2,&:iS5 m n , ergofub eífdem seftíma* 
iioníbus fittranfitus,fednonfinec'ognitione prioris aeftímatíonís 
per quam deuenío ad fcíentíam d e3qux eft is2o. Dicfium eft etíani 
luprà quo d fi capíam duplum is numeri rerum, & eft Rt 32, & díuí* 
dam ín is 8 pn pof.&is8 m:r pof.fiet8m:i quad.&dueto ín2 pof. 
fient 16pofmr2cu.aequaliái6,&redíbítad 1 cu.p:8 zcqualía8re* 
bus.In hacígíturpernon notainueníturalíquid nouumín íllo per 
nota ínuenitur alíquíd,fed eft idem,nam c d fupponítur ín prí oreis 
32}hicis2o, 

L L Rurfus 



a 
bF 

I 
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Rurfusproponanturduac fuperficies squales re&angulx a b c 

d & c e f g,& fint äquales numéro rerum,& fînt quadrata in eis c h 
k d & c e 1 m,ita ut ex latere illorum in reliquum fuae fuperficiei fi* 
at numerus idem, qui fit. rt. confiât 
igitur tarn c e quam c a eíTe rei aefti* 
mationem,cumcç ex c e in 1 g fiât n,& 
ex c h in h b,idem enim fient etiam ex 
gminme ,&cxah inhd ,qua re g m 
ad a h duplicata ei qua; eft h c ad c e; 
igitur'pofita g m prima, ah quarta, 
c h fecunda,c e tertia, erit ergo quöd 
fit ex prima Se tertia in tertiâ,feilicet fuperficies e g, sequalis ei quod 
fît ex fecunda S>C quarta in fecundam, fcílicetfuperficíes ad* Etrur* 
fus quod fit ex prima in quadratü tertia? aequale ei quod fit ex quar 
tain quadratum fecundae.Conftitueturigimr problema fie: 
Sunt quatuor quantitates ordinatim abcd ,quarum pro* 
portio a ad d eft duplicata ei quae eft b ad c:& quod fit ex ac 
in c eft acquale ei quod ex d b in b,&quöd fit ex a in quadra* 
tum c eft acquale ei quod fit ex d bin b» Exquibusfequiturquar* 
tum,quòd proportio eius quod fit ex ain quadratum c,ad id quod 
fit ex a c in C,eft ueluti eiuã quod fit ex d in quadratum b ad id quod 
fit ex d b in b. Et permutando etiam jfed illudeftperipicuumeum 
fit proportio aequalis ad acquale. 

Dicoprarterea quód regula Arns magrtá: qûîc dócet aiïùmere 
radicem aggregatí e* numero rerum,& numero aequationis diuifo 
períJíam i^fola eft generalis illi capitulo,& eft demonftrata ibi. Et 
eft origo eius ex triangulo orthogonio, nam fi fît cubus b c «equa« 
lis rebus iuxta numerum a d, & numero P erit,er* . . - . & > a e 

a 
b 
c 
d 

go ex communi animi fententia g ex b eingno* 
monem c d e,fiat ergo b f quadratum äquale c d e fi-.f 
gnomohi, eritqj cubus b c, acqualis b c in a d Sc c - i _ 
D f,fed quadratum b c,quod eft a b,acquale eft a d C « 
Sc b f,igitur latera a d SC b f continent redum con 
tenfumb c.Hacc igitur aeftimatio fatisfacit in omni "aequatione feu 
numerus rerum fitparuus feu magnus* 

Ded'ffirillimo problem ate quod facillimum 
uidetur. C A P . XLI. 

H Ihil eftadmirabilius quam cumfub fadli quaeftione latet 
fe difficillimus fcrupulus,huiufmodi eft hie; quadratum ab 

cum latere b c eft i quadratum b c cum latere b d eft S, 
qu oritur 
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quamWquantum.Gtunumhorum feu latus feuquadratumiQuia 
ergo ab ceil: io,&ab i quadjeritb c iom: i quad* 
.igitur. b c ioo m; 20 quad, p: i quad, quadagitur 
e b d erit ioo m;20 quad.p: i pof.p }1 quad.quad. n 
St hoc eft arquale 8 4 quare i quad. quad, p: 92, a?* 
quatur 20 quad, m; 1 pofadde iß quad, utrinque 
fienti quad.quad.p:i5>,quadrat.p:^2,a!qualia39. ([ 
quad.m;i pof.detrahei—erunt 1 quad.quad.pa^ 
quad.pi^o^ acqualia^? qüad.mn pof.m: i|-,inde 
adde 2 pof.pa quad.utrinqj ut in Arte magna, 8t uidebis difticilli* 
mamquxftionem. , 

De duplicí arquatione comparanda in capítulo cubi 5t 
meri aequalium rebus. C A P . X L I L 

nu-

Tproponatuf cubüs St 4. aequalcs Erebus, & rei aeflíma^ 
tio eft 2,&altera^ 3 m:i, &rurfusponaturcubus,&: 10 2c* 

J ^uaI l 'a 9 rebus,& çftimatio eft idem 2,altera rçr 6 m: ma 
nífeftum quod prior £ftimatio,fcílicet maior fatisfacit diuerfis, imo 
ínfinitis probíematibus. At in reliqua fieri nuUomodopoteft,ut 
neq? in Una cum neutra fueritnumerus üelutpro 1 cu;p :j2 aequali« 
bus 34rebus 3 p : i s^neqj 3 mue7 ,nampofitareutpote3 m;i£7 cu 
bus eft Temper 90 ruí 

092, ergo RÍ noii 
poteft conrihere JR2 
nifi 34 uicibus, igi* 
tur cubus ille cum 
numero hon pote$ 

Tfl 
tl 

i f r 

P 

c 
I cu.pí4acqua* 
lis 6pof. knu* 
mer 4 

a 
be 
c g 
df 

i cu.puo aequalis 
^pof .knum. io arquari alteri nume* 

ro rerum quanl ^4; 1 

8t hoc eft ualde admiratione dignum. Diípofítís ergo f d 8t n í xá 
qualibus,fcílicet 4 quadrato 2,8t ab rçz3 m:i,& in o ie 0 m: r, ponam 
a a^qualem g d, b sequalem b c, c sequalem g h,d sequalem a b,e ce* 
qual em a q,fa:quaiem m o,g arqualem n f. Ex his fequuntur quincp 
principalia. 

Si quadratum a auferatur ex numero rerum,8t cum refiduo diui f 

datur numerus asquationis prodibitipfum a communis gftimatioi 
uehiti I cu.p:4 a;quatur£ rebus, & 1 cu.pao aequatur^rebus, St co 
munisacftimatioqu2ceftaeft2,ducoo infefit4,detraho ex6St9 
numeris rerum,relinquuntur2 St 5,diuido 4 numerum çquationís 
primaeper2& 1 o numerum aequationis fecunda; pèr5,exit2 inu* 
trocp fcilicet ipfum a< 

LL z Sequi* 



uaaratum f,uclut c 
4p:rci2 i re^rmí 
2 b c d 
ae g f 

re 6 m:í 
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'Ccrm. 2 ; Secjuítur etíamquod cum ex di(ftis fiant, éx g'& c in quadratum 
Ex fine ó

 aK&knumeria?quatíonís,utfitgadc,utqâdre:&: quia quodfit 
cáp nC 4° cx c 1,1 quadratum a,eft aíquale eí quod fit eX b in quadratum d, Sc 

ex g in quadratum a acquale eí quod fit ex ein quadram f,erit quod 
fit ex b in quadratum d,'ad id quod fit ex e íri q 
ad<g.Et eft probatum exemplum ex 7 m:re24, 
quod eft quadratum fín fit i ov 

Corm. 3 Rurfus quia quod fit ex c 8c a• in à eft âfquà* 
Vereandem. je qU Od fît ex b d ín d , & ex g ain a, ei quod : 

exSéfíhíyeritquodfitexb din dad id quod exefínf,uclutcad g,fit 
enim ex b d í n d re 12, Si ex e f ín f re 7 5, eft propórtio ut I ad 2 -̂. 

Cor«. 4 Cum cp a:Tfrmatío(utdíxi)nonpotueríteífecommunísphiríbus 
numerís rerum,8^numeris ccqüationis còmmutabítur neceífaríò, 
fi fuerit binomiiim in fuum recifum, &íta habebis 8c fecundam ae« 
quatíóiíem Sc nümerum commUnem qui eritidem,Uelut 1 cu. p : 12 
sequalis ^ f ebus tnön fe offert prímò ilia pars qua? du<ftain realte* 
riüs,efficit 12,fed eft tarnen t8 p:re252,alia eft igmrre252,Cuius re eft 
3 m:re,cum ergo habes 3 m:re,duc in fe Sc fit 16m:re 252, Sc quia re7 
eft fexta pars re 25z,id-eo oportet aifumere numCrum fexctiplum ad 
3,8c eft 18 cumre252 perpr&adderead i6m:ré252,habes 34 ad un=* 
guem. Etuicifsim fi habuqris 3 p :re7 habebis quadratum i#p: re 
252,8c: ita reliquus erit fexcuplus ad 3 p : re 7,fcdré erít m : l'deoq? 18 
nitre 25 2.8c-ítauídfsiminueníes ex pftimationepartes,una erít qua* 
dratum,alía-erit multiplex ut re radieis, fed contrario modo brno* 
rnium pro reciiOj&Treafum pro binómio. 

cor".f Iam ergo habes duos ordines aeftimationüm : primus cum ea* 
dem xftimatio eft communis alijs numeris rerum 8c xquationum, 
Sc inuenire licet illos ducendo in fe, detrahendoq? à quouis nume^ 
r 0,8c cum refiduo diuidere aliurri numerum,utprodeat eadem sefti 
matiomt in primo corrolarío. Securidus, cum xftimatio eft bino* 
míum uel recííum,& dudtUrírffe, Sc detrahitur à numero aliquo, 
itautrefiduumhabeat eandem proportíônem ad partem,quae eft 
numerus,quamrequseeftpars quadratí adré, quaeeftpars xftíma 
tionis : ÔC ília proportío eft duplum numerí aeftímatíonís femper, 
ídeo numerus ille eft femper duplum quadrati numeri aeftímatío* 
nis,utin quarto feu praccedentí corrolarío tuelutfi numerus aeftí* 
matíonisfuerít2,eríttalís numerus 8, fi y 18, fi4 32, &ítadcinceps, 
reliquus autem numerus erit compofi'tus ex quadratis partium a 
ftimationis, ut fi partes fint3 p:re7 t uel m:re 7, erit 16", ígítur to tus 
numerus erít34.Ergo tertius modus qui quacrítur erít diuerfus ab 
hís,& non erít per uíam recífi 8c bínomij, neque ut eadém àcftíma* 

ti d. 
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tio fcruíat plyribusjuçlutin margine uídes,quod fingulísfunt duac 
acftímatíones in i cu.p; 2 o, sequalí 

mum,quia 2 eft minus, & 3 eft ma* 
iüs, neqj poteft efle pars numeri. 
Nee fecundum, quia oporteret ut 
addito i uel 10 ad 15 16 uel 25, di 
uidendo 20,'produceret idemi 
uel 10 &non fit, naexeurit4 Uel 

icu.p:4 2 6 por.1^3 m:i 
i cu.p: 6 2 7pof. i 
i cu.p: 8 2 8pof.i£5m:i 
i cu.p: 12 

3P 
3.111:1 

1 icu, p :20 15 pof. 

De comparatione numeri ajquationis ád partes numeri 
-«cum.- e AP.- x i n i . 

j It a b fuperius 12,& ex b e latere tertisc partis in e a fit 1 m a 
Iximtííhquòdeftepoteft. S i tergobf arqualis ab,&qua* 
drâtàTuperficíés g e,ex cuius laterefn refiduurii e ffiat8,&? 

hscc diüiSo eftquam quaerímUs. Sit 
ergo b k,cuitis:tertia pars fit quadra 
turn bh,ex cuius latere in irefiduuni 
eiret,fiat8,eritergoblR2;cu.4->bhi^ ^ 

k 

f 

8 c t 

ci/. 16,1 k m cub. 12 8, qua du&a íti b 1 
fitrç cu.512 fcilícet8* Igíttirtotab k 
eft cu.43i.Habemus eTgodúo notà \ 
b c ín c a, fed produ&uni hòri eft 8. 
b 1 ín ík,quorum produ&Um eft 8,fed b k non eft 12, & b g in e f, & 
eft b f 12,fed non eft nota diuifio fádraín e. Proportio ergo a c 
ad k l,eft ut quadratí b e ad quadraturri b l,quare ut b c ad b 1 dupli* 
eatatcum uerò proportíoTòlídí b cin c a,fit dupla ad folidum ex b 1 
in 1 k,CTÍt c a ad 1 k uelut qtiadrati ;pportíonís ad cub.quad.quad. 
proportíoriis,&b ettdbl,utproportíonís adi^cii. quad, propor* 
tíonís.Propòrtío áufterrl kl ad e f,eft ut cb ad b l,quare b e ad b 1 du* 
plicata ei quse eft k 1 tetragonící ad e f tetrágortí cum. Hab et ergo dí decimtnL 
uifiobkperlhpropórtíonem notani in omníbus partibus,utlí* 
queteumb adíuífaíneí&habetetíam proportioriem notam cum 
b f,diuífa ín e,quía ut díxí proportio k 1 ad e f, ut e b ad b 1, eft autem 
e g adbh duplicata ei quae eft e b a d b l . Si ergo coníunganturhaz 

proportíones,quoníam extremorum componitur ex inter* 
medr)s,&rmaxímc quoddífferentía eo&ace f t 

acqualís dííFerentía: quadratí b c&ef, 
feu gnomo emg sequalís díf* 

ferentíaz ac & f e^ 
LL 3 Qüomodo 
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Quomododiuídaturdata línea fecunduiti proportio-
nem habentem medium, 8>C duo extrema ín corpo-
ribus. C A f. XLi i i i , 

| I tdataabdíuifa inc,utex ab ínquadratum ac fiatcubit$ 
]| b c, igítur b c pofita i quad. 8c aj ^ ^ 
N ponamus a b 4-, erít i cu. quad, 

aequalís 64 111:32 qd.p:4 quad.quad.ígíturisradicí r eu. p: 2 quad* 
aequalís 8, cuius aeftimatione habita quadratum eft quantítas b c 
qux quaerebatur. 

Quomodo partes díuííàe líneac coiporíbu» & quadrâtís 
muicem comparentur, CAP. x i v . 

i 

T fint d e quadrata 2 6,8c d e cubí 126,8c çompleatur (va 
pcrficícs quadrata, Sc erít cubus p; 252, duplo 126", fem^ 
persequalis 78 rebus triplo numerí sequalis quadratic 
deíundís: Et hoc ex regula pofita ac 1 pof.fientením 

partes fpof.p:rçv;i3 m:^-quad.&f pof.m; 
i sv : i3m:^-quad. quç dedu<5tee a d cubos. t ... -f. 
oftendunt quod dixí.Etrurfus fi ponantur 
dequadrata2éf,&corpora exd in bebís, 
&b in ab bís,6o erít 1 cu. aequalís 26rebus 
numero quadratorum,S<: 60 duplo produ 
<ftí mutuí,&res eft in capítulo. Iam ergo ex 
hocfuppofito ície mus quanta fita c, quae 
eft b,& partes &aeftímatíonem cubíp:252, 
£qualíum 7 8 rebus,quo propofito acrípie 2.L 

mus j-y8 Sc^-de25 2,8c cõuertetquaefituin 
duo quadrata quae iun&afadünt 26, Sc duo ctibí qui funt 126. Et 
quia propofitum eft quod produíftum uníus ín alterum mutuo eft 
30,(1 hoc feiremus manífeftum eilet capítulum. Sunt ergo quatuor 
quantítas a c,Sc eft 6quantítas de,&eft2^.quâtitas corporum mil 
tuorum,&:eft30 quantítas cuborum,&eft iz6. Illudaccedítqüod 
fidícam quadrata fint 2 5,&cubinonpoterunteíTe maiores 125 cu* 
bo 5 1^25, igítur cumneqj pofsínt elTe minores 1^7812^-duplo,fdlí 
cet cubí ismedíetatís 25,qua: eft rs 12 -̂,ut fit círcumfcrípta inter 88, 
qui eft ií; fermè 7 812 j- Sc 125,Sc praeter id cum dico 1 cub. arquatur 6 
rebus p:?,manífeftum eft quod numerus 9 datur cubis non paralle 
I í p e d i s , u t c t í am híc,ídeò erít nota pars huíus capituíí cubí Sc nume 
rí aequa l ium r e b u s . E t ef t ualdedígnum confideratíone :namutfta* 
tüantur cubí äquales 126", Sc quadrata 2í, ut dí<ftum eft,poterímus 

loco 
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loco2d,afiTumerequemcunque numerum minorem pro quadratis 
ufqueadi45utdicamus,quadratadefint 14UCI15 uel i<3,&itaad25 
ufq? Sc eubi fint i2Ó,igitur ex regulapracfenti eubus p : 252,aequabi* 
tur4;:rebusueÍ45 ue l48j&itaufq jad78 ,&i ta in intermedia ea* 
dem ratíone fcílíeet 43,44,4^,47 rebus, &itadefingulis. Sc uaria* 
to numero 252, habebimus alios ergo habita hac regula,habebi* 
mus eapitulum perfe&um.Ettamê (ut dixi) in fuppofito habemus 
partem regulas notam. 

Etfanèhoceft(utinexemplo maneamus)íam notum quod íi 
quis dicatcubíab,b cfunti2^quadratai^,quod numerus tribui* 
tur Cubis,&fi 26 efiet numerus rertím^aut numerus mutuorum fo* 
lidorum, iam omnia eflentnota.Etrurfus,fi dieo quod 30 eft nume 
rus folidorum Sc rerum iam habeo 1 cu.a^qualem 2£rebus p; ó" o, 
Sc res eft nota.Et fi dieo quadratafunt 2é,&:parallclipeda 3o,deue* 
riimus ad 1 cub.quad. p: 2028 quad, p: 3120 pofi sequaíia 104 quad, 
quadrat.p; 3 6oo,Sc haeuíanon habemus eapitulum. Et mírum eft 
quod cum aílumímus pro numero rerum,Sc 60 pro folídís, aut 
30,hie numerus tranfeat in cubos, quamuis fit mutuorum Colido* 
rum; Sc cum accipitur numefüs pro cubis,& quadrata pro alio nu* 
mcrOjhçc tranfeant in res,&numerus cuborumín refiduum rerutii 
detrado cubo,quafi numerus rerum componatur ex tribus cubis* 

Quölnodo propòlito re<Áangulo,Ô£ cubis laterum eius 
habeamuscotumcubum. C A P ; x u v i . 

Tproportaturre$arigüíum ab puta 4^ 
Sc cubi laterum a c, b d 20 dico cubum 
notuni efle,quia éním cubi a c, b d íiint 

20, oportet facere ex 20 duaü partes, quarumifc 
cu.ductp inuicem faciant 4,fuperficiem ä b.igitur 
cubi inuicem dudti facient cubü 4,qui eft $4.par* 
tes igitur,id eft cubi a c,b d funt 16 Sc 4 Sc ie cu.éarum funt latera a b 
igitur cubus totus eft 20 p:ie cu. 27 648 cu. 6912. Et fi ponantur 
a c b d nota ut quantitas rerum Sc corpora abed íuxta altítudinem, 
e r u n t duo tantum,quiafub numero rerum a c b d u t p o t e i 3

 cor*tí* 
nentur duo mutua Sc reliqua quatuor fub a b Sc c d,id eft fub 60. igí 
tur a c Sc b d numerus rerú fi fuerit pariiuí, ^ Kc 
erit eapitulum per fe notuni ex regula Ar* ' y z 1 

tis magnas :fi autem fuerit magnus uelut cu.24rebusp;5,turicex 
prüfend problematefipofsit reduci adhoc,ut íeparentur mutua^ 
eritpropofitum neceífarium,fcilicet ut acccpto dimidio 5, Sc eft 2̂ -
jnuenías duos números qui producantz--, diuifum per rem , St 

corvun 

5 , 
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eorum cubi facïant 24 m:2^-,id eft 2 n a m ut dixi in 24 continent 
tur cubi ambo a c b d Si duo mutua. Iftud ergo non cil per feno* 
tum:ínuenías numerum qui diuifus pröducat é>, tanquam fuperfi« 
ci cm a b ,&ipfe fit acqualiscubis ab Si cdduobusqj mutuis,aut 
quatuor,nam pofito uno ipof a l t e r o ^ erunti cu cum é^pof. 
p : ^ ; u e l cum 12 pof.p^-^r acqualia ̂ .gratia exepli, igitur 1 cu, qd. 
p:6 quad.quad.p:36qùad.p:zi6,uel i cu.quad.p: 12 quad. quad, p; 
7zquad.p:2i6a'qualíafunt65 cu.íiocergo uálde eft obfcurum,& 
oporteretuthabereti^cu.Verum quiaponitur cu.a c Si b d ^ 
duo mutua Si acquantur duo cubi cum duobüs mutuís ac Si b d 
in e f,ut nuper dixi,igitur e f quae eft res in a c,8i b d eft 65 ,at e fin a b 
cft6resexluppofito,&:iricd <^res, quoníâm ab &cdfunt2cqua* 
les,qui a funt fupplemêta circa díametrum, igitur e fin a b, c d fiant 12 
res,& e f in a c,b d 6^Si e fin a c,b d,a b, c d complet cubum ef, igi* 
turcubusefacquaturí2rebusp:<í5 &res eftnota,puta5, exquaha 
betur gftimatio ilia,fac de 5 duas partes qu'a? producant 6, Si erunt 
3 &!2,erit ergoresif Si haec erit seftimatio 65 
euborum aequalium 1 cu.quad.p: 6 quad, quad.p : 3 6 quad.p : 2iét 

nam 65 cu.funt in una 17555in alia Jzo,Si tantundem funt illae quan 
titates. proba &ínüeníes. 

Cor*1. Exboc habetur qüod cum I eu. quad.p: quad.quad.p: quad.p: 
numero in continua prop ortíon e fuerint icqualia cubi s: tune h ab«: 
bis I cu.xqualem rebus d u p l o numeri quad.quad.cum numero ^ * 
borum: Si inuent?. aeftimatione fac duas partes,qux producant nu 
merum quad. quad. Si partes utríq? cruiit ceftimationes 1 cu. quad. 
p:quad. quad, p : quad. p : numero aequalibus numero euborum. 
Velut fi dicas 1 cu.quad.p:? quad.quad.p:81 quad.p.729, funt 2c* 
qualiaiOocu.Dicesergoi cu.aèqualiseft i 8 p o f p : 100, &reiseftii 
matioeft:R2v:cu.5op:i^2284pwv:cu.5om:R22284,Exhacfacito 
duas partes quadnuicem dudiae producant Si quaelibet illarum 
partium eft acftimatio quinomij illius propofîti.Etproponaturrur 
fus I cu.quad. p : 12 quad, quad.p : yiq\xa.d.p:xi6 aequaïia^ cu.Si 

fuperficies a b fît b ut prius,& fît acquale duobus cubis, Si qua* 
tuor mutuis corp©ribus qua? fiuntex e fin fuperficiem a cd b,adeò 
ut ex e f in earn fiat c^,igitur ad complendum cubum deeft q u o d fit 
ex e fin a b,& ab eft d,ideò Si a b eft ici tur quod fit ex e f in a b eft 

res igitur 1 cu.ajquatur 6 rebus p:5>5, & res eft 5, ut prius fac d e 5 
duas partes,ex quarum dtufhi unius in alteram fiat dimidium 1 z 
numeri quadratorum,&erunt partes 3 Si 2, Si ita 1 cub. quad.p : iz 
quad.quad.p:7 iquad.p:a[(i aequalia 95 cub.Si res eft 3 uel z.expe* 
riare&inueniesv 

Et 
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Et eodem modo dicemusfî corpus illud fit cxduobus cubis,& 

quatuor mutuis,&tertia parte duorum mutuorum,& fit gratia ex* 
empli 105 totumillud,&quiaéxcbinbf fit ab quod eft 6 erit eg 
4 ,jgitur e g in e f4 res,ergo i cüb. aequalis4rebusp:i05,&:res eft 5-, 
quiaducendo per primamuiam peruenimus ad icu . quad.p: 14, 
quad.quad.p:84 quad.p:2i^arqualia 105 cu. Ideo faciemus ex 5 re 
cluas par tes, ex quarum du&uproducâtur 6-, qui 6 habetur ex i4,di 
uidendopsr2jnumerum mutuorum corporum duorum,uel ex 
21 ci,qu ia Temper erit re cu.eius,ueletiam diuifo numéro quadrato* 
•:jm fcilicet 84 per numerum quad.quad.qui eft 14,& ita fi numeri 

,nt diTpofiti hoc modo,utfecundus fit talis pars tertrj,ut fit re cu. 
^arti,erit régula generalised itaut quantitas e g uarietur,ut opor 

£eatproblemaitaconftruere:funtduse quantitates ex quarum du* 
ctu pröducitur 6,Sc aggregatum cuborum cum duplo 8c fexta par* 
te mutuorum eft LOO, tunc inueniemus fuperficiem e g 5, Si erit cu* 
bus aequalis 5 rebusp:ioo,&itahabebimus e f,&partes producen 
tes ab, Sc hic eft primus modus &facilis.Sed fi proponanturprius 
i cu.quad.pn3 quad.quad.pt7 8 quad.p:2ié",£qualia 100,tunc quia 
tunefcis ioo,quibuspartibusa:quetur,fed folum habes 6,reçu.3, 
feu quodpröuenit diuifo 7 8 per i^Scdiuifo 13 per 6,exit z~ abrjee 
igitur relinquetur^-fume^,de^reliriquetur5,&:habebis 1 cu.se* 
qualem5rebusp:iôo,utprius,undenotaerite£ Etitafi dixeris 1 
cu.quad.pn5 quad.quad.p-.90 quad, p : 216, sequatur no eu.accipe 
re cu.2i^que eft 6 Sen diuifo 90 per 15,8c diuide 15 per exit 2^-,ab* 
ïjcezremanetfumedimidium6quodeft3,abijce3 ex6 relinqui* 
tur 3,dicemus ergo quod 1 cu.aequatu^ pofpnzo, igitur res entre 
cu.6o p:3599p:recu.6o m:re359?,hancita diuidemus ut producat 
6 numerum primo inuentum.ut infra demonftrabimus. 

Nota quod in huiufmodi aeftimatione non folum neceflarium 
eft,u£numerus putà 65 uel^5,uel 100,autizo,fit magnus compara 
tione numeri reTum qua? aifumuntur,fed oportet ut resinuenta 
pofsit in duas partes quae producant re cub. numeri arquationis 
qua? fuit in exemplis aflUmptis 6, aliter quaefitum eft falfum Sc im* 
pofsibile. 

Quod diuifa fuperficies feu corpus latera habet maiora 
lateretonus. C A P . K i v i i . 

ït quadratum a b c d feu cubus, Si fit diuifum quomodoli* 
bet in e f,dico quod latera c e Si. e d, feu cubica feü quadra* 
tapariter iun<ftafuntmaioraab,namlatus af eft medium 

inter a c Se a e,igitur cum a c fit maior,a e erit latus,a fmaius a e,& fi* 
M M militer 

\ 
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militer latus d e medium inter b d & d f, igitur eum 
b d fit maior d f,erit latus d e maius c b, quare latera 
a f f b íun<fta maiora a e, c b fimul iun<flís, 8c ho c eft 
quoduoluímus. Similiterin cubo,nam latera funt 
media fecundo ordí ne inter a c 8C c e, & inter b d 8í 
df,ut demonftratum eft ab Euclide in undécimo Elementorum, 
ideò eruntmaioraac&cb. Sed ex hocfequiturquodin cubo a?* 
quali rebus Si numero aeftimatioreieftfemper maior is cu. nume* 
ri:& etiam quia talis seftimatio eft is cu.cubi qui eft maior numero 
cum fit aequalis rebus ipfis etiam ultra numerum. 

De quadra to rum quanti ta te & mutuís corporibüs 
cognitís. CAP. XLVIII. 

Nimaduertendum quòd fi duo quadrata a b b c fint no* 
ta ut pote 13, 8c mutua quatuor íínt 60, 8C uelím cífícerc 
corpora folida ad altitudinem totius,ílla erunt 13 res p: 

60 sequalia cubo,&tunc 13continebuntcubos ab 
b c, Si ínfuper duo muluatfed quia ex capitulo pro ^J PI î 
prío fupponitur quod 13 res contineant tria mu* 
tua, Si 6o cubos,ideò ín seftimatione quacrenda tl 
jfietresisv:cub.3op:is808|-p:iSCub.3om;is808f-Et ídeo non 
crunt3 Si 2,tamen to tu m erit.cum autem díxero quod ex quadrato 
rumab b c,lateríbus fiant m u t u a 30,tuncerít cd latus díuífum ali* 
ter,fcilicet ín 2 Si 3. Ideo cum dicimus i cu. sequatur 13 rebus p: 6ot 
iftud feruit eífdem qusefttis,ut 60 comprehendat duos cubos tan* 
tum,uel duos cubos cum duobus mutuís,uel duos cubos cum 
quatuor mutuís,uel cum quatuor mutuís, Si dimidio duorum reli* 
quorum,Si generaliter cum omni parte: fed ut dixi aequatio tamen 
capítulí qua ínuenitur quantitas cd fumitur a c, fi numerus uté^o 
asqualis fítfolis cubis,&hoc ferait capitulo, quomodo propofito 
rectângulo Si cubis laterurn. 

Si quis dicat 1 c u . p o aequatur 39 rebus dices tu, igitur duo cu* 
bífunt35 dímídíum7o,&duoquadratai3,tertía pars 39,8i ita ex 
hocperueníesadi cu. p:7o azqualia 39 rebus per regula de modo. 

Iterum ergo fi quis dicat duo cubifunt35 produdumuníusín 
quadratum alteríus mutuo eftjOjtriplicabis 30 fit^addc^ fit 125", 
res eft 5, is cu. 125. 

r 3. Et quoniam rurfus ex dicftis in Arte magna cum fuerit cubus pr 
7 o sequalís 39 rebus tranfmutaturin cubum arqualem totidemre* 
bus & eidcm numero,fed scftimatio prima habetur dutftodimi* 
dio fecunda: acftimationis in fe, Si triplicato Si deducto à numero 

rcruni 
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rerum addita ucl detra ta à dimidio fecund ae acftimationís often« 
dít primam. 

Adhuccrgo fit eubusp:7 o, scqualís 59 rebus,&res eft 5 u e h , Si 
fub eadem aeftímatíonê maiore eubus acqualís eft 13 rebus, p:6 otSí 
per primam eonfideratione quadrata a Si b 

' funt I3,tertíapars 3 e u b i 35,dímídium 7 o. 
Per fecundam aucem manentibus quadrarís 
a Sib 13,mutua corpora funt30, &íeftímarío 
eft eadein.Et eft fi eílet 4j-, gratia exempli 
& quadrata ab ie.lgitur manente seftimatio* 
ne eadem Si numero quadratorumpartes rei eííent 21-p: ifc ~ Si 
m:re~.Et mutua corpora erunt p rodudum4^ , aggregati in 4'-^ 
produdumlaterumab 18^,1'gitur i cU^ícquabítur 12 rebusp:37j-j 
numerus uerò rcrum asqualium cubo Si numero eft 36, tríplum 12,-
&numerusipfc7oj-,&cubÍ35í|.Oportetergouel ex cubo & nu* 
mero rerum eodém$ Si seftimatione eadem luppofito numero a?s 
quationisinuenircalterum,fednondum cognita arftimatione, ue! 
fuppofito numero a*ftimationis,&aequatione una inuenírenumes 
rum rerum Cündem. Exemplum 1 cub.p: 7 o,Si 1 cuiscqualis 60,Si 
oportet ut eadem quantitas,quse eft i3,fatisfaciatutríquefcílícct 35̂  
pro dimidio 7 o Si 30,pro dimidio Hoc autem eft notum per fe^ 
quoniam addo ad 60, dimídium ex dí&ís fit 90, addo ad 90, 35 di* 
midium7o fit u^cuiusiecu.eft^ acftimatio utricp fatisfacicns, fac 
ex 5 duas partes,quarum cübi fint 35>ex dí<ftís in arte erunt partes 3 
Si 2, quarum quadrata funt humerus rerum unus alter 3?,tri* 
plum 13 pro altero* 

C A P . X L 1 X . 
* 

Vm fuerit cubus acqualis órebüs ptquouis numero puta 
40, tantum fit diuifo 40 per 4 rei scftimatíonem,exitxo, 
quanta du<fta acftírriatíone in fe fit 16 detracfto numero re* 

rum qui eftéT,rclinquítur lo.Ergo poííto Cubo aequali 6 rebus p: 
20aeftimatíõ quasfita ,fi diuidatur 20 per a erit quod prouenit,& 
eft^sequali quadrato ipfius a m:£,igitUrdiUifo 40 per fuam asfti* 
mationem id eft 10 fe habet ad ~ ficut du<fla acftimatione qua; eft 4 
in fe,& deducto a ad quadratum a dedufto £.Cum enim cubus fiaé 
ex aeftimationeinfuum quadratum,igitur dedu<fto quod fit ex di^ 
uifione numcri per rem ex quadrato rei,relinquetur numerus re* 
rum:ergo uicifsim deduclo numero rcrum ex quadrato acftimatio* 
iiis relinquitur quod exit.Si quis dícat diuide 6 in duas partes quaci 

M M 2 f i n t 
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fintin proportioned cub. 3. ciaram eft quod poteft fieri ex tertio 
libro, diuidendo perrçcub.3p:í,&!eftiecU.9 m:i£cu.3p:i&du* 
(firum in fuum bínomium produeit 4,& iu 6 fit cu. 151 m:ie cu.6 48 
p:^,díuideper4cxítie cu.30|-m:iecu.i0i1-p:if.Alíter ergo pone* 
mus unam partem <jm:t pof.aliam ipof.prop or tio íe cub. 3, igítur 
duc 1 pofiin m cu.2,fit p of.rç cu.3, duc a d cu.fit 3 cu.& hoc eft aequa* 

o?p i s ie cubo ém: 1 poCqui216p: 18 quad.m; 108 pof.m; 1 cu.igitur 1 cu. 
Art.mag. p : 2 7 p0f. ;cqualiarunt4^-quad.p;54.ígíturperregulam 1 cu.p:2o~ 

pof.aequaturlo^-iiumerOjígítur cubus tertigpaitis rerum eft 307 
adde quadratum dimidí) rtumeri axjuationis fit410^,igítur rei x* 
ftimatio eft 1? v ; cu. 41 o^ p; 1 v:cu. RZ410^ m:io |p : iy}at 
íilcradices asquíualentpraedídis}quíai^4ioieft2o^,ígítur adden 
do Sc detrahendo 10^fiuntqtcu^of m;i£cu.iOjp;iy utprius, 

Exhocpatetquòd cumhabuerís 1 cu. p : rebus sequalia quadra* 
tis pmumerOjtu debes diuídere numcrum rcrum per'numeru qua* 
dratorum Sc numerum qui exit duces ad cubum, Sc eum diuides 
pernumerumsequationisj&cum eo multíplícabís totum quadri* 
nomiumj&quodrupereftinnumeroabijce a b u n o , & illud ferua 
deínde,díuídeie cub.numeríiaminuenti in duas partes quae íe ha* 
beant in proportíone numeri abiefti per primum modum, Sc habe 
bis seftimationemquacfitam. Exemplum habes iam propofitum: 
fit 1 cub. p;27 rebus sequalís 4^-quad. p;54,diuide27 per 4j- exit 6", 
ducad cubum fitíi^tum dú 
uídeper54 numerum asqua* 1 cu.p:27 aequal. 4yquad.pí54 
tionis exit 4, duc in íuperío* 4 
rem habes 4 cu. p • 108 pof,& 
18 quad.p:2i6,abi)ce quic* 
quid eft fupra i cu. Sc eí^ÔÉ 
reliiiquentur z i t fp ; i8 quad, 
log pof.m: i cu. cape igítur 
cu.3,&etíârç cu.3,& ei adde 1 pro reguíafit ie cu 3 p: i, diuide 6 por 
rz cu.3 p:i perprioremmodum exibitazftimatio qusefîta 1 cu.p ;27 
po£ac,quaIium4Tquad.p:54, Sedhsec conuerfio non eft genera^ 

lis nifi cum du&o numero qui prodit ex diuifione cubi 
in numerum quadratôrum,confurgít numerus 

triplus ad m cub.numerí3feu ad nume? 
rum qui prouenit ex prima 

diuifione. 
De 

cu.p;io8 pof. i 18 quad.p:2i£ 
3|2iò:p:i8 quad.m:io8 po£m:i cu. 
iecu.3 I édiuidendum 



DE RE GVL A A L I Z A LIB. iTí 

Defolidis radicibus St earum tra&atione, 
CAP. L, 

V m u o l u e r o d i u i d e r e < > u t f i a t u z f o l i d a c > , d u c 6 i n f e f i t 30", Regula pri* 

d i u i d e 9 p e r 3 6 e x i t | - , & h a e c e f t p r i m a p a r s , f e c u n d a i g i t u r m -

Crit 5 | - , n a m e x c u b o d u p l o q u a d r a t i ^ - i n 5^-, 8 t q u a « 

d r a t o 5 | " i n ^ - i u n & i s f i t ? . 

2 C u m ü o l u c r i s h a b e r e r a d i c e m f o l i d a m 5 0 i n p r ö p o r t i o n e 3 a d 

a . g r a t i a e x e m p l i , c a p e i 8 t i n p r o p o r t f o n e 3 a d 2 , i t a q u o d i n i l l i s 

f i t u n i t a S j i u n g e i g i t u r 1 8 t f i t 2 ~ , d u e i n f c R t ^ d i u i d e ^ o p e r 

e x i t 8 , c u i u s i s c u . q u a e e f t 2,eft p a r s p r i m a i s f o l i d a e 5 o . 

3 Cum uolueri s habita prima parte is folidae habere fecundam iii 
partibus cognitis prima: 8t fecundas ut pote 8 8t 24, aceipc is cu. 
primae, qua: eft 2,&tumeäducftainfe &fit4, diuide dimidium zy8c 

quod exit eft quaefitum53 y 
4 C u m u o l u e r i s h a b i t a p r i m a 8 t t e r t i a q u a n t i t a t e u e l u t i 8 S t 1 8 

habere i s f o l i d a m , t u f e i s q u o d p r i m a p a r s e f t f e m p e r i s c u . p r i m a e 

p a r t i s 8 q u a e e f t 2 , d i u i d e 1 8 e x i t ? , c u i u s i s q u a d r a t a q u a e e f t 3 , e f t 

p a r s f e c u n d ^ 

5 Cumuohicrishabitafccunda&tertiapartchabere isfolidam, 
tücaeeipe dimidium fecunda: partis utpote 12,quod eft dimidium 
34,& ex cap.28 Artis magnsehabebis eas. 
6 Cum uolueris habita prima parted tertia,&ag* 8 '815® 
gregato comparare isinuicem, feias quod is quadra 12 
ta:partium extremarum,utpote8 8t ig funtpartium 2——j 
folidsc 1 2 8t 5,quae funt is folida: 8 8t 1$, item ipfa» 5: 
rum partium aeeipiendo dimidium fecunda\?pro fe* j$t 3 — is iß 
cunda,nam proportio ig ad 12,8t 12 ad 8, 8^3 ad2,& 1^50 
IS 18 ad is 8,funt omnes fexquialtera. ^ 
y Et ficut ex 5 & 2 partibus folidae fit is 5 0, folida ita cx is 8 & ifc 
18 quadratis fitis5° quadrata. 
8 Itaqj cum uolueris habita prima parte,ut pote $ 8t refiduo ag* 
gregati,ut pote 42 habere radicem folidam totam,diuide 5 o aggre* 
gatum per 8,exit cuius is quadratum quae eft 2~-} accipe ot ab 
eaminue 1 fit i~duciniscu.8>quae efta fitjpars reliqua,&cft con 
uerfa fecundac rcgui ae. 
$ Ex his manifeftum eft,quod ubi cubus aequctur 36 rebus p: 3^ 
dando duo folida cubo, alterum rebus alterum numcro proportio 
unius ad alterum erit 1 pof qua: eftut3<5pofad3<^,nam quilibetcu 
bus exduobus fimilibus folidis componimrut ii5,componiturex 

M M 3 f o l i d o 
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$ 4 H I E R O N . Y M I C A R D A N I 
f o l í d o 2 q u o d e f t 5 o , & 3 & 2 q u o d e f t 7 5 , & p r o p o r t i o a l t e r i u s 

a d a l t e r u m e f t f e x q u i a l t e r a , u t 3 a d 2 » 

1 0 Q u a r l í b e t d u o f o l i d a f i m i l i a c u b u m C o m p o n u n t , u e l u t c a á 

p i o 2 4 . p 1 2 4 . p : 6 , q u o d t o t u m e f t 54. f o l i d u m p r i m u m j a l í u d e r í t i i 

S c 1 2 q u o d e f t 2 7 . a g g r e g a t u m e f t 8 1 c u b u s r e c u . í 4 p : r e c u . j 

q u o d e f t d í c e r e r e c u . 8 i > n a m r e c u . 2 4 S c r e c u . 3 c o m p o n u n t u r r e e u . 

8 1 , 8 c r e e u . 2 4 p:rçz c u b . 3 p o f i t a p r i m a p a r t e r e e u . 14, p r o d u e i t f o l i * 

d u m 2 4 p : 2 4 p : 6 , S c p o f i t a p r i m a p a r t e r e c u b . 3 , P r ° d u c i t f o l i « 

d u m Í 2 p : 12 p : ^ . 

R e g u l a quacdam fpec ia l i s ,a t< | i t e m ' m o d u s t ra t fa t i on í s 
íubt i l i s . C A P . U 

I f u e r i n t d u o n u m e r i q u o d f i t e x d u $ u u m ' u s i n a l t e r í u é 

m u t u o , i n d e a g g r e g a t e í n f e d u < f t o , e f t a e q u a l e e i q u o d f i t 

e x d u ( f t u u n i u s i n q u a d r a t u m a l t e r i u s a d d í t o d u p l o r e 

q u a d r a t a : p r o d u < f t i u n i u s i n q u a d r a t u m a l t e r i u s i n u i c e m . E x e m * 

p l u m , c a p i o 2 SeSc p r o d u < í t a m u t u a i n re, f u n t re « 8 , p ' fë 12 , q u ô * 

r u m q u a d r a t u m e f t 3 o p : r e 8 <H> d i c o q u o d h o c e f t a c q u a l e p r o d u * 

<fto u n i u s i n q u a d r a t u m a l t e r i u s , & e f t 3 0 c u m d u p l o r e * i < * > q u i f i t 

e x 1 2 i n 1 8 , m u t u i s 3 & 2 . E r g o f i n t p a r t e s d p : 1 p o f . S c 6 m : i p o f . & 

d e b e a t e f t e q u a d r a t u m m u t u i 1 0 0 , i d e f t u t m u t u u m r e f i t 1 0 , E r u n t 

e r g o m u t u a q u a d r a t o r u m 4 3 2 m : i 2 q u a d . p t r e 1 8 P ; 4 3 i q u a d , 

q u a d . m : 1 5 5 5 5 2 q u a d . m : 4 c u . & h o c e f t a c q u a l e 1 o o , i g i t u r 332 p : i l i a 

r e e f t £ q u a 1 2 q u a d . & 1 2 q u a d . 1 ^ 3 3 2 a e q u a l i a r e i l l i ^ . i g i t u r q u a d r a s 

t a m r x t f t f f u n t a e q u a l i a re 4<?<?5<íp: 1 0 8 q u a d . q u a d . m 13888quad* 
m : i c u . q u a d j g í t u r p a r t i b u s i n r e d u ( f t í s i c u . q u a d . p : i 8 p < í q u a d . s c á 

q u a n t u r 1 ^ 1 0 0 p : 7 2 q u a d . q u a d . S e d a c q u a t i o n o n e f t i n p a r t e n o t a , 

e f t t a m e n p u l c h r u m . 

P r o p o n a t u r r u r i u s 6 d i u i f u m p e r r e c u . 4 p : r e c u . 2 , & e x i b i t r e c t u 

1 6 m : 2 p : r e c u . 4 , u t n o t u m e f t , & p o n a m u s c e f u p e r f i * 

c i e m r e c u . i < 5 m : 2 p : r e c u . 4 , & f i n t c u b i a e e d 4 0 , i g i * 

t u r p e r d ic f ta f u p e r i u s f i u e l i m a f t u m e r e c u b a m t r i n o 

d p 4 9 q u a d r a t u m e f t 1 2 m : r e c u . 4 3 2 , S c c u b u s o b i d r e 

c u b . ^ u m ^ ^ o p o r t e t a u t e m u t e x h a c q u a n t í t a t e j 

q u a s e f t 4 0 , & r e f e r t a g g r e g a t u m c u b o r u i n f i a n t d u a r p a r t e s q u x 

i n u i c e m d u c f t a : f a c i a n t i l i u m c u b u m : e r u n t e r g o partes 2c p:rev; 
4 3 6 m:recu.P33U, & : 2 0 m : r e v ; 4 3 < 5 m : r e c u . 9 3 3 1 2 , & : r e v : c u . h a r u m 

p a r t i u m d u c t a c i n u i c e m p r o d u c u n t r e c u . 9 3 3 i z m ; 5 3 ^ , 8 c c u b i f u n t 

4 o . P a r t e s i g i t u r f u n t r e v ' U i c u . 2 0 p ; r e v : q u a d . 4 3 6 m : r e c u . P 3 3 i 2 , & í 

v
m ' c u > z o m : r e v : q u a d . 4 3 Ó m : r e c u m e r g o p r o d u c a n t i n u i * 

c e m d u c l a c c e j i d e f t r e c u b a ^ m ; 2 p : r $ z c u , 4 , u b i e f t e t r e i l l a b i n ô m i a 

p r o p e r 
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D B R É G V L A A t t H A LIB. „ 
pro portion cm habens,haberemus quantum cum fit ex natura í>iV 
nomrj cubici.Hocuolui fcribereutintelligeres fuktííítatetn operas 
tionis:& quod arftimationon eft in quantitate cogníta,nífiut diui* 
fum, fcilicet uelut diuidendo quantitatem aliquam pet uirgula'rrt 
quae non habet nomen,& ita eft ÒC non eft: eft tamen notior & ma* 
gishabilisadomnes operationes quantitate fol idaumò eft quaff 
media inter folidarti & per fe notam, in quo generefuntomnesifc 
fimplices 8i coniun<fia% 

De modo omnium operatíónum in quántitatibus medio 
modonotis. C A P * l i u 

Ebes fcire quod omnes operationes multíplicatio,díuííf 
fio,additio,detra<fi:io & i^inuentioinhuiufmodi, eft ue* 

I lut in partibus numerorum,uelut uolo multiplicare, 
x rçtcu.7 mtRí CU.2 

rr~?— y ——per oportet ut 

ducas denominatoreSjfimul & fiethoc 
i^cui8^m:^2cu.54 ^ 

12. p:rç>1 o p:FÇ2i 6 m: z m:i£ 2 cu. quad 54 00 cu. quad. 312 5 
cu. quad. 67 5 m:r& cu, 
mcui8^m:i^:cu54 

quadaoom:Ricu.5m:Ríeu.quad.i944m:R2:cu.quadii25 243 
cu.quad.7 2 p:i£ cü.3. 

Et íímiíiter fácies in diuiiioneadditiortib.acdetracTtionib.reducc^ 
cêdo ad ide genus qntitatès íimplices,et íímiliter in eapiedo radice, 

uelut capioradice — - — — . 

capio R2 cu 2-5,& eft 5,8^ capio radicem infira feríptí denominatoris, 

&efti^6'p:i^5m:i*2m;i,&:habeo — — , 1 — d u d u m 

hoc ad ueram quantitatem per fua con* a, e e 5 
traria fiet diuifor, qui fitb, & qui diuidi* 1 j, ' '"J-* ' ^ ' 
tur multorum nominum a, & 5 diuifus c, 

m:i^z:m:i dicaturd,&dícatur 25 numerator primus, 
& fivus denominator feptem nomirtum f. Quia ergo a ad b, ut c ad 
d &eadf ,utcadd,dupl icataer i teadf ,u taadb duplicata: Igíturfi ?er 2 . 
ducantur a & b infe> &producantur g&h,e r i t h numerus,& gllEícm. 

proportio nota,& eft g ad h ut e ad f, igítur g ad f nota, 
Ethseceftfextaoperatio propria quan* 

titatibus medijs, 
D e 



h i e r o n y m l c a r d a n i 

Dedilígentí confideratíorié qüorundam íiiperius dídò/ ' 
rumcap.7. CAP. t i l l . 

I T i a m d í c a m u s q u ò d c u b u s a s q u a l í s fit 12 r e b u s p : zot'3c 
r e i a s f t í m a t í o e f t r e c u b . 1 6 p : 1 e c u . 4 , S c h a e c p o t e f t t r í b u i 

I d a n d o 2 0 n u m e r ü m c u b í s f i m í l í t e r 5 & p o t e f t i d e m n u m e * 

t ü s ciari a m b o b u s c u b í s S c d U o b u $ m u t u í s , & e t í a m a m b o b u s c u * 

b i s S c q u a t u o r m u t u í s p a r a l l e l í p e d i s , & í t a t r í f a r í a r m c o n f i d e r e m u s 

e r g o p ô f t q u a m c a p í t u l í í n u e n t í o , a c r e g u l a c u m d e m o n f t r a t í o n e 

í u r . i p t a f u i t , p e r p r í m u m m o d u m . S u m e m u s e r g o c ü b u m d í m í d r j 

ael i ímat íoníSj íd e f t i e c u . 2 p:ie c u . y , & e f t p ; íe c u . 54 p:re 01.13— 
& d u p l ú e í u $ q d é f t m i n i m u m , q u o d p o f s í t ^ p d u c i e x d í u í f i o n e se* 

ftímatíonís e f t 5 p : i e432 p : i e c u . i o 8 > l i q u e t í g í t u r n o n p ò í f e d í u í d í 

f i c h a r i c í e p r o p t e r n u m e r í p a r u í t a t e m . n a m c u b u s t o t í u s e i l e t 2 0 p : 

r e c ü . 2 / ^ 4 8 p : i e c u . í > < ? i 2 . S í n a u t e m c a p í a m u s i c u . ä q u a l e m 1 2 r e * 

b u s p : 3 4 , e r í t a s f t í rr ía t ío r e c u . 3 2 p t r e c u . 2 , S c d u p l u m c u b i d í m í d r j 

p : r e c u . i o 2 4 , p : i e c u b . 5 4 , S c h o c t o t u m e f t p r o x i m u m 2 2 - ^ i d e o 

d u o m u t u a p o t e r u n t c o n t i n e r i i n i i ^ , d i u i d e s e r g o 3 4 p e r i e c u . 3 2 

p : i e c u . 2 , e x í t i e cub.1024 m:ie c u . 6 4 , q U o d e f t 4 m ; i e c u b . 4 , & h o c 

o p o r t e t elTe ä q u a l e d u o b u s q u a d r a t i s , f a c e r g o e x r e c u 3 z p ; i e c u . 

2 d u a s p a r t e s , q u a r u m q u a d r a t a f i n t a c q u a l i a t r í n o m í o i í l ú a c c í p e 

e r g o d í m í d í u m m n o m r j , & e f t i e c u 1 2 8 m : 2 p : r e c u b . ^ , à q u o a u f o r 

q u a d r a t u m d í m í d r j d í u í d e n d i , í d e f t q u a d r a t u m T e c u . 4 p ; i e c u b . ^ , 

è c e t t i e CU. I b p : 2 p : i e c u . ^ d e t r a h e , r e l i n q u c t u r F e c u . 5 4 m : 4 p : i e 

c u . ^ j h u í u s í g í t u r r e 

le cu.4 pTO cu.^p:ie vma m cu.54 pmL cu.^m:4 
ie cu 4 p:iecu.-^m:iev^ie cu.54 prie cu.^m:4 

V addita Sc detra&a 
oftendit partes hoc 
modo.Iam ergoui* 
des quod cubus sequatur 34,1'ta quod 34 numerus eft squall's duo* 
bus cubis cum duobusmutuispart ium,&quiarefiduumcftnume 
rus rerum,& eft duplum mutuorum diuifo eo per rem, exibit nu* 
merus rerum quem conftat efte euridem. 

Prqponatutergo ab SC c d : 4; Sc fint res: Sc 
fint earurri quadrata b g,d k,fit autem a b diui* 
fa in e,ut cubi g h,h b fint quadraginta, Se crut 
b res p:40 asqualia toti cubo,&ideo auferatur 
m h acqualis ah,erUnt igitur très illa? fuperfî* 
cies b,SC iuxta altitudinem ab, b res ,& ex ab 
in m n, Se h b 40 : Se a c erit ie v: cu. 2 o pire 392, 
Se ebiev:cu.2om:ie392,&fit ef3,& f d erit 1, 
Sc cubi k l & l d cum duobus mutuis corporibus,& hoceftquari* 

tum fît 
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