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qd'qd.cum cubis aeqüalia numero 
qd'qd. cum rebíis asqualia numero 
qd' qd.cum qd;sequalía cub.&: numero 
qd'qd.cum qd.èqualia rebus Enumero 
qd'qd. cum qd.&rebus asqualía numero 
cjd'qd.cumqd;& cubis aequaliantimero 

13 qd'qd.cum qd.&numero asqualia cubis 
14 qd' quad.cum quad.& numero equalia rebus 

qd'quad.cum numero asqualia cubis &quad. 
qd' quad.cum liumero acqualia cubis 
qd'quad.cum numero asqualia rebus 8c quad, 
qd'quad.çum numero acqualiarebus 
qd' quad.cum cubis & numero aequalia quad, 
qd'quad, cum rebus & numero acqualia quad. 

In bis igitur omnibus capitulis,qua2 quidem funt gen eraliTsímá, 
utreliqua omnia fcxagintafeptem fuperiora, oportetreducerc ca* 
pitula,in quibus ingreditur cubus,ad capítula,in quibus ingredi* 
turresut feptimum ad quartum, &fecundum adprimum, deinde 
quxremus demonftrationem hoc modo. 

D E H O N S T R Á T I Ò . 

Sit quadratum a f,diuifum in duo quadrata a d & d f,& duo fup* 
plementa d c & d e,& uelim adderegnomonemkfg circuncirca, 
tit remaneat quadratuin toturti a h,dico quòd talis gnomo confia* 
bit ex duplo g c additae lineae,irí c a,cum quadrato g c,nam fg con* 
ftatex g.c in c f,ex diffiniríoné dataininitio fecundi Elementorum, 
Sc c f eft acquali s c a, cx diffinitione quadrati, & quia per 44 primj 
Elementorum, k f eft arqualis 
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f a, igitur duae fuperficies g f & 
flcjconftant ex gc , in duplum 
ca, & quadratum g c eft f h, 
per corm 4 fecundi Elemento* 
rum, igitur patet propofitum, 
íi igitur a d fit i cjd' quadratuTr* 
& c d ac d e,3 quadrata,Si d 
eruntb a 1 quadratum, & b c 3 
neceifario.cum igitur uolueri* 
mus addere quadrata aliqua, 
addc&de,&fuer intc l&:km . -
erit ad conplendum quadratum totum neceíTaria fuperficies 1 n m, 
qua: ut demonftratum eft,conftat ex quadrató g c humeri quadra* 

Tt ' torum 

8 
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torum dimídiat^nam cl eftfuperficies ex g ein ab,ut ofteílfum eíí̂  
Ôl a b eft i quadratum, quiaponimus,ad i qd quadratum,fl uerò 
& m n, fiunt ex g c ín c b,ex 4a3 prirni Elemenrorum, quare fuperfi* 
cies 1 n m^Sc eft numerus addendus,fit ex g c in duplum c b,íd eft in 
numerum quadratorum,qui fuit g c in feipfam,id eft numero 
quadratorum addito,& ha:c demonftratio noftra eft. 

4 Hocpera<ffco,femper reduces partem qd'quadrati ad f*,íd eft ad« 
dendo tantum utríqueparti,ut 1 qd quadratum cum quadrato & 
numero, habeant radieem, hoe facile eft3cum pofueris dimidium 
Humeri quadratorum,radieem numerí,item fades,ut denominate 
ones extremac ííntplus,in ambabús a?quationibus,nam feCus, tri* 
nomíum feu Binomium redactum ad trínomíum,neceíIaríò care* 
ret r adice. 

'5 Quibus iam pera&is,addes tantum de quadratis,&numero uni 
parti,per tertiam regúlam, utídem additumalteriparti,in qua c* 
runt res,fadat trinomium habens quadratam per poíítíortem,S<í 
habebisnumerum quadratorum, &numeriaddendi utriqjparti» 
quo habito,ab utroq? extrahes quadratam,qua: eii'tirtütiä,i quá 
dratump:numero,uelm:numero,exalia,ipofitio uelpluresptnu* 
mero,uelm:numero,uelnumerus m:poíuionibus,quare per quin 
tum capxtulum huius,habens p r o p o f i t u m . 

Q _ V A E S T I Ö V . 

Exemplum.Fac ex 10 tres partes in contínua ̂ ppórtíonejex qua* 
rum ductu prima? in fecundam,producantur £.Hanc proponebat 
Ioannes Colla,ÔC dicebatfoluinon pofle, ego uerò dícebam, earn 
pofife folui,modu tnignorab am,donee Ferraríus eum tnuenit.Po* 
nes igitur mediam 1 pofitionem,prima erit —~ 8c tértía erít ~ cubi, 
qrehaccacqntur io,ducendoomniam£pofifiönes,habebimus£c> 
pofitiones,eqles 1 qd qdrato p:6 quadratis {3:36,adde ex quintare 
gula,6"quadratautriqj parti,habebis 1 qd'qdratump:ia qdratis pr 
3^,^qualia 6 qdratis p:?o poíítionibus,nam íí sequalibus seqliaad 
dãtur,tota fient 3equalia,habent autem 1 qd quadratum p;i2 qdra* 
t i s p ^ , radicem 1 qdquad.pt^quad.p^é azqualia6°p°£ 
& eft, I quadratú 6 quad, 6quad. 
p;£,quamfi habe* 1 qd'qd.pruqd.p:36a?qlia6qd.prjopgjj 
rent 6 quadrata p: apõíl ~~ 1 q d , p : u p o i 
éopofitioníb9iam 
haberemus nego dum,fed non habent,addendi foitür funt tot qua ö * O ' 
d r a t i & n u m e r u s i d e m ex u t raq? p a r t e 3 u t i n p r i o r e r e l i n q t u r t r ino 

mium habens radicem,in altero autem fiat,fit igitur numerus qdra 
tQrunü 
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torum i pofitio,& quia utuidesin figura tertiaregula,cl&m k, 
fiuntexduplogcinab,&!gceftipofitio,ponam numerum qua* 
dratorum ad,dendorúfeiTlpcr2pofitíonesJidcftduplúgc,&: quia 
numerus addendusad J^kft ínnl j&ideó quadratum g c cum eo 
quod fit ex g c duplícató ill cb,feu etf g c in duplum cb,& eft 12, nu 
merus quadratorum priorum, ducam igitur 1 pofitionem,dimidi* 
um numeri quadratorum additorum,femperin numerú quadrato 
rum priorum,&infe,&fient 1 quadratum p: 12 pofitionibus addê* 
da ex alia parte,& eriam 2 pofitiones pro numero quadratorú, ha* 
bemtis igitur iteram excommunianimifententia, quantitatesin* 
firàfcriptas,inuicem äqual eis^titraqp habent radicem,prima ex rc« 
gula tertia, fed fecunda i qdquad.pozpof.p,i2.qdi^p:qd.p:i2 
quantítas ex fuppofito, pof.additi n u m e r i a q u a l i a . 
igitur duda prima par* 2 p ö f i p : 6 quadrato.p:£o p o f p a qd.p:i2 
tetrinomq intcrtiam,fit pof.numeri additi. 
quadratü dimidia par* " 
tis fecundas trínomij, quia igitur ex dimidio fecunda ínfe, fiunt 
90 o,quadrata,&ex prima in tertiam,fiunt 2 cubíp^o quadratis p: 
7 a pofitionibus quadratoram,fimílítererítdcprímendoper qua* 
drata,quia aqualia per aqualia diuifa,producuntaqualía,ut 2 cu. 
p:^o quadratis p:72 pofitionibus acquantur?oo,quarei cubus p: 
15 quadratis p.*3 6 pofitioníbtis aqüântur 45 o. 

Sufficit igitur deducendô adrègülam,haberefemper r cubum p: 
numero príórum quadrátortinl,addíta ei quarta parte p: numero 
pofitionu fáli,qualis eft numerus §quatíonis primus,ut fi habueri* 
musi qd'qdratiim p:i2qüadrarisp^é",aqualia6"quadratisp, 60 
pofitionibus, habebímus 1 cubum p: 15 quadratis pofitionú 
bus aqualia 45 o,dimidio quadrati dimidrj numeri p o fitionum,&: 
fi haberemus iqd'qdratum p: 16 quadratis p:64 aqualia 8° pofi* 
tionibüs, haberemus 1 cubümp:2o quadratis p pofitionibus 
aqualia 8 0 °> & fi haberemus t qd' qdratum p:20 quadratis p: 1 o o, 
çqualia 80 pofitionibus,haberemusí cubum p:2$ quadratisp:ioo 
pofitionibus aqualia 8 o o,igitur hochabito,in priore exemplo ha 
buimus,i cub.p:i5 quadratis p:3<£pofitionibus aqualia 450, igi* 
turrrifftimatio,per I7fficapítulu,eft:I^v:cubica287fp :I^8o449í-
J>:I^v:cubíca287i,m,f^8o445>l:m•5,Hic igitur eft numerus qua* 
dratorum,quiduplícatus,eft addendus eXutraq?partc,quíafuppo 
nuntur 2 res addenda,Sc numerus adendus ex utracç parte, ex de* 
monftratione,eft quadratum huius,cum eo quodfitexhocin iz,-
iiumerum quadratorum, manifeftum eft autem,quodrç quadräta 
í>iimiággregatisfemper eft i quadratum pidimídio numeri quadra 

Tt 2 torum, 
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torum,abfcp alio,fcu p:i pof.p:dimidio prioris numeri quâdratoru 
uelut i qdqd. p:^quad.p:? eft 144. Sí 1 qd'qd.p:2po£p:6 qdrato* 
rum p:p:i cjd.p:£ pof.numeri affumptí p:? eft £qle2>5ef t 1 qd.p: 
1 pof.numeri aífumptíp^.Eftaút 1 pof.p:$ dímidíum 2 pof.p;6 nu* 
meri quadratorum ÔC ideo cum pofítio fit alteríus generis à qua* 
drato,oportet ínuenire prius aeftimationê eíus & eft numerus fim» 
plexaddendusutin praefenti exemplo erit R>v:cubíca287-^p: rçc 
8044.9i-p:i^v:eub.287-rm^ 8°449-j-pn,&hoc quia dímídiú 
prioris numeri quadratorum fuit 6,8cin addíto trínomío fait 1*1:5, 
igítur totumfuítjutdíxi^ierumreliqua pars,fuit quadrara 6 p:du* 
pio huius numeríjigiturfuitnumerus qdratorum R2v:cubica 23 o o 
píRí5148752p:riv;cubica2 3 o o m:í£ 514 8 7 5 z m:4, & numerus re* 
rum exfuppofito fuit6o,&numems eft (utoftenfum eft) quadra* 
tum diífbe quantitatis,plus duodecuplo ipfius quantitatís, uerum 
quia ex fuppofito,ex numero quadratorum in numerum arquatio* 
nis fitquadratum dimidrj numeri rerum,igitur diuifo 9 00 quadra* 
to dimidrj numeri rerum, per numerum quadratorum,exíbit nu* 
merus,quantitates igítur funt has,utuides,& quxalatusageftcom 
pofitú ex lateribus duorum quadratoru a d & d h dímifsís fupple* 

quadrata rí v: cubica 23 o o p:R2 51487 5 z v; 
cubica23oom,Ri5i4875zra»4 

res 60 
900 ^ ^ ^ 

numerus x£ V; cubica 230Ô p: r: 5148 7 5 2 p; rfc v; 
cubica 23 òò m: r? 514845-2 m:4 

mentis,erunt RI primac & tertiç haru quantitatum íuncftae muicem* 
>fcv:totius aggregati,quareR2primae & terna? quãtítatís,a:quantur 
3 qdrato p:R> v: cubica 2 8 7 T* p:R2 8 °44?-J- p:R* vrcubíca 2 8 7-f - m: 
RÍ 8 0449^- p: 1 ,fed RÍ pjimas qntitatis,eft numerus rerum, quia eft 
Ritotidem quadratorum,&Rtterti as quantítatís eft num erus, quia 
tertia quantítas eft numerus,habemus igítur x quadratum p;nume 
ro,asquah'a rebus & num ero,mínue minorem numerú demaiore, 
accipíendoR2,íd eftaccipiendo R2 denominatorís & numeratorís, 
habebís 1 qdratum p:hoc numero toto mrnumero infra fcrípto as* 
qlia numero rerú,huic fcih'cet,R2uníuerfa4ifsima R2 v:cubícp 2300 p: 
Rz v: cu. 28 7~r p: J* 8 °44?-r P: v cu •2 8 7~r m' ** 8 <=44? T P; ̂  

3 0 

Rív:mai^v:c.2300p:Rt5i4875z p:R2v:cu.23oom:i^5i4o752m:4 
Ri5i48452p:Rjv:cubica 2300 1^^5148552 m:4,necrefert,quod 
numerus ille fit compootus exp'&mmam tantym refert dicere, 1 

quas 
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quadratump,8,aequatur Erebus> quantumdicerc i quadratum p; 
io m:2,^quatur £rebus, fequereígitur capitulum qumtum,dc qua 
drato Si numero,aequalibus rebus,ducendo dimidium numeri re* 
rum in fe,&auferendo numeram sequatíonís inderefidui fumen* 
do is generalem,quam addeá dimidio numeri remm, Si habebis 
rem qua:fuit media quantitatum anologarum quacfitaiiim, 

Q v AE s T ! o v i * 

ínuenias rtumerum,qui fit acqualás radiei fuaequádratse,&: duá* 
bus radicibus cubicis pariter acceptis,dices igitur fi talis numerus 
fuerit cu quadratum,radix fua quadrata ncceffariò eft i cubus,& 
duas radices ctibicg funt2 quad.igitur i cu quadratum, gquabitur i 
cubop:a quadratis,deducendo igítür ad inferiores denominado* 
nesper qd.erit i qd'quadratum equale i pofitionip;2, pofui autem 
2 radicibus cubicis,quia cum regula fit generaIis,hoc tamen mo* 
doduplicitcrfoluipoteft,iitpatebit.Namqjfii qd'quadratum a-* 
qüatur i pofitioni p:i,igitur i qcfquadrátum rri: i a:quabitur i pofi 
tionipa,nain ab sequalibus sequalia auferuntur,diuideigitur am* 
bo ha?c,per l pofitiortem pa,commUnem diuiforem, habebis i cu* 

lqd'quad.m: I 
i pof. p: i 
I pof. p: i 

i cu<ma qd.p;i pof.ma 
i 

bum m;i quadrato pa pofitionema, 
çqualia i, igitur i cubus píí poíítíone, 
ícquatur i quadrato p ; 2, igitur ex 18° 
capitulo,rei xftimâtio eft is v: cúbica 

cub.is ^ ni: £ 
Si cu quadratum huius eft nu* 

mcrus quaefitus,cuius is quadrata,& 2 radices cubic£ funtillí gqua 
les,& tales radices funt duplum quadrati huis quantitatis cum fuo 
cubo. 

At regula generaíi fie facíemus quia enim i qd' quadratum scqua 
tur i pofitioni p:2,addemus ad utramcp parte 2 pofitiones qdrato* 
rum,cui fubferipfimus qd.utintelligas nô eife ex generc prioru de 
nominationu , fed eife pofitiones 
qdratorum, igitur numeras adden 
dus,eft i quadratum numeri qdra* 
torum,& hoc eft,ut in tertia regula 
huius capúuli, quadratum d F,na 
hie additio fupplementorú eft ut 
d c,a c,d e,ad quadratú fimplex a d, 
igitur fufFicicaddere quadratu df, 
abfq uc additione fuperficierumfl 
Simn,qua:erantneceifariacin exemplo quints qua?ftionis,quia 

Tt J igitur 

1 qd'qd.p:2 pof.pa cjd. 
numeri qd.numeri qd. 

2 pof.pa pof p:2 p:i qd. 
numeri qd. numeri qd. 

^quad.4pof.p:2 cub. 
numeri quad. 

^ aequatur2 cu. p:4 pof. 
4 sequatur i cu. p: 2 pof 
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igitur additis 2 pofitionibus p:i qdrato numerí quadratorum, ad l 
pofitíonemp:2,fittotum2pofitíonesnumeriqdratorump: 1 pof. 
p:2}p:i quadrato numerí quadratorum,&hoc habet radicem,opor 
tetut quadratum dimidrj media: quâtítatís,qua: eft 1 pofirío, eque* 
turdudui extremorurri,igitur ̂ -quadrati,gquabitur quadrato, 2 cu 
borum 0:4 pofitionibus numerí príoris, quare abiedís quadratis 
utrínq3,fiet^-acquah's 2 cubís p: 4 pofitionibus,&:f a»qualís 1 cubo 
p;2 pofitíoníbus,quarcreí aeftimatio eft 1* vi cubicai* 1* 
v: cubicai*^—m : hícígítur eft numerus quadratorû addendus 
utricp parti,& duplicatur,&: quadratum huius en'tnumerus adden 
dus ad utramq? partem,&gratía clariorís intelligently appofuí híc. 

Prima r qd'qd.p:qd.i£v:cu.i*i9 j ^p îTmîn tv : cu* 1557^7 
p:numcro v:.çu.^p:i* p:i* v:cu. ££m:i* m : 1 

Secunda qd.i* v:cu.i* i^—fpt ̂ -m:i* v: cu. iíz pof, 
pmumero 1* v : c u . ^ | p:i* 3 p:i* v : c u . Ä gZL- p: ií. 

Manifeftum eft igitur, quod oprimi,eft I quad.p: 1* v t cubicai* 
p:^ mn* v: cubica 1* radix fecundi,eft res G.Í. gene* 

ralis i* v: cubicae i* 19 ~- t p : ̂ m : 1* v: eu. 1* 19-—, mtyprnumero rz 
v - i * v : c u b í c a . ; ^ p í i * ^ p : i * v : c u . ^ m : i * 4 ^ p f & : h o c , u t 
díxí,quía latus a d qdratí,c5ponítur ex a b & b c, lateríbus qdrato* 
rum extrernorUm,abfq? commemorationefupplemendorum. Ma* 
nifeftum eft etiam,quòd numerus,qui eft cum 1 qd.eft minor nume 
ro qui eft cum rebus,igitur habebímus t qdratum azquale rebus 1* 
G i? v:cubica: r* 19 ^mt^tviciu^t 7-p:numero,hoci?z 
G I* v ; cub ica^p : i* j ^ p : i * v : c u . ^ m : i * ^ p: f-m:i* v: eu. 1* 

f p: £ m:i*v:cu,i* -^zfm: ^. Quare ducemus dimidium numerí 
rerum in fe,& cft,ut ducamus totum in fe,& fit idem, dempta 1* 
deinde accípíemus quartam partem producTti,& eft dimidium uítí* 
m as i* v:qua: eftrmfupra pofitse,ídeo addíta, relínqtietür fiümerus 
totus ctímpoíitus i* v"* i* cub.v:-™p:i* p:i* v:etib.-~-m:i* 
B K p i V : ' C U - ^ 4 Ï G ? S P ; t ï s M i l * v:cu.i* radíxhu* 
ius totíus G^addita dimidio íiumerí rerum,íd eft huicnumeroifc vm* 
Kv:cu.i* — p : ^ m : i * v : c u . ] * m:^,conftítuítrem. 

Et fidíxíífet,quòd numerus propofitus acqueretur radia qua* 
dratx & cubicas paríter acceptís,non potuíftet folui,nift hocfecun* 
domodojperregulamgeneralem. Deducereáutem a»ftimationes 
a:qualcs adídem,ut primam aeftimationem ad f ecundam, iam te do 
cuíín libro quantítatum alogarum, quamuis fit dífficillíma ope* 
ratio,&ideo complementum in hís operatíoníbus,eft quafi extre* 
mum, ad quod peruenít perfe<fh'o humani íntelle(ftus,uel potius 
imagínatíoníSjin hoc enim cognofces íllorum díffercntíam. 
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Sf quis ígxtür dicat,inuenías numerum qüí du<?his iii Cubicam 
íiiam p:£,faciat £4,dices igitur, poftto eo nuiíítfre 1 cubo, habebi* 
mus i q d'quadratum p : 6 cubis asqualia 64 , quare per féptimam 
tranímutandiregulam feptími capituli huius habebfrfmsi qd qd, 
íequale 6rebüspí4,Undehabita asftimatione ex hoc capitulo per 
nonam regulam eíufdem capituli,habebimus internum. Ht qui* 
bufdam adeò uidebuntur difficiles hg operationes,utuix easueras 
eíTe credaiit,nos autem oftendimus modum,q quantitates ift^ alo* 
gas arquíualentes humais , ad numéros reducantur,&dedimus 
demonftrationem utramque,& Geometrickm à caufa,& Arithme* 
ticam ab efFecftu* 

Q _ V A E S T I O V I L ! ; 

jPac ex£ très partes in continua proportíone,quatTÉta quadra* 
ta prim£ & fecundç íun&a fîmul faciant 4,ponèmus prímani 1 po* 
fîtionem,quadratiim eius eft 1 quadratum,refiduum igitur ad4,eft 
quadratum fecundas quantitatis,id fcft 4 mu quadrato,huius radjV 
cem,& f pofîtionem detrahe ex à,habebis tertiam quantitatem, ut 

i pof. I v:pçz4 1*0:1 qd . | pof.m: v:4 m:i qd. 
£pof.rn:i quad.m:R2 v;4 quad.mji qcfquad. 
416 pof.m;rç v;4 quad.m: 1 qcf quad. 
6 po fm:4 sequal.i* v:4 quad.mu qd! quad» 
3 6 quad.p: 16 m:48 póf.asqUantur 

4 quad.m: i qd'quad* 
32 quad.p: 16 p: t qd7 quad.aequalia 48 pof. 
i qd'quad.pî32 quad.p:25^aeqUalia48 

pof.p:24° 

uides,quàre 
du&a prí*|^ 
ma in terti* 
am,habebis 
ópofitíones 
m:i quadra* 
tom:r^v:4 
quadrátoru 
m:iqd'qua* . 
drato gquà* 
lia4m:i qd 
qüadrato fecundas,abijce 1 quadratum m:cx partibus,habebis 4 çâ 
qualia <5 pofiti ônibus m:r?2 v:4 quad.m:i qd'quadrato,quare dpo i 
fitiones m;4 equanturrçi v:4 quadratorumn qd' quadrato quare 
quadratahorúetiamasqualia funt,à quibusabrjce4 quadrata cõi 
munía,exutra<çparte,habebistandé32 quadratap;i<>p:i qd'qua* 
drato,íequalia 48 pofitionibus,quareaddendo 240 utrícç parti,id 
eftrefiduum quadratí dimidrj numeri quadratoriim, habebis 1 qcf 
quadratum p:j2 quadratis p : ^ , asqualia 48 pof i t ion ibusp^a , 
addas igitur 2 pofitiones quadratorum p:i quadrato p ^ i poíítiV. 
ônibus numeri quadratorumutrique parti, primaígíturpars ha* 
bet radicem necefíariò, &quia uolumus fecundam etiam habes 
rc,quas eft 2 pofitiones quadratorum p;48 poímonibus.ex priori« 

bus 
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bus p:i quadrato p: 32 pofitionibus numeri quadratorum p: 240, 
ducemus primam partem trinomrj in tertiam ut uides,et dimidium 
fecundain fe,& fient57 6 quadrata aqualia 2 cub.p : 64 quadratis 
p:48 o pof. quadrato 

rûigituriSS aquan* 57^ lquad . 
tur 1 cubo p : 32 qua* 1 P o i : p: 4-8 pof.p: i quad.pjja pof.p:24o 
dratis, p : pof. 240, quad. numeri quad. 
quare per 17 capitu* 
lu huius,habebimus 2 cub.p:é4quad.p:4-8°poi". | qd. 

1 eubum aqualem 101 ^-rerum p:4*o inde habita huius aftima* 
tione per fuumcapitahim,minue 10^,tertiam partem numeri qua* 
dratorum,per 17 cap.&confurgitreifi&a aftimatio, habebis igu 
turx qiiadratum p:i^p:di<fta aftimatione,ex una parte,aqualia re* 
bus quaeftMtRtdupli aftimationis i n u e n t a 2 g g r e g a t i exqua* 
drato di<fta aftimationis, & eadem aftimatione duda per32,& 
240 numero addito,hoc autem ut liquet,eft minus priore numero, 
quia fi loco 240 adderentur256,eifentaquales,igitur 1 quadratum 
p:aftimatione inuenta p: i£m:i£v:illatriumquantitatum,ideft 
quadrati aftimationis cum eadem du<fta per 32, & cum 240 tan* 
£uamuno numero,aquantur rebus q u a funt fecundum radicem 
dupli aftimationis inuenta,quod eftpropofitum., 

Q j ab s T1 o 12t 

Inuenias numerum,cuius qd'quadra turn, cum quadruplo fui,& 
8 aqucturdecuplo fui quadrati,dicemus igitur 1 qefquadratump: 
4pofp:8,a^quanturio quadratis. Quarelemperpofitionesdabi* 
mus quadratis,& auferemus a qd 
quadrato,& habebimus iqcfqua 
dratump: 83 aquale2o quadratis 
m : 4 pofitionibus,& quia uide* 
mus numerum quadratorum eife 
magnum,& rcrum paruum,ideo 
conabimurminuercnurtierum qt. 
dratorum pouus,quam augere,& 
faciem9 ut diminutio fit ex utraq? 
parte2 quad, namaminori irnoa 
2 quadratis femper ferme eftinci* 
piendum,quia non oportet ut ue* 
nias ad m:qd.ex parte rerum,quia 
fie non haberent radice,fubdudtis 
igitur 2 quadraus ex utra(^ parte, 

1 qcTquad,p:4 pof.p: 8 
10 quad. 

iqdqd.p :8 I ioqd.m:4P_°5 
1 quad'quad.m:2quad.p:8 

Sqtiad.m:4pof. 
1 quad'quad.m:2quad.p:t 

8 quad.m: 4 p o f n i £ 7 ^ 
2 pof. i quad.p:2pof. 

1 quad'quad.m:2pofm:2 
quad.p: 1 quad.p:2 pof. p: 1 
8 quad.m:2 pof.quâd.m:4 
pof p : 1 quad .p^pof rm7_ 

habebis 



d e á r í t h m e t i c a l i b . 
8 m.*2 pof.qd.j 4 pof 

m j 

4 quad; 
qd,p:2pofm:7 
8 m : 2 pof 

8 quad.pn^pof.m^ niíi cu.m:4qd. 
p;i4pofquad. 
4quad;p:30pof. | 6o p: 2 cub. 
i cub. p; 30 sequatur2 quad, p: 15 pof. 

pol. z 

Íiabcbís i quad' qua* 
dratum rri: 2 quadra* 
tisp:8,gqualia 8 qua* 
drati's ni: 4 pofitioni* 
bus,darum eft autem 
quòd ft i quad' qua* 
dratum m: 2 quadra* 
tis debet habereradi* 
cem , oportet ut nu* 
merus fitp: i,fed eratp: 8,igituroportebit a u f e r r e 7 exutraquè 
parte,hab ebimus igitur 1 quad' quadratum m:2 quadratis p: 1 cc* 
quale 8 quadratis m: 4 pofitionibus m: 7, addemus igitur per 
m:ut dictum eft,2 poíitiòiies quadratorum ad reliqua % q u a d r a * 

ta m: ex regula, Si addemus per p i ut in eadem, ad numeram t 
quadratuul p: 2 pofitionibus ex utraque parte,quare h a b e b i * 

mus partes acquales,qua: enim adduntur Si minuunturfunta** 
qualiá,igitur8 m:2 pofitionibus quadratorum m : 4 p o f i t í o n í * 

bus,p :|i quadrato p:2 pofitionibus m : 7 numeri, h a b e n t rad i* 

cem,multiplicando igiturprimam partem,quaecft8m:2 p o f i * 

tionibus quadratorum, in tertiam,quce eft 1 quadratum p: 2 po* 
fitionibusm^jfitilludquoduidesàlatere,pro numero quadra 
toram, Si hoc asquale eife debet 4 quadratis, qui eft numerus 
^pdü<ftus,ex dimidio media:partis in fe,quaré abrj cícrido quad. 
utrinque,fietillud multinomiurri,a:quale 4, quare tandem redu* 
dís partíbus ad fuas côfimiles érant z cubi p:éo,a?quales 4 qua* 
dratis p^ó pofitionibus,Si 1 cubusp^ojsequalia 2 quadratis p; 
15 pofitionibus,quareres ualet2,uel per capitulum,uel eriainfo* 
lofenfu experiendo. 

Circaquodnotandafunttria. Prímum,quodreduxirem ad üotatdtm 
experimentumin numeris,utuideres ueritatemrei facilius, ftul* 
tum eft enim femper difficultatem addere diificultati, fecun* 
dum,quód 1 cubus pr^o asqualis 2 quad, p: 15 rebus,habet aliam 
reiseftimationemquam 2,qua: cogníta eft ex fuo capítulo,fed 
pro nunc ne operatíolongíoreuadat,eamrelínquímus. Ter* 
tiumnotandumeft,quodtu uídes, demonftrationem fic tene* 
re'in m: ficut in p: Si quod numerns femper eft addendus ne* 
ceífaríò,quia confurgit ex quadrato numeri quadratorum cum 
riUmero quadratorum priorum,feu quadratafintaddendafeu 
thinuenda,-du<fto in dimidium numeri quadratorum minuen* 

Vü dorurri 



i qd' quad.m: 2 q d. p: 1 
m:4quad.p:8 

z f f h i e r o n y m i c a r d a n i • 
dorum. Hoc ftante, diximus quod rei aeftímatío eft 2,& adders 
dse funt 2 res per mrquadratorum, ígítur minuemus 4. quadra* 
ta ex utraque parte, habebimus ígítur 1 quad'quadratum 
quadratís p: 1 ,acqualia 4 quadratís m: 4 pofitíonibus m: 7,pro 
numero autem addendus eft quadra* 
tus numerí dímídrj quadratorum de* 
tra&orum , St hoc dimídíum eft 2, 
quadratum cuius eft 4 , St fimiliter 
produdtum ex numero priorum qua* 
dratorum in rei azftimationerri, quod 
produ<ftum eft 4, ígítur addemus 8 
utrique parti, St fient tandem ut ui* 
des,i quad'qua 
dratum:<? qua* 

dratís P :
 4 quad.m :4 q u a d . p n - *poCm:i 

qualia 4 qua* — 3 im:2pof. 

qd'qd.m :6 quad.p: t 
8 quad, m; 4 pof. m:7 
m:4quad. p:g 
4qd.m:4pof.p: 1 

i q d q d . m i ^ q d . p : ^ — 

4quad.m:4 quad.pn— 

.i 
qd.acqual.2 pof. p:2 
qd. p; 2 pof. aequal. 4 

1 quad.m:^ 
3 m í 1 quad. 

pi* 

p*1 acftímatío 
r e s i ^ p t i 
quad.4p:r?íi2 
qd'qd.28 p:R2 7^8 

r aeftimatio 
res 1*501: f 
quad.6" m:R22o 
q d q d ^ é m : 1*288° 

4resrç2 4 8 p : 4 
q á q d ^ y é S p : 2 8 

p : 8 

4 res 1*8° 4-
qdquad,m;R2288op»5^ 

pi 8 

dratism:4po* 
íítíoníbus p: 1, 
manifeftum eft 
autê quod am* 
bohaec habent 
radices dupli* 
ces , ut uides, 
fed facfta redu* 
«fhone ueníunt 
neceftàríò ad 
duo capítula, 
uel i quadra* 
turn sequale 2 
pofitíonibusp:2,uel i quadratump:2 pofitíonibus aéquaíía4, 
horumeapítulorum aeftímationes funt i*3p: i ,&i*5m:i ,díco 
ígítur quòd in seftímationibus i quad' quadratip:4pofiríoní* 
bus p : 8 , equantur 10 quadratís , cuius probationis exper i* 

menrum habes à latere dilucidum , ut patet, non declaro au* 
tem, an fada alia pofitione perueniremus ut dixi, cum 1 cu* 
bus p: 30, asquabatur 2 quadratís p;i5 rebus, ad alias duas a?fti* 
maríones3fed fi te deledat op era tio, per teipíum potes illud in* 
quirere. * 

Q_v AE s T I O 

aggreg.i* 12 o o p:4© | aggreg. 60 m:i* 2 o o o 
10 quad. 40 p: 1*12001 joqd.éo m:T*2000 



i Ê 4 

r P î ^ i r 2* 

y 

i r p í ^ i ^ p ^ v í n t í j - p : ^ 

DE A R l T H M E T I C A LIB. X. ,47 

Qy ÀE s r I Ö X. 

Iriuenias très numéros in continua proportiohe,quorum ag* 
gregatum fît 8,& qdratum tertrj,fît aequale aggregato ex qdratis 
primi 8c fecundí,poriemus eos per primam regulam i,i p o f i qd„ 
eruntigíturquadratai, i quadfatuny quad1 quad.igituri quad* 
quad.£equaturi<|iiadratop:i,quare ex capítulo deríuatíuorum 
uígeíímoquâttò, habebimusi rd aeftiihationem v: Ri pi-—» 
Si tertía quatttitas,eft eíus quádratúm,fcilicet Ri i & prima 
fuit I, ígítur totum aggregatum eft I ip : RZ. i p; R2V; RS L J-p: 7-, 
hoc aütem non eft 8>ut propofî* 
tilth eft, die ígítiir per regulam 
tríum quantitatum ,0 1 ip:R> 1 
p ÎRî v:r j I i p: r effet 8, quid e& 
fet i prima quantítas í diíc 8 in i, 
fit 8,díuide 8 per 1- p: Ri 1 ̂ p: RZ 
v: R21 ~p: i, & exit 4 pí rî v:r2 5 ö ó p : i o m 1̂ 2 o p : 18, h arc 
eftprima quantítas, í^ahabíta ft düxeris earn per R2 I ̂ -p: j-M** 
bebis tertiam quantítatem, qûam ft duxerís *äenuo in primam 
quanritatem ultimo inuentarum3i^ Gprodu<fH, eft f e c u n d ^ quan 
titas,&ne mireris quod temam quantítatem prseponam fecun* 
das in operatíone,quía eft longé fîmplicior^ 

Q_V ÀÈ S TtÖ 

Si quis dícatjinuenías numerum, qui ductus in rç fuam cubi* 
iam m : 3, faciat £4. Pones ilium 1 cubum,igitur dudus in r* cu* 
bicam m:3 producit i quacî quadratum m : 3 cubis, aequalia 
igitur i quad' quadratum m:5 cubis,aquatur ^4,dico quod pof* 
fumus foluere modo feptima? quaeftiònis, & etiam alio modo» 
fine tranfmutatione, quo poteft etiarri foluí feptíma quáftío}& 
facílíusjfed uoluí docere ambosfriödos*, ut melius fares ópera« 
ri,debes ígítur feire duo. Prímum, qúòd üt res debent fem* 
per manere ab alia parte, à qua eft numerus cum quadratís. Si 
non à parte quad'quadrati, iîc cubi, feü pí feü rh: debent man ere 
tum quad'quadrato. Secundum,qüòd ut numerus rerum nun* 
quamdebetuaríarí,íícnecnuméruscuborum. Etpoílumusad* 
dere terríum hís,fcílícet*quc>d ubi funt res , peruenimus ad t 
quad'quadratum p;quacLp:numero,aequalia quad, rebus p: uel 

V u 2 ni;& 



H I E R O N Y M I C A R D A N 1 . , 

m:&numero ptfichicperuenimus ad quad'quadratum ptquad. 
p:numero, aequalia quad quad, cubis p: uel m: Si quad, p: Hoc 
tntelle<fto,ficfoluiturquaeftio,addesad numerum2 pofitioncs 
quadratorum,igitur dH<fto eius dimidio in fe,fit i quadratum nu 
men quadratorum quadratorum,diuifo igitur eo per 64, habes 
~ quad, numerum quadratorum quadratorum, quareuides, 

I £ 4 ^d .p : i j m:3cub. I 2 pof. I £ qd. 12 pof. | 6*4 
I qd'qd. qd. J qd'qd. qd. 

quod addidifti ad habendam radicem ~ quadrat, pro numerc* 
quad'quad.&2 poficiones pro numero quad, igitur addesea* 
dem ad 1 quad'quadratum m;3 cubis,&habebis^-quadrati p:r, 
pro numero quad quad.&m:3 cubis 8Cz poiitionibus, pro nu« 
mero quad.igitur ad hoc ut habeat radicem, oportet ut extrem» 
inuicenvdud:a,producant,quantum dimidium media? quantity 
tis infe,eft autem dimidium 1X

T cubi,quod du<ftum in fe, pro du* 
cit 2 7 cu quadrata,& ~ quadrati p: 1 nu i£r i quad' quad.in 2 po* 
fitiones numeri qua^.producit £ cubi p: 2 pofitionibus numeri 
cu quadrati, nam quad quadratum in quadratum, pro ducit cu 
quadratura,habes igitur^ cubi p: 2 pofitionibus numeri cu qd. 
aequalia2 i c u quadratis,igitur cu quadratum, ad cu quadratum 
in aequalitate, fie numerus ad numerum,quare^cubip:2pofi* 
tionibus,aequalia2Square 1 cubusp: 64 pofitionibus aequalia 
72,quarerei aeftimatio,p:is vtcubica is n o o ^ p ^ m : is v: cu* 
fcica is noo^m:36 ,&:dup lumhu ius pro quadratis addetur 
utrique parti,radix igitur,ex una parte eft 8 ptrebus fub numero 
aeftimationis rei,ex alia autem quadratafub numero is v; ^-qua* 
drati,huius seftimationis addito i, m; pofitionibus fub numero-
IS dupli huius seftimationis. 

Q V A E S T I O X I L 

Si quis dicat,i quad'quadratum p^sequatur 12 rebus, addes 
2 pofitiones quadratorum, & 1 quadratum n u m e r i quadrates 
r u m , quare fie 
habebit is qua* 1 qd'qd.p: 3 j 12 pof. 
dratam fine nu* 2 p o f q d . p : i q d . m:3 
mero ut clarum 1 qd'qd.p:2 pof.p;i qd. I 2pof. I 121 1 qd.m:^ 
eft,igituradde* 1 qd 'qd.p;^quad.p;9 i 6 q u a d , p ; i 2 p o f . p : ^ 

mus. 



DË A R I T H M E T I C A LIB. X. 
mus ex alia parte pro numero quadratorum 2 pofitiones,& pro 
numero i quad, m : 5 habebis partes utuídes, quare multiplica^ 
tis partibus,habes 2 cubos aíquales Erebus 1 cubum, ac* 
qualem^rebus p;i8 , St rés ualet$,igitUr partes funt utuides,& 
erit I quadratum p : 3,1* primae partis,sequalis rebus 6 p : mu 
mero £,&res quaefita erit,i£ p;i* i f . 

AE s T I o x m . 

Inuenras numerum,cuius quacf quadratum cum dupl® cubi, 
fit I p : ipfo numero igitur dices, 1 quad'quadratuis p:2 cubis a 
quantur ad 1 pofitionem p:i,hicnon daturlocus radiei fubtras 
hendae,nec diuifioni. Sed dices ex prima regula,inuenias très 
numéros in continua propotíone,quorum aggregatum ad ag* 
gregatum fecundi St terti] eandem habeat rationem, quam ag* 
gregatum fecundi St tertrj adprimum.Pones igitureos 1,1 pof í 
quad.habebis igituri quad1 quadratum p:2 cubis p:i quadrato^ 
eequalia 1 quadrato p:ipoíÍtíonip:i,quareabieÃo 1 quadrato 
communi, habebimus 1 quad'quadratum p:2 cubis, aequalia 1 
poíítionip:i, ergo iam fcimus rationes quantitatum, quia uero 
cx aggregato in primam,fit quadratum aggregati fectilidaeSt 
tertian,igitur tale aggregatum eft diuifum fecundum proportion 
nem h ab entern medium St duo extrema, St eius minor portío 
eft i,igiturrefiduum(& eft maior portio)eft ,&hoc sê* 

quatur(utfupponitur)i quadrato p;i pofitione,igitur quantum 
tetfuntutuides. 

Mediae igitur quantia prima * V 
tatis(qu£eft res)t quad; 2 resmv: 
quadratum p:2 cubis x* y quad.i* i-J p;i m:i* v :m~ p:^ 

quanturipfi quantitatip:i,id efti*v:i* i ^p ;^p : f :&per 
harcintcllígis modos harum regularum,fi exem* 

pia haec díligenter cum fuis opérations 
bus animaducrtas. 

Vu 3 De 



z f f H I E R O N Y M I C A R D A N I • 
Dê modís íilppofitíonum generaííum ad artcm maiorem 

pcrtittcntibusj &C regtms quae extra ôrdinem funt, 
acxftfmatíonibus diüérfi geneíís ab his quae didac 
funt. C A P . XL. 

Vm fueríf cubus Squall's quadratís & numero, fi ab 
seftímatione ill a detrahatur, numerus quadratorum, 
relinquetur seftimatio cubi & totídem quadratorum, 
arqualíum numero qui fit in eadem proportions cum 

número primai sequationis in qua eft ípfa fecunda zequatio feu 
acftí matio ad primam aeftimationem,Exemplum, cubus acqua* 
tura quadratís scftima* 
tio eft 2^,dico,quoa fi abrjcias 2 xftimat. 

i cu.aequal 2 quací. p: 
1 cu.p;2 quad. «equal 

17 <5-4 
<*4 

2 t numerum quadratorum reliri* 
quetur aeftimario cubi & 2 
quadratorum,sequalium -f^qui 
Humerus eft in eadem proportione cum numero prions «e* 
qüatíonís,in qua eft ̂  aeftimatio fecunda,ad 2~ primam aeftima* 
tionem,cuius demortftratio fithacc» 

D E M O N S T U T Í Ò . 

Ponátura b aeftimario prima,& a c numerus quadratorum, 
&ericb c afftímario alicUfus cubi & quadratorum ,feeundum 
a c numerum aeqüalíürri ab'cui numero, qui fit e,poríatur ucrá 
d numerus, qui cum quadratís ab fecuiidum numerum a c a?* 
quetur cubo ab,quia igiturcubus ab asquatur pro dud o exac 
8t c b in quadratum a b, 
ítemq? p r o d u t o ex a c in 
quadratum a b cum nume* ft <, 3 
rod,eritd aeqüâlis produ* J. 
<fto c b in a b quadratum,. ^ - ^ N , 
& fimiliter cubus c b cum 
producfto a c irt quadra* 
turn cb , aequatur'e' nume* 
ro , & scquatur etíam p r o d u t o ex ab in quadratum b c, ígítur 
propuctum ab in quadratum b c, aequatur e, ueriim produdi 
b c in quadratum a b,ad produdum a bin quadratum b c,ut ab 
ad b c per 1431ibridepropor.colligítur,&ínlib Alíza?. Propor* 
tio igitur d ad e,uta b ad b c,quod eratprobandum.Símilíter fe* 
quitur, permutando proportiones asquatíonum numerorum 
ad fuas aeftímatíones eafdem eífe,cum eftímatíonum differentia 
fuerit numerus quadratorum. 

Cum 



DE A R l T H M E T I C A LIB. X. ,47 
Cum fuerint cubus Sc quadrata, acqualia numero,itemYub us 

a'qualistotidemquadratiseidcmq? numero,erítproportio ag* 
grcgati ex prima aeftimatione Sc numero quadratorum, ad refi* 
duum, quod fit detrado à fecunda aíftimatíone numero qua* 
dratorum.utfecundaé aeftímationís ad primam duplicata, uelut 
fi dícam,cubus Sc 3 quadrata,a:quantur 20, Sc Cubus a?quatur 3 
quadratis p:2o,in prima aeftimatio rei eft 2,in fecunda eft RÍ V:CU* 

bi.a n p : is 120p:isv:cubica 11 m:is 120 p:i,dico quod fi ad* 
das 3 numerum quádratoruni, ad 2 primam aeftímationem ( Sc 
fiet 5 )& minuas idem 3,ex fecunda a?ftímatione(&! fiet is v:cu; 11 
p:is 120 p:is v:cu.i 1 m:is »20 m:2) quod proportio 5 ad hanc ra* 
dicem,cft uelut is V: cubícae np:isi2o p:isv:cubicaiim:is >20 
p;i,a:ftímationís fecundae,ad 2 aeftimationem primam, duplicai 
taj cuius rei cft demonftratío haze. 

D E M O N S T R A T I O » 

Sitajftimatioprimabc, fecunda ab,numcrus quadratorutrí 
communis,a d,quia igitur cubus a b,gqualís eft produdis a d 
d b in quadratum a b,& a b eft nume* 
rus quadratorum,erítprodudum ex , l f 

d bin quadratum a b,aeqüale nume* a c d b 
ro £quationis,quare SC cubo b c cum 
produdo a d in quádratum b c , igitur quod ex b d in quadra* 
tum a b , azquale eft ei,quod ex aggregato a d & c b in quadra* 
tum c b,igitur per 7. fexti Sc 34 11 Elerrientorum , a d SCc b,iun* 
dorum,ad b d,uelut ab adb c,ratio feu prtíportío duplicata. 

Cumfuerint quadrata aequaliacubö ÔC numero, conuertetur $ 
capitulum in capitulum rerum acqualium cubo & numero , Sc 
jcftimatio fecunda femper eft addenda uel detrahenda tertia: 
partinumeri quadratorum, uthabeaturprima,& eft ex Iiis qua: 
adfeptimum capitulum pertínêt,& modus eft.Sume difierenti* 
amnumeri asquationis £>pofití,& dupli cubi Tpqd.& earn pone 
pro número,qui cum cuboaequatur rebus totidem,quotus eft 
numerus,qui efttctaiá pars quadrati numeri quadratorum,er* 
go inuenta fecunda a:ftirhatione, pro habenda prima, addes 
eamTpqd.fi numerus fuitmaior duplo cubiTpqd.uelminues,fi 
numerus fuít minor duplo cubi T pqd. Sc conflatum uel rcfidu* 
um,eft aeftimatio prima. 

Vu 4 Exemplum 



h i e r o n y m 1 c a r d a n 1 
Exeftipkim,Cubus & 8 °> sequantur quadratis, dupla cubu 

3, qui eft Tpqd,fit54, differentia cuius ab 80 efUé^igitur cubus 
p 126, ícquabitur 2.7 rebus,eftautem xj tertiapars quadratic,í^i 
tur aeftimatío fecunda eft 1, quae addita ad 3 Jpqd: conftituít 4, 
aftimationem primam quia numerus,qui eft 8 o, eft maior diu 
pio cubi Tpqd.quod eft 54. 

Aliud exemplum, Cubus p:$,a?quatur £quadratis,duc6 In 
fefitj^feuius tertiapars eft 12,numerus rerum,indedetrahe 5, 
numerum sequationis, ex 16 duplo cubi 2 Tpqd.& relinquitur 
11,igitur 1 cub.p:n,aequatur 12 rebus,aeftimatio autem eft i,detra 
heigitur 1 ex 2 Tpqd.quíà numerus eft minor duplo cubiTpqd, 
rolinquitur aeftimatio cubip;$ aqualis 6 quad» 

D E M O N S T R A T I O . 

Demonftratio autem huius eft.ponatur a b numerus qiíadra 
torum c aeftimatio rei,cuius cubus p: 8 0 aequamr a b duCtse 
in afquadratumaCj&fitadtertiapars a b, 
&fimiliterde&eb&agfuperficies sequi* 
diftantium laterum,& tertiapars quadrati 
a b per prima óElemen. quia igitur ex b a in S 
a c,fit cubus afp:8o,er i t quodexb ein af 
8 o,quod igitur ex b d in a f, 8 o p: eo quod 
ex c d in a f7 detrafio igitur quod ex b d in 
ahj&eftduplumcubiadjf ietquod exbd 
in gnomonem, 26p:eo quod ex c d in a f,at quod ex bd in gno* 
monem, acquale eft quádruplo cd in quadratum ah , & duplo 
a d in quadratum hf,e® quod lineàeb e,e d,d a,d h,& reliqu£ fu* 
plementorum funt aequales inuicem, quadruplum igitur c d in 
quadratum a h cum duplo a d in quadratum h f, aequatur 26p: 
eo quod ex c d in f a,at ex c d in f a, fit cubus c d,& duplum a d in 
quadratum f h, & c d in quadratum a h femel, igitur ablato eo 
quod ex c d in quadratum a h femel, Si ex a d in quadratum h f 
bis,utrinq?,erit triplum cd in ah,acquale cubocdp:2^,at quod 
ex c d in a h ter,aequale eft ei,quod ex c d in a g femel,cum d h fit 
tertia pars d g,igitur quod ex c d in a g tertiam partem quadrati 
abtaequaleeft cuboipfius cdp:atf. 

Cum quaeftiorfis folutio ad multitudinem denomination 
num perueneri.t, folutio plerunqf fperari poteft ,nam ex mala 
tracftationefaepiushoc euenit,unde ad pauciores & notas de* 

nomination«» 

I 
í 1 

í J 



D E A R I T H M E T I C S L I B . X . * x 6 î 
n o m í n a t í o n e s d e d u c f t a f o l u í t u r , 8 c g e n e r a l í t e r . A t c u m a d c a p í t u 

i y m p a u c a r u m f e d i n a s q u a l i u m d e n o m í n a t í o n u r r » p e r u e n e r í t , 

q u a s f t í o n í s f o l w t i o , n u n q u a m g e n e r a f i t c r a d c o g n í t í o n e m p e r * 

u e n í e t , c u m f e m p e r i n i d í n c í d a t c a p i t u l u m , q u o d g e n e r a l c m se f t i 

m a t í o n í s i n u e n i e n d a z r e g u l a m n o n h a b e t r u e l u t f i a d c a p í t u l u m 

r p ^ q u a d r a t o r u n i j r e r u m a c n u m e r i d e u e n e r i t . 

C u m u c r ò h o c í n o m n i b u s , t u m m a x i m e i n G e o m e t r í c í s q u e * 

ß i o n i b u s , q u a c g r a u e s f u n t , p l u r í m u m c o n f e r r e f o l e t , u t p r a s u í a s 

a l i a s , a c m i n u s d i f f i c i l e s q u a e f t i o n e s f o l u a s , h u i u s l í b r i a u x i l i o , 

d e m u m i n r e g u l a s d e m o d o f o l u t i o n e s h a s c o n t r a h e s , i n d e í l i a * 

r u m a u x i l i o p e d e t e n t í m p r o c e d e n s p e r p o í í t í o n í s p r a s c c p t a & 

r e g u l a s , a d a l í q u o d t a n d e m h o r u m c a p i t u l o r u m n o t o r u m p e r * 

u e n í c s , e x q u o d i l u c i d a f o l u t i o a p p a r e b í t . 

P r a t e r h a s a u t e m a s f t i m a t i o n e s , a l i s e q u s e d a m e m e r g u n f , q u a * * 

r u m n u m e r u s e f t i n f í n í t u s , n e c u l l i u s ' e a r u m g e n e r a l i s e f t u f u s , 

u e r ù m q u x m a x i m è f u n t f r e q u e n t e s , t r i b u s m o d i s f i u n t . A u t 

e n í m r e g u l a p e c u l i a r í , u t i n f e x t o l i b r o o f t e n f u m e f t . t u m m a g i s 

i n c a p í t u l í s o m n i b u s q u a n t i t a t í í c o n t i n u e p r o p o r t i o n a l i u m , u t 

f a c i l e e f t e x p e r i r i . A l i s e a u t e m e x i t e r a t a r e g u l a r u m u e l c a p i t u * 

l o r u m o p e r a t i o n e , u e l m i x t i o n e : u t c u m a d q u s e f i t i f o l u t i o » e m 

p l u r i b u s c a p í t u l í s , u e l r e g u l i s i n d i g e m u s . E x e m p l u m h a b e s , 

f u p e r i u s , c a p r t e 3 5 , Q u a s f t i o n . 4 : & : c a p i t e 3 i , Q u s e f t i o n . 2 h u * 

i u s , f e d o p o r t e t p e r f i c e r e . T e r t i o m o d o h a b e b i s u a r i a s a z f t i m a * 

t i o n e s , c u m c a p í t u l a u e l r e g u l a s n o n i n n u m e r i s , f e d i a m u a r i a * 

t i s a z f t i m a t í o n í b u s e x e r c u e r i s , u t f t d i c a m , f a c e x i * u l t i m i 8 m : 

2 , d u a s p a r t e s , e x q u a r u m d u & u i n r a d i c e s a l t e r í u s m u t u o f i a n t 

n u m e r i , q u i í u n c t i í n u i c e m f a c i a n t 4 , o p e r á r i o p e r u e n i e t a d a b * 

f o n a m q u a n t i t a t e m . 

N a t u r a p r o d u c t i e x p a r t i b u s n u m e r i i n ï * q u a d r a t a m u e l 7 3 

c u b a m u e l a l t e r í u s g e n e r i s p a r t i s r e l i q u a t , e f t d e g e n e r e c u b i , u c l 

q u a d ' q u a d r a t i , e x c e p t o q u o d q u a n t i t a s f u m e n d a e f t p r o x í m í o r 

m a x i m e , n o n m i n o r i . E x e m p l u m , f i q u i s d i c a t , f a c e x 1 0 d u a s p a r * 

t e s , q u a r u m p r o d u d t u m u n i u s i n q u a d r a t u m a l t e r í u s f a d a t % 

S i p o f t m o d u m u e l i s d i c e r e , f a c e x a l i q u o n u m e r o d u a s p a r t e s , 

e x q u a r u m d u c h i u n i u s i n q u a d r a t u m a l t e r i u s , f i a t i 8 , t u n c u i * 

d e s q u ò d t a l i s p r o d u f t í o e f t e x g e n e r e c u b i , q u i a i g i t u r , f i p r o * 

p o r t i o e f f e t c a d e m , f i e r e t h o c e x 2 0 , q u o d e f t d u p l u m 1 0 , u t 1 8 

e f t d u p l u m a t q u i a e f t e x o e f i e r e c u b í , í n u e n í c m u s d u ó s t e r m í * 

n o s p r o p o r t i o n e c o n t í n u a m é d i o s i n t e r 1 0 S c 2 0 , & f u n t i * c u b i * 

c a 2 o o o 
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io 2d 
i* CU, I* cu. 

2oOO 4 ° ° ° 

rtfz H I É R ; O N Y M I G A R D A N f 
ca 2 o o o & i* cubica 4000,1'gítur numerus qú£* 
fituseft i* cubica 2ooo,rtamuiiapars efti*cu* 
bica a aliai* 1458, duda i* cubica 1458 irí quas 
dratum 1* cub. 2 fit 1* cubica 5 8 32, qua? eft 18. 
Dico igitur quod fi dixíftet,ut facias de 1 o duas 
partes, ex quarum mutua multíplícatione ín 1* 
alterius fiat 1 i, quod haec habet ratíonem cubícam,undefidíce« 
remus, ínuenias numerum ex cuius dudu uícífsím parríum ín 
mutuas radices fiat 24,8^ uelís ex prímis parti bus ínueníre alias, 
tunc inter 10 Sc zo eadem ratíone, quífebabentut? 8í i8,acd* 
pies ín ratíone cubica duos termino» rnedíos proportionates, 
&maíorílíorum qui eft 1*cubica 4000 , eft terminus quaefitus, 
nam una pars eft t* cubica 4, aliai* cubica 2916, dueuícifsimin 
j* quadratam alterius fíunti* cubica 5 832,&i*cub.2i£, quae funt 
18 &6,&haeíundaefacíunt24. 

í Quaelíbet ssquatío cubi sequalís rebus & numero, conuerti* 
ttír in confimilera, cuius numerus rerum conftat ex diuifione 
prions rtumeri rerum per numerum sequationis, & numerus a:* 
quationísefti*eíus quod prouenif diuifa monàde per nunie* 
rum aequatíonís ,,utin exemplo, cubus aequetur £pofitíonibus 
p:2,díuídeó" numerum pofitionum \ 
per 2 numerum sequatíonís, exibit 
3 numerus pófitionum fecundas se* 
quationis,diuide etíam unitatem 
per2 numeram cequationís, exitj-, 
cuius rç eft numerus aeqüationis,& 
ítain duobus reliquis exemplís.In* 
uentío auteni aeftímationís unius 
per aliam,eft ualde dífficilís, uerun* 

tamen díco,quòd habita fecunda çftimatíone, ípfa erít 1* numeri 
rerum mulaplícandarumi cum mortade feu uno per 1 cub. 8íper 
pofitiones,&nümerumpriorêex alia parte,inde addes totqua* 
dratautríqp parti,quotus eft numerus, qui prouenit diuifo uno 
per quadruplum quadrati eiufdem fecundae a:ftímatíonís,& ha* 
bebis quad'quadratum p:cubo prquadrato ex una parte,haben* 
tiai*,quae erít quad. p:pof.&exaliaquad.p:pof.p: numerosa« 
bentia fimilíter radícem,quae erít pofitío p:numero,quare per ca 
pítulum,habcbís aeftímatíonem, ut ín tertio exemplo , habes fe* 
cundamreí aeftímatíonemi,prohabenda prima due 1 pofitío* 

ííeirt 

I i cub.'aequalis £pof p: 2 
i cub.çqualis 3 pof.p:i*^-
i cub. asqualís 4 pof.p: 4 
i cub. aequalí s 1 pof. p: 
i cub. aequalís 6 pof. p:9 
i cub.ecquaíís ^-pof. p íj-



I cub. | 
1 pof, p: 1 1 i p o f p ; i 

i qdqd.p: i cub. £qd.p:t$pofp.'? 
1 qd'qd*p:rcu.p:j- qd. ^qd.p:i5pof p:^ 

_i qd,p: fpof. | z i- pof. pi 5 

D E A R I T H M E T I C S U 6 . X . 

nem p: i ( pro re* 
gula fumítur i") O _ / 
fedi pof. eft pro* 
ptcr quadratum 
aíftimatíonís rei, 
quod fuít etiam i 
in i cubum, St 6 
pofiríones p: <?,habebis i quad'quadratum p: i cubo, aéqualía 6 
quadratis p; 9 p: 15 pofitíoníbus", deínde adde utríque parti 

quadratic eft quod prouenit Temper diuifaunitate per 
quadruplum quadrati numeri pofitionum 

additarum , St habebis partes ha* 
bentes isquadratas,qua* 

re res eft 3, 

A R T I S M A G N A E H I E R O N Y M 1 
C A R D A N I D B R B G V L I S 

A L G S B R J, F I N I S , 

\ 
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H I E R O N Y -
M I C A R D A N I 
M E D I O L A N E N S I S , C I V I ' S Q . V B 

B O N O N I E N S I S , M E D I C I A C M A T H f i > 

matíci praeclarífsími, de Alíza regu* 
lajLíbelíus, 

H O C E S T, 

O P E R I S P E R F E -
C T I S V I S I V E A L G E B R A I C i E L O -

G I S T I C A E , N V H E R O S R E C Ô N D I T A N T H b 

randí fubtílítatejfecundum Geometricas quan* 
títates ínquírentís, neceíTaria coro* 

nis, nunc demum in luc 
cem edita?. 

* 
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I N D E X E Ö R V M 
Q . V $ I N H O C L I B R O 

C Ö N T I N«E N T V R , 

Cap. I. Dcíuppoíitísacmodi's. folio x 
iL De renalis foecialibus can. ZK Artis magnae 

fol.# 
regulís fpecialibus cap. 25 Artís 

eiibí sbqiíalis rebus Si numero,. 
II I» De modo ínueniendí qúantítates quae feruiant 

capítulís per prodiiaa uníus partis in aliam 
Si quadratum difterentíác partium. 

f o U 
I I I Í . De modo redígendí qúantítates omnes qua? di* 

cútur latera prima ex: decimo Euclidis in com 
pendíum. foi 8 

V. De confíderatíone bínomiorum Sc recíforum 
contineiltium figura Rheten.ubi de çfiimatio 
ne capitulorum. fol.15 

V I . De cjpèribüs p ; Sc tíifecundum communem 
ufum. . ' ' foi. 15 V I I . De 

examine a?ftimátionum fumptarum ex regu* 
Iafecunda Sc tertía fecuudí capituli.fol.i6 

V I I L Denaturalaterumparallelípedorum. foi. 
I X. Quomodo Sc quacunq?línea cörtßituanturduo 

parallelipeda non xnaiora quarta parte cub' 
líneaèpropofitac »U J II ^ 

X, Quomodo côrtueníahir partes cum línea pro* 
pofitaíitparallelipedo. - ̂  • foi. 18 

X I , Partes cubí quot Sc qu£ Si dertecefsítate íllarum 
& qua: incommenfsc.' fol,20 

XI f . Dernodö demõfíraridiGeometricèçftímatione 
cubí Sc numerí acqualíüm quadratis. fol.24. 

X I I I . De inuéntione partium trínomrj eubíci quod 
cubum producít cum duabiis partibus tan* 
tum cubícís. ; fol.27 

X I í I X D e íriuçntíonegénertsscftimationis. r fol.28 ffII- i ' -/UV . - • . 0 2 ' XV 

\ 



I N D E X . 
X V, De inuentione partium rei per partes eti* 

bi. , fol.30 
X V I . Q u o d q u a d r i n o m i ) e x r a d i e i b u s c u b : c u * 

b u s a d t r e s p a ? t e s } q u a r u m d u a e f u n t t a n * 

t u m m c u b i c a l r e d u c i t u r , a u t l o n g e p l u * 

res. fol.32 
X V I I . Quet modis numerus pofsit produci ex 

n o n n u m e r o . f o l , * * 

X V 1 1 L Q u o d u l t i m a d i u i i i o c u b i n o n f a t i s f a c i t c a * 

p i t u l o p r o p o f i t o . fo l .34 
X I X . Q u o d u b i a e f t i m a t i o f a t i s f a c i a t r r i o d o d i u i * 

d a t u r c u b u s f a p s f a c i t , f i n o n , n o t a . fol .38 
X X , D a t a I i n e a q u o m o d o q u a d r i f a r i a m d i u i * 

d a t u r i n d u a s p a r t e s , u t f i t p r o p o r t i o u * 

n i u s a d p r o d u d u m t o t i u s i n a l t e r a m 

d a t a . f o l . 3 8 

X X I . Demonftratiö öftendens aequationis ne* 
c e f s i t a t e m . f o l . 4 1 

X X I I . , : J D e c o n t e m p l a r i o n e p : S c m : 8 c q u o d m : i n 

> , m : f a c i t m : < 3 c d e c a u f i s h o r u m i u x t a u e r i * 

t a t e m . f o l . 4 . 2 

X X I I I . D c e x a m i n e c a p i t u l i c u b i S C n u m e r i a e q u a * 

l i u m r e b u s . f o i . 4 < * 

X X I I I I , D e m o n f i r a t i o o f t e n d e n s q u o d c a p u t n u l l u 

p r a e t e r i n u e t a g e n e r a l e f c i r i p o t e f t f o l . 4 ? 
X X V . D e e x a m i n e t e r t i s e r e g u l a e c a p i t u l i 2 5 A r u s 

m a g n a ? . f o l . 5 2 

X X V I . D e p r o p o r t i o n e c u b i a e q u a l i s q u a d r a t i s & 

n u m e r o a d c u b u m c u m tiumero a e q u a l i 

q u a d r a t i s . f o l 5 3 

X X V 1 1 D e a e f t i m a t i o n e data u t i n u e n i a t u r n u m e s 

r u s a s q u a t i o n i s . f o l . 5 ^ 

X X V I I I . Q u o d i n p r o p o f i t o c a p i t u l i 1 6 p e r u e n i t u r 

- j r a d c u b u m . & r e s a e q u a l i a n u m e r o . f o l . 5 8 

X X I X , p.c comparationc capuuloru cubi Sc r e r u m 

scqualium 



X X X , 

X X X L 

X X X I L 

X X X I I I , 

X X X I I I Í , 

Xxxv. 

X X X V I , 

X X X V I I , 

X X X V I I I , 

X X X I X , 

JC u 

X L h 

J V t 

Í N D E X , 
scqualíum numero &cubi &nume* 
ri aequalíumtotidem rebus, foí.58 

Qualís çquaíitas cuborum partium 
neae diuiCse. ; fo l .^ 

De aeftímatione generali cubi sequalis 
rebus ÒC numero folida uocata, 8c 
operationíbus eius. foi.60 

De comparatione duarum quantité 
tum íuxta proportionem parti* 
um,- foi.6*2 

De duplíeí ordine quatuor quanti ta® 
tum omologarum eíufdem proporá 

tionis ad duas alias, fol, 
De tríplici diuiiîone duarum quantita 

tum in mutuam rcduplicatam.fol.^4 
De proportionjbus mutuis reduplici 

tís quac oriuntur ex addittoneunius 
quantitatis ad unam aliam & dua* 
bus ínutílibus. fol ,66 

Dé diuidendis duabus líneís arquais 
bUsfecundum proportionem mu* 
tuam reduplicatam datam, fol,6 7 

Defex comparationibus quatuor ctn^ 
titatum reduplicat<e proportion 
nis. fiijCi f o l . 

De confuià mutuarum quantîtate in 
proportione redupfccata compara^ 
tione, . fol l é ? 

De díudendís duabus lineis notis fe« 
cundum proportionem mutuam res« 
duplicata iuxta partes datas, fol. 6? 

De tribus neceífarijs quas pracmitteri 
oportet ad inuçntionem. fol .y 6 

De difficillimoProblcmate quod fácil* 
braum uidetur. 

* 5 

fol. 8* 
X L IL 



I N D E X . ' 
X Vj'1 í t ' Dé duplíCí aequatíone comparanda ín 

capitulo cubí Sc numerí ícqualium 
rebus. fol.8j 

X L 111. De comparatíonfcnumerí aequatíonís ad 
partes numerí rerufri •foi. 8 5 

X L I I I I . Quomodò diuídatur data línea fecundu 
proportíonein liabentem médium Sc 

- • • : 1 duo extrema incorporíbus. fo i 8 ̂  
X L V. Quomodo partes díuífac línea; corporú 

bus Sc quadratís ínuicem comparen* 
tur. ' fol .8^ 

X L V I, Quomodo propoííto rectângulo Sc cu* 
bis laterum eíus habeamus totum cu* 
bum. . foi 8 / 

X L V I I Quoddiuífafuperficies feu corpus Iatera 
habefmaiora latere totíus, - foi.8? 

XL VI H; De quadratorum quantitate Sc mutuis 
corpõríbus cógnítís. fol.<?o 

X LI X. De quíbufdam aequatíoníbus Sc modís 
extra ordínem. * fol.^t 

L, " De (blídís radícibus 8i earum tra&atío* 
ui ,n-4 nc. : " fol.^3 

L I, Regula quasdam fpecíalís, atq^ item rr.Oí 
dus tradatíonis fubtílís. foí.94. 

L I L De modo omnium òperatíonum in quan 
titátíbusmédio modo notís. fol.^5 

LI I I . Dedi l i s entí confidèratíone quorundam 
fuperius dídorum capite feptu 
mo. : fo\, 

L 1 1 1 1 De perpetua aáditionc quantíta* 
tum. fo l ? 8 

L V. x -i ; Quàeftíó1 generalífsima per quam ex trí» 
bus condítioníbus uníuerfalibus ad 
unam deuenimus quantitatem ípecia* 
lem,& àdmirabilis. foi.?? 

L V I . 



I N D E X . 
L V L D e d u a b u s q u a e f t i o n i b u s p u l c h r i s fecf 

i m p e r t i n e n t i b u s . f o l . 1 0 2 

L V I I . D e t r a & a t i o n e s e f t i m a t i o n i s g e n e r a l i s c a * ö 
p i t u l i a i b i s e q u a l i s & n u m e r o . f o l . 1 0 4 . 

L V 1 1 1 » D e e o m m ü n i q u a n t i t a t e d u a b u s i n c o m « 

m e n f i s q u o t m o d i s d i c a t u r , f o l . 1 0 4 

L I X » D e o r d i n e & e x e m p l i s i n b i n o m i j s f e c u n 

d o S i q u i n t o * f o l . 1 0 7 

L X . D e m o n f t r a t i o g e n e r a l i s c a p i t u l i e u b i x * 

q u a l i s r e b u s S c n u m e r o , f o U o ? t 

c 

c 





I E R O N Y M I 
C A R D A N I M E D I O L A N E N í 

S I S e i V I S ' Q^V E B O N O N I E N S I S , 

d e f è e g u l a A l i z a , l i b e l l u s , 

Defuppoíítisacmodis, CAP. P R I M V AL 

V M i a m i n a r t e m a g n a d e m o n í t r a u e r í m u s o m n i a 

^ Ç ? c a p i t u l a c o n u e r t i , m o d ò d u o p r i n c í p a l i a , n e c i a m 

e x c o n u e r f í o n e , i n u e n t a g e n e r a l i a f u e r i n t , m a n i f e ^ 

f t u m e f t í n u e n t o a l i o c a p i t u l o g e n e r a l i , p r ê t e r c a p í 

t u i a c u b i , & r e r í i a c q u a l i u m n u m e r o , & c u b i í c q u a * 

E ^ S ^ ^ p ^ S ' • i í s q u a d r a t i s , & : n u m e r o , q u ò d e x p r i o r e p e r c o n * 

u e r f i o n c m d e d u c í t u r , & f i g e n e r a l e f i t , o m n i a c a p i t a f e u e x t r i b u s 

f e u e x q u a t u o r n o m i n i b u s , g e n e r a l i t e r n o n f o l u m c o g n i t a e f f e , f e d 

& d c m o n f t r a t a , m ö d o h o c i p f u m d e m o n f t r a t í o n e i n u e n t u m f i t . A t 

u e r ò f a c i l i o r a i n u e n t u f u n t , q u a ? e x t r i b u s n o m í n i b u s c o n f i a n t , 

q u a m q u a : e x q u a t u o r , n o n f o l u m q u i a h a e c p l u r i b u s p a r t i b u s c o n 

f t e n t , f e d q u o n i a m h e c c p e r i l i a h a b e a n t u r . H o r u m a u t e m q u a : t r i* 

b u s n o m i n i b u s c o n f i a n t f a c i l l i m u m e f t c a p i t u l u m c u b i c q u a l i s rc--

b u s & n u m e r o , c u i u s p a r s i a m m a x i m a e x p r i m a r e g u l a h a b e t u r , S i 

q u ò d f c c u n d u m r a t i o n e m c a p i t u l i i a m i n u e n t i f e h a b e t : & e t í a m 

q u ò d e x í l l o i n a l i a n o n c o n t r a c o n u e r f î o n e m o f t e n d e r i m u s . H o s 

r u m o m n i u m c a u f a d e i l l o a g e m ü s . 

I n c a p i t u l o i g i t u r C u b ï a e q u a l i s r e b u s & n u m e r o , d u o p r o p o s 

nuntur i p e c i a t i m , n u m e r u s a e q u a t í o n i s , n u m e r u s e t i a m r e r u m ; o e * 

n e r a l i t c r a u t e m , q u o d e u b u s n u n c a l i c u i u s l i n e s e f e u q u a n t í t a c í s , 

p r o p o i î t i s n u m e r i s f i m p l i c i 8>C r e r u m c q u a l i s e f t . O p o r t e t a u t e m u t 

o c n e r a l i t e r h o c i n u e n i a m u s & d c m o n f t r a t i u è & f a c i l l i m è . C u m e r # O - ' » 

g o c u b u s a z q u a l i s f i t d u a b u s q u a n t i t a t i b u s d i u e r f i g e n e r i s ( a l i t e r 

n o n e f f e t h o c g e n e r a l e , f i a d f o l o s n u m é r o s & e o r u m p a r t e s e x t e n « 

d e r e t u r ) n e c e í l e e f t u t & i p f e i n d u a s t a n t u m p a r t e s r e f o l u a t u r , q u a = 

r u m u n a n u m e r u s f i t , & : a f s i g n a t o e q u a l i s : a l i a t o t i d e m p a r t e s c o n * 

t í n e a t n a t u r a u a r i a s , q u o t i n r e b u s c o n t í n e n t u r d e e i s a c q u a l e s . 

Q u o c i r c a n e c e f f e e f t c u b u m f a l t e m e x d u a b u s p a r t í b u s c o n f t a r c 

n a t u r a d i u e r f i s , i g i t u r & l a t u s e i u s f e u r e s , n e q ? e n i m a b u n i u s g e n e * 

r i s n a t u r a p l u r e s p e r m u l t í p l í c a t í o n e m q u o t i e f c u n q ? r e p e t í t a m p l u 

r e s q u a n t i t a t e s d i u e r f o r u m g e n c r u m f i e r i p o í T u n t , u t a b E u c l i d e i n 

d e c i m o l i b r o d e m o n f t r a t u m e f t . V e r u m f i i n r e c o n t i n e a n t u r d u j e Propof. z 

q u a n t i t a t e s à n u m e r o a l i c n a c , n e c e í T e e f t u t i n t e r f e f i n t i n c o m m c n s 

l a c , a l i t e r a c q u i u a l e r e n t u n i ; a t e x e i u f m o d i n e c e f f e e f t c u b u m f i e r i , 

A A q u i 
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qui três partes contineat,numerum & duas rhete,ut rebus acnume 
ro pofsít co£quarí.Cum ergo díuíferímus rem in duas partes}opor 
tet eubum très eiufmodiprogignere,& fi in très ut progignat qua* 
tuor atqj íta deinceps,& (ut dí&üm eft)utínillis fit numerus nume 
ro propofito a?qualís:relíqu£ partes ueròut fint ex natura partium 
lateris,& illarum aggregatís coéquales, 

Rurfus ut repetamus quae di<fta 
funt, fît eubus a d ex linea a c diuifa j X, 
tríb.&conftatquod in eoerunt qua* J 
tuor partes diuerfe principales cu* 
bus a b, cubus h c, tríplú a b in qua* 
dratum b C, St tríplum b c in qua* 
dratum a b * Oportet igitur accom* 
mo d are numerUm,& poteft fieri fep* 
tem môdís, facílioribus ,ut diximus, 
íí non poflumus inUenire aeftimatioí 
nem infacilior^quomodo in diffici* t> t 
liori inueniemus» í Primus ergo mo* 
dus eft, utnumerus tríbuatur cubis: 
atq? híc modus eft inuentus,S£eftparsilíacapituli qua: habetur in 
qua accipímus R2 cubicas partium numeri pro rei partibus>& ita cu 
bi illarum funt numeri qui iuncfti acquantur aggregate cuborum 
c c St e £ Siresipfacseqüanturparallelipedis fex, quarexcubo a d 

*^.ff«*refíduaíúnt.Sedquoniamcubi ab &b cnunCppoilimt eife mino* 
re*quaríapàrtetotiuscubí a d, &hocetia noncontingitnificiim 
fuerit a c diuifa per scqualia in b.Cüm igitur numerus fuerit minor 
quadrante cubi totius a d,non potent£quari cubis ab,b c:& ideò 
capitulum hac in parte non fuii generale. 

Sequitur ergo fecundus modus, St eft ut parallelipeda omnia 
dentur numero St cubi rebus: St quia parallelipeda non poflunt 
eife maiora dodrante totius cubi,quia cubi non poflunt pariter ac* 
cepti eífeminores quadrante,ideò nee hoc capitulum poteft cfTege 
nera!e,quoniam cum numerus fuerit maior dodrante totius cubi, 
non poterit tribui parallelipedis. Cum ergo neutruiftorumcapi* 
tul orumpofsit eife generale per fe,ambo tamen iun^a conftituit 
capitulum generale: etiam primum feruit q u a n d o numerus non 
fuerit min or* quadrante totius cubi, feu trientererum, quod idem 
eft:fecundus cum numerus non fuerítmâíor dodrante totius cubi, 
feu maior triplo quantitatis reru,quod adidem pertinet.Ex quo lî  
quet quod cum numerus fuerit à quadrante ad d o d r a n t e m totius 
cubi,& eft magnalatitudo fcilicet femifsis,tunc ̂ ftimatio poteft ha 

beri 
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beri periitranqj regulam,quianumerus poteft tradi cubis &parak 
lelípeda rebus,& conucrfo modo numerus parallelipedis&res 
ípfis cubis.AeftimatiO ergo erít eadê,& duobus modís inuenta.Li 
cet aút uidere ex demõftratis íri lib.de Proport.qüòd proportio ag propof.146 
grcgarí cuború ád aggregatum fex parallelipedö eft, uelutí aggre# 
giíi quadratorum a b & b epartiu detrato producio ab inb c ad 
niplum producfli feu fuperficiei ab in b c,feu triplum fuperficiei a e. 

Teráus,quartus,quintusq3 modus non funt adeo elegantestes 
mecfi priores duo quippíam habeant pr^cipui. Tertius fiquídem 
eft cum quatuor parallelipeda numero dantur,reliquaduo cum cu 
bis rebus. Eft autem hoc inter corporaillapraecipuum,qu0dpro* 
portio ipforum corporum eft,ut quadratorum partium fimul iun« 
cftorum ad ambo producftaíuelut, capio rem7,diuifam in 5 &C2. 
quatuor parallelipeda funt 140 cubi partium cum duobus paraît 
lelipedisfunt:05,proportio205 ad 140 eftuelut2^ aggregatiqua* 
dratorum 5 1 ad 20 duplum produfti 5 in a.Et fi'militer, in quar^ 
to modo numerus datur duobus tantum parallelipedis mutuis. 
Hoc tarnen habet prœcipui,quôd extenditur ad quadrantem ad un 
guem numcri, unde uidetur ad unguem perficere capitulum cum 
prima regula.Manifeftum eft ergo,quod in fecundo modo opor* 
tctproducere tertiam partem numerí ex mutuis parallelipedis,in 
tertio medíetatem,in hoc autem totum numerum.Et femper aggre 
gatum ex duobus mutuis parallelipedis acquale eft düdlui produ« 
Cti partium inuicemin aggregatum earum:feuínrem. Sedin quin* 
to modo damus numerüuní cubo,relíqua feptem corpora rebus, 
ídeò eft üalde difficilis,&redít adcapítulum quatuor nominûinde 
exeo adprímum,ídeò eft detenus omnibus : fî tarnen p offer inue* 
nirí,effet generale ut duo fequentia. 

Sextus modus eft,ut demus numerum uni cubo Sc tribus paraî* 
ielipedis quee fiunt ex latere cubiilli us in quadrata laterís alterius 
cubij&rcliqua quatuor corpora,fcilicet,cubum cum tribus paralle 
lipedis rebus.Et ideo eft difforme, quoriiam quod çquatur eft fi'mi 
le fcilicet cubi cum parallelipedis tribus adueriîs,cui equatur difsi* 
mile,nam uiium aggregatum a:quatur numero aliud rebus.Praici* 
puum tanien eft his corporibus,ut difterentia aggregatorum fit 
œquaiis cubo difference laterum,uelut in exemplo pofito prímum 
aggregatum eft 18),fecundum 158, differentia eft 27,cubus 3 differ 
rends 3 Sc 2,Et hoc capitulum fi inueniretur,eífct generale. 

Septimus modus eft,cum numerum damus aggregato ex cubo 
& duobus cohçrentíbus parallelipedis cum uno aduérfo &res reli 
cjuis quatuor corporibusjuelut 111 exemplo ad 125 eubum 5 addo 

A A 2 íoodiíí 
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100 dupluparallelipedi 2 in 25,qdratum 5 Si 20, paraííelipedu 5 ín 
4,qdratum 2ySi totum fit 24.5 fímilitcr reliquum erit 8 ,p cubo,8d 
40 jp duplo 5 in 4, qdratum 2 & 5 o, parallelipedum 2 ín qdratü, ut 
omniafint98.Pr£cipuûinhoceft,quodutracp pars habet ration? 
<qdrati,& is qdrata fit ex 7 5 in is unius partis,uelut is 245 fit ex 7 in 
IS 5,&98 ex 7 in is 2.Etproportio talium eorporum eft uelut par* 
îium rei,id eft uclut 5 ad2.Patitur tarnen Si hoc difficultatem ean* 
dem cum priore,fcilicet quod córpora fimilia generatione compa* 
rant naturis diuerfis per fein genere,ut numero Si rebus. Reliqua: 
aut compofitiones,autfurtt anomal^,uclut fi daremus numerú uni 
para l le l ipedOjUel trib.uel quinq? uel duobus,no mumis aut qtuor, 
ex qbus duomutuanõ eifcnt,autuni cubo et uni parallelipedo,uel 
duobus uel tribüs no eiufdê gerteris. Alia: íunt inutiles,ueíut fi da* 
remus numerü aggregatO ex ambob.cubis,et duob.parallelipedis 
sut quatuor quomodocijqj,rtä fi numerus cuparuus fit, nô fuflficit 
aggreaato cuborü,qüomodofufficiteidefi addant paralielipedai 

DeRegultsfpecialibuscap.xxv. Ai tis magnat cubiatqualts 
rebusâ^numero. CAP. M. 

Rima hic fît ad numerus rerûearatioriecoftrudafugfîcie 
recftartguläjUt altitudo eius C d du&a in refiduu,dedu(ílo 
qdrato b d,qd fit a e^pducat fnumerum, liquet ergO qd eu 

bus c d feu c b cu numero f çquat numero rerú, id eft parallelipedo 
ex b c in a d,furrtat ergo b 1 quarta pars b d,& tótius a 1 latus a m,cui 
adiiriatmndimidiûbc,quaeinbl, eritergopofita anre corpus ex 
a n in a d rurfus res ipf£ dico qd cubus a n ̂ quattOtidê reb.a n,id eft 

Per 4I fecundû numeru a d â^numero f.nâ qdratü an eft aêqle qdrato a m 
1 j ÉLmtnt< Si m n,quare fugficieb.a Í & b 1 ex fuppofîto Si duplo a m in m n,qd 

eft gqle duplo qdrati m n(poiîta m o aeqli m n) ,pdu<fti ex m n, in m 
o,& duplo £>du<fti m rt in a 0,duplu aut^pdudi m n in m o,feu qdra 
ti m n eft ex fuppofito çqlé duplo b l.qdratû igit a n eft gqle fup :rrt 
ciei al, & triplo b duplo a o in m rt,a 1 aút cú triplo b 1 eft tota fu* 
perfides a d: qdratu igit a n eft £cjle a d fuperficiei a d, et duplo m n 
in a 0,eft aut c d dupla m rt igit fuperficiei ex c d in a o, cubus ergo a 
n qui fit ex an in qdratu an £qli s eft parallelipedo ex an in a d Si in 
c d in a o,fed ex a n,c d,a o,fit idem qd ex c d in fuperficiê ex a n in a o 

r<rr. que eft eqlis fupcrficíeiae,nãexanínao fit eu qdrato m n. qd cftb 
i.Eifiwnf. j q d r a t Q a m > e o qp m n Si m O funt cqles igit detra&a c ô m u n i iuper« 

fi ciei b 1 ex an in a o fita c,&ex cd in a o ex fuppofito fief n u m e r u s , 

igit cubus a n aeqlis eft parallelipedis ex a n in a d, Si ex c d in f u p e r f í 

ei? a e,qd ef t pq le f,numero igit cubus a n ef t gql is pa ra l l e l i pedo ex 

a n in a d cú numero f,at ex a n in a d eft numerus rerû p o f i t a r û fup* 

ponendo a n rê,quia adfuitnumerus rerûjigit cubus eft e q h s r e b u s 
o 
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Si nnmero ,ppofitís.Ha:c demonftratío oftendít qd hoc çapítuhim 
non orít ex ílits feptem modís fed alíaratíone. Ex hoc etíã fequítur 
qd capítulíí cubí Si numerí gqlíü rebus eft fímplícíus,ct ex fc magís 
obuíü cogiiitioni capítulo cubí çqlíü rebus et numero.nã in eo fuf* 
licit ut ínuenias parte íri numero rerú, cuius radix du.cfta in relíqua 
parte ̂ p ducat numeru propofitum.Hçc etiã regula non eft genera* 
lis perletoti capitulo cubí pqliû rebus Si numero,qaubi numerus 
effet maior n5 fatísfaccret,fed eft generalís capítulo cubí Si numeri 
fqlíumrebus. Secudaquoçpregulanecexhís demonftrat, fed ac* 
cepta quacunq? parte cubí £ numero relíqua eft çrqlís rebus ex fup* 
poíítojigítfuperficíes cft aeqlís numero rerú. Si ergo ea fup crfí cies 
cu eo quod ^puenít díuífo numero per eande quantítatê ftierít qdra 
tum illius quantitatís,ígít quantítas ília eft res.Sed neq? hoc ad hoc 
^ppoiîtû pertinet,cû ex illà díuífione rd nõ pendeat.& licet ad qua* 
drati díuífionêquod cubibafis eft,res díuífaintellígat,attamen ília, 
díuífio magís pertínet ad capita cubí Si numerí cõparatorum qdra 
tis quã rebus. Tertia regula orít ex tertio modo pcedentís díuífio* 
nis. Quarta regula fimílíter ex quarto modo demonftrat,nam duo 
cubí cu quatuor parallelípedís ad duo relíqua parallelípeda eã ob* 
tínent ̂ pportíonê quam qdrata partiu rei díuíf£ cú fuperficíe uni us 
partis ín altera ad altera fuperficiem quaè quadratü cõplet.Cú ergo 
duo qdrata et fuperficíes ex una parte ín alíã fínt très quantitates eo 
tínug^ppofitionís Si radices extrêmaru,feulateraqdratoríí ex fup* 
pofito du(fta in ípfa qdrata mutuo ^pducantnumcru gqtíonís &pa 
rallelípeda etíã,ígít parallelípeda íunt asqualía numero, relíqua aüt 
corpora rebus. ergo cú cub. íít asc l̂ís íllís o d o corporíbus,erít etiã 
Çqlis rebus Si numerò.Quod uero fex ília corpora fint çqlía rebus, 
cõftat ex cõftítutíoné cubí,et demõftratís ín lib.de Proport. Quín» 
tareaulaexfecundo modò origine ducit,uerùm cu íbí demõftrata 
fit,nõ cft ut eani répéta. Sexta regula huíc^ppofito non cõgruít,nã 
fpecíalís eft. Septínia oritur ex quinta, fed uídct ab ea diuerfa,quia 
in ilia fupponít 1* to ta fdlí cet v: 2 8 rri: 3 quad.ín hac dímídíú y 
m:|r quad.Et quia in una ducûtur partes mutuo in qdratá in alia ag 

Pregatú in ^pducftú partiû:funttamêidêutdem5ftratû eftínlíb. de 
roport.Pendet aût per regulam de modo cum i cu. jsqlís City reb» 

p:90ex7 m:qdrato differently qd eft iquad.pofitadifTerêtía 1 pos. 
(tan cp ̂ pducfto parti ú,& eft femper çcjle differentia: aggregatí qdra 
toru a(pdu(fto uníus partis ih alterâ)íni* v:a8 m: 3 qdrata, ínuentu 
per regula de modo fit 30 tertia pars numerí gquatíonis.Síc ocftaua 
pêdet ex tertia codê^pceífurfed qápofitefuntfolú ad ínuentionê ge 
neris quanti tatum q multiplicaria qdrata uel radices ^pducant nu 
merumídeoomítto, A A j De modo 



z f f h i e r o n y m i c a r d a n I • 
DemodoínuenicRdiquantitates quae feruíant capítulísper 

producfia unius partis m aliam,o£quadratum differentiae 
partium. C A P . III. 

Vm díxcrit quis i cu.p 8 aequalia 7 quadratís3tuncdíui* 
des 7 in duas partes,ex quarum una in alterius quadra* 
tum fitnumerus,&femperopörtctutreliqua pars qua; 
no in fe ducítur fit binomium uel reeifum primum,quia 

cjuadratum alterius neceffaríò eftbínomíúuelrecííum primum. Ex 
Euclide igitur fi debet numerum efficerc du(ftum in reliquam pars 
tem,oportet ut fit ília fecunda pars binomium uel reeifum primum. 
Prima ergo pars poteft eile binomium uel reeifum primum, iecun« 
dum Sc tertium,& p oteft etiam eife binomium quartum, quintum 
S( fextüm.rion tarnen reeifum,quia cum priinäfit r?2 8í fecuridapars 
n cceílaríò fi t bíiiomíum,quía prima eft reeifum,igitur in utraq? eile 
rc: p:ígítur non poteft eflè numerus ille qui ab initio diuifus eft.Di« 
co ergö qüod díuífo numero quadratoru in duas partes, quas uo« 
cabimus principales,& earn quae in fe ducítur,uocabimus príncípa 
lem,& pro alrjs düabus partibus inuení endis,duc primam in du« 
plum fecuiidc,& à p r o d u t o deducito quadratum primp,& rç refi* 
dui eft pars addendaprincípalibus,autdetrahenda cum conditio* 
nibus condi<ftís;Etlimílíter,p numero producêdo duc differentia 
princípalium in fe,& produdum in duplum prim se principalis, &Í 
quod producitur,eft qu^fitus numerus. Exemplum ergo in propo 
fito, diuido7 in 4.6^3,duco 4 in duplu 3,6^24, deduco cb quadra« 
tum 4,relinquj tur 8,cuius r^ addita 4 uel detrata et ita addita uel 
dctracla à3 cõuerfo modo cõftituitpartes 4 p: 8 et3 8 uel 4 
III:RÍ8 et3p:i^8'Etideonotandu eftquo<l fub aequatione eadem 
prima pars principalis,etfecúdaidemfaciuntperbinomium etreci 
ium.Vtraqj enimharum aeftimationum fcilicet 4 8 ct4m:Rî8 
eft a:ftímatío 1 cu.p;8 aequalium7 quadratis.Pro numero ergo has 
bendo acftímatíonís ,feu qui pro ducítur, cape i dífterentiam4et$ 
partium princípalium:et duc in fe,fit i, duc in 8 duplum prime prin 
cipalis fit 8 numerus quefîtus.Exemplum ergo aliud, díüído7 in $ 
et 4, et fît 3 pars prim a, duco in duplum 8 fit 24, aufero quadrani 
primae fit i5.Eterit pars 15 detrahenda à 4 et addcnda3 P r o P t c r 

ea quae dicta funt. Pro numero ííime dííFercntiam qua? eft i, duc 
in fe fit i,ducín dupíum 3 primg principalis,fit 6 numerus quefitus. 
habebo igitur 1 cu.p:£aequalia7 quadrata.Et fimiliter díuído 7 m 

et et ducOu duplum 5vin i-^fiti if detraho i-^quadratum if 
relinquitur 14 j,huius igitur radiei adde 1 ~-.ee detrahe à et fierent 
partes 14-̂  p: tj- et m At produdum fit ex differentia 

aiet 
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5 i-jinfeScfi%i6,Scduâ:oi6it\j duplum fit48,fimili modo 
fereex8 duas partes,ex quarum du<fiu unius in quadratü alterius 
fiat 9 pofitauna4yalia5-7,perfecudamregulam patet propofitum, 
fcilieet quödproducemus 9 uel 7.nam quadratum differentia eft i, 
Sc dudum in düplum conftituit 5>,& in duplum 3- conftituit 7, 
SC itafidiuidatur in 5 Sc 3,producetur 40 uel 24. In prima ergo di< 
uifione erunt partes 4 - p:uel 1 i^Sc jf p:uel m: eadem rz 1 >~Sc 
itafi diuiferis in 2~Sc habebis 45,8«: erunt partes R22i^p;2f Sc 5 J 

2 i j .nam aliter eiTe non poteft,ut ab initio diximus. Et. fi diui* 
feris in i—Sc 6j-habebimus 75. Et ex hac operatione patet,quôd 
praeter intégra dimidia non poteft ulla diuifio eiTe utilis. Sic enim 
duc diuifum in a Sc b, Sc fit c differentia, Sc quia fidiuidatur per 
4^&5fue l 6~-&3p&ficde fingulis differentia eft numerus inte* 
ger,ergo cum a Sc b non funt,neqj intégra neq? media,erunt maiora 
uel minora,ergo c eft maius uel minus iritegro. Et quia numerus 
qui debet produci}neceflario fit ex quadrato c in duplum a,ubi a fit 
prima pars, Sc iam a non eft nec integer numerus nec dimidium,igi 
tur duplum a non eft riiimerusxfed äliquis ex eadem denomination 
ne cum c. At quia ducitur in fe,& eft ultra integru,aliquid erit pro« 
ducftum> factum gen ere deriominationis quadratae, ut fi fît 2 y erit 
5|-atdu<fihim 5 in|-in7yduplurriminoris,quiadenorninatio corns 
pofita eft ad 5 |-producitnumérum ex genere fra&orum, quorum 
denominator eft 27 utpote4i^utdemonftratumeftfuo loco,igis 
turpröduiflüm non poteft eiTe numerus aliquis integer,fed 10 non 
poteft diuidi per intégra Sc media niiî decern modis,ergo numerus 
sequarionum non poteft efTe nifi decern. Atioquadrataxqualia 
cubo Se numéro poiïunt acquari,ut demonftratum eft in libro de 
Proportionibus ufq? ad 14 8 numeris integris Sc fingulis, ergo dis 
irifiobinomiorum&reciforum,&perintegran5 farisfacit,fed des 
funti38 numeriintegri:prasterillos,inquibus{unt adieftac partes 
ipfçnumerorumquibus eadem ratione hx quantitates fatisfacere 
nonpoffunt. Sed pro nunc,fufficiat oftendiffe de integris,&quia 
capitula omnia conuertutur,liquet quod idem défe&us eft inillis. 

Confiderandum pra^terea quod ex hac régula habetur propor* 
tio numeri cum additioneprodufti ad numerum fine additione,ue 
lut,fi8 diuifum in 3 Sc 5,producit45, Sc additis partibus quaefunt 
ex régula producitur 24,utiuperius dixirçz ex régula fecundadico, 
quodproportio45 ad24,ut demonftratione patet fe habet,ut 15 
produclum 5 in 3 ad 8 duplu quadrati differentiae. Etita diuidedo 
8 in 6 Sc 2,fit 24 primö modo,et per fecundiï regulam fit 64,&pro* 
portio 24 ad ̂ 4,&uelut 12 ^pduâi ex 6 in 2 ad 32 duplu quadrati 4 
diffcrentise. De 
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Demodo redígendi quantitates omnes, quae dicuntur latera pri-

ma ex dccimoEudidis in compendium. C A P . l i n . 

Vclídes conftítuituioíntí quatuor líneas alogas,ídeft, 
irrationales, & unam rhetefeu rationalem uícem haben 
tem numeri. 

^ H j Rationalis leu rhete,ut fex ucl feptem: aloga fimplici* 
ter qua: numero ôí rheti potentia tantum eft commenfa,ut is fex 
ucl feptem,id eft latus tetragonicum fuperficiei rhete,fed non qua« 
dratae.Medía & eft latus tetragonicum fuperficiei aloga: fimplicis 
ter,ut is is 6 Si is IS 7. Ex comparatione autem alogarum inter fe, 
uel cum rhetis confurgant fex genera binomiorum , de quibus 
dicemus. 

Proprium primibinomíj &fimiliter recifi eft,quod prima pars 
fi t numerus,ôí fecunda aloga,& quadrata haruin différant numero 
quadrato,ut3p:is5,quorum quadratafunt^ &5,differentia eft 4, 
latera autem 9 & 4, funt 3 &2,&ita3m:is5 eritrefiduum prímum. 
Et í ta 4 p : is 12. conueniunt autem, ut dicftum eft in tertio libro,tarn 
bínomrj quam recifa,quòd prímí Sc quarti prima pars eft numerus 
2is:2 &5,fecunda pars eft numerus 2 is 3 &éi,ambac partes funt is, 
fed primus ordo,id eft I 2 8c 3, dífteruntà 2 ordíne,ídeft 4 5 & 6, 
quòdinprímaordíneparsmaíor,feu prima fempereft potentior 
minore parte,feu fecundo quadrato quantitate commenfac prima: 
parti,in fecundo ordine incommenfe. Modus autem generalis o< 
mnibus binomrjs & recifis habendi radicem eft,ut ducasfecun* 
damparteminfe,utiSJ2pcrfefit 12, cuius fume quartam partem 
femper,&eft3,fac ex primaparte4, duas partesproducentes 3, ct 
erunt 3 eti.horum radices iuncft^ faciunt 4 p;is 12,ct in producendo 
quadrata, efficiütfemp er rhete, et aloga fit ex duplo uníus partis in 
alteram; Si eft regula quam pofuimus in tertio libro operís perfe* 

Cap. ip.Re dí.Cum uerò Euclides non poneretlatus linearum hocinuenit,ut 
gula 2. accíperet fuperficiem ex rheti et bínomio primo,cuius latus tetra« 
Lib 10 Pro gonicum dixit eífe aliquod binomium, Conftat autem talem fu* 
pof. 5 4. perficíem ctíam eífe binomium prímum,et eft tertía regula qua: ut 

antcdíd:aexcípíturabEuclíde. Omnís enim quantítas cammen* 
ppoj, 6. £-a j j j n 0 r n l ' 0 p r i m o , ef t b i n o m i u m p r í m u m . S u n t au tem com? 

m e n f r c u m f u e r í t p r o p o r t i o e a r u m , e t n u m e r i ad n u m e r u m ex dí* 

propof.6. ctis ab íl lo in d e c i m o l i b r o . S e d n o n f u n t o m n i a b i n ô m i a e íu fdcm 

í p e c í e i í n t e r f c c o r n m e n f a , e t e f t q u a r t a r e g u l a : n a m u t u í f u m e f t 3 p : 

J S 5 , e t 4 p : i S 7 f u n t b i n ô m i a p r i m a , e t t a m e n in te r f e n o n í u n t c o m ? 

.'ropof. 17. m e n f a cx e o d e m E u c l í d e . I d e m in o m n i g e n e r e c ô t í n g í t alogaru-na, 

fe i l ice tu t c o m m e n f a : f in t e íu fdcm fpec í e í , non t a m e n q u e f u n t eíuU 
den 
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dem fpcciei inuiccm cõmenfas íincJnuení poftmodum quod idem 
eft ducerei* 5 in 3 fit 1*45,qua: fi ducaturin 5, fit 225,8c: cft 15: 
ii duxerimus 1*5,in fe fit25, St 5 in 3,fit i5,uidc quanto facilius fit,& 
hacc eft quinta regula. Sexta autem eonnnec quatuor propofitio* 
ncs qua* inuicem conuertuntur,& cft qüod cum fuerintdtias quan* 
títates a d maior Si c minor,St diuifafuerit a b in d,itautinter b d Si 
d a cadat media,pars dimidia c,tunc fi ab eft potentior c quadrato 
commcnfae b d eft commenfa d a etfi non,non.Et fi b d eft commen 
fa d a tota ab, eft potentior c commenfa ípfi a b etil non, noli. Hoc? 
autem pendet ex hoc quod abfeifa de asquali d a quádratum ab fu* 
perat quadratum c,quod eft asquale quádruplo b d in d a per o eta* 
11 am fecundi Elemcntoriimin quadrato b e. Vfus autem hafum li* 
nearum eft,utmahifeftumeft ad binomia&recifa inuenienda, Si 
ambas dietas bímedías. Septimaregulafumiturab Euclide, &eft 
quod fi fuperficics xqualis quadrato binomrj ad rheten adiunga* 
tur, latus fccundum eftbinomium primum. Et eft eadem tertiasre* 
gulas licct uídeatur eonuerfa.Cum enim ut in ilia diximus latus bi* 
nomi]primi fitaliquodbinomium,igitur quadrata binomiorum 
omnium íunt binômia prima,at latus ílludrhctc cft tanquam pro* 
portio,& 11011 uariat fpeciem,igiturlatüs illud alterum neciö eft bi* 
nomium primum.Et omnia quae hie dicuntur debinomrjs, intelli* 
gunturdefuisrefiduisj&iuntgeneralia in omnibus quantitatibus 
comparando aggregatum ad recifum feu rcfiduum, ideò per hane 
octauam regulam tracftabimus iölum de fex generibus biiiomio* 
rum,ctquinqj a1qs,etponemusnominafingilIatim hicalatere.Mo 
dus quoqueiungcndii*has,utapparetineodem tertiolibro com* 

modior cft, 
ut diuidas 
maiorcm ra 
dice per mi* 
norê, Si ex* 
euntis acci* 
pe radiccm 

Rhete Aloga Media 
Binom i Binom Ref. 1 Refid 
Binom'a Bimedt Ref. 2 Ref.medi 
Binom 3 Bimeda Ref. 3 Ref.mcdz 
Binome lineama, Ref. 4 línea mi. 
Binom 5 Pot.ín Rat Sc Med Ref. 5 cü Rat St Med 
Binom 6 Pot.ín duo Med Ref.£ cü Med &Med 

' cui adde,id eft,8c: duc in fe:& produ&um in quadratum miliaris ra 
dicis produeftum cft quaefití. Decima regula eft, quod huíufmo* 
dí díuífiones funtmagís confpícuscin figura quam in numcrís,ue* 
luti pofita maxímí aloga conftat per 44. prímí Elemcntorum 
poífc fuper datam rhetem fíeri fuperficiem asqualem íllí. Eíus ergö 
latus fccundum crít,ut díxíín feptíma regula natura: ciufdem,cuiu3 
eft fuperficíes,& cum eo latercpotero díuídere fuperficiem ratio na 
lemfeurheten,Sc confeftimexpríma diffinitione fecundi Element 

B B torum 



z f f h i e r o n y m i c a r d a n i • 
torumhabebo latus fecudum quod uix in numeris haben pote$, 
& cumhabeturfitmagnolabore,ibiuero ftatim eft confpkuum, 
fed ars generalis nondumeftinuentain numeris. Eft autem iuxta 
undecimam regulam,utinuenias recifum ufcp ad quatuor quanti* 
tates5uclut:uolodiuidereioper p:i£2,pones red* 
fumexxquispartibus contrari"js>&habebis diuidendum ÔC diui 
forem:qui eft 6 p:i£t20 m: 
24.CUÎ appone trinomium 
quoddu&üin recifum pro* 
ducit 132 17280. duceti* 
am trinomium illud in qua* 
drinomium,&:habebis diui# 
dendum,quem tsedif ÔC bre* 
uitatis caufa omitto. Rurfus 

iç 6 p: m 5 m: rç 3 mrrçt 2 
^p:rçi20m:iç;24 

r í 60 o p : R2 5 o o m:R2 3 00 m: rçz 2 o o 

í>p: 1^120 p;iíi24 
í j3p: 1*17280 
132 m: 1*17280 

appono recifum Si ducoin binomium, & fit 144 pro diuifione.du* 
(fto autem recifo in quantitatem quae conftat ex duõdedm nomû 
nibus fiet diuidendum uigintiquatuor nominum.Forfan poterunt 
reduci ad pauciora,quia radices iliac fint commenfae. Et fi tranfeant 
quatuor quantitates non commenfas in duobus cafibus adhuc po 
terit eífe diuifus. Vel quando habueritradicem,ut 6p : 24 p: 12 

cum habuent diuííoremmelut iî quis dicat,diuide 10 per 
R2 24 15 12 p:i*iop:i* 5 p:i*2 p:i*2.Hic quia produ 
citurexi*6p:i*5 2 in m3 2p: i,diuidemusperreguíam da 
tam per alterum horum inde quod exit per reliquum. Et ideò po£ 
ílimus reduceread unum caíum quando diuifor diuidi poteft per 
mulrinomium,ut ita dicam^ita ut minuaturnumerusnominum. 
Nam inuentio lateris eft quxdam diuifio. Confyderanda eft ulti* 
mo ratio proporuonis fuperficirí ad lineam. Et dico quod fuperfi* 
cies a ad lineam b c eft,ut fuper b c fiat fuperficies re&angula çqua* 
lis a dico quod c d latus fecundum eft prop ortio,uel id quod ada?* 
quaturproportioni a ad b c,quian exproponionedu&ain termú 
num fit,alter terminus ut in numeris uídemus: & eft ex diffinítione 
proportionis,&exlaterecdinb c fit a,quia fit b d arqualís a, igitur g 

c d dicetur proportio uera fuperficiei a ad lineam b c. Et eft magis 
confpicua quàm fuperficiei ad fuperficierr^&lineae ad lineam. tu* 
e l ides tamen(ut dixi)pra?termifit,quoniam uidebatlineas in latitu 
dine e í fe indiuiduas: nos tamen dicimus quod componiturcxlí-
neis,ficut ex fluxu pundí fitlinea,&inftantis t e m p u s , & alia e o d e m 

m o d o . & h c c c e t t d u o d ecima regul a. 
B i n o m r j f e c u n d i l a t u s eft b i m e d i a prima", u t dccet Euc l ides í u o 

m o d o ,p o ter i t i g i t u r uel f u b n o m i n e e v : o f t e n d i u e l r e c t a r a t i on : 

Car:'--, v 



DE REG,V L A A L I Z A LIB. a 
CapíàMtis ergo HI 7 2 p:8,&per fecundam regulam ducamus 8 in 
íe Ht G e n i u s pars quarta eft i£,fac ex 1^71 duas partes,ex quarum 
du<ftüíjluícem fict 1 é".accípío per quintam fecundi Elementorum 
dijnídiümi^72,quodcftrçzi8,&duco ill fefiti8,abi)cíoi£,remaís 
net2,cuíusi^addíta &detra<flaai£i8 ,&faciti^ 32 perno* 
nam rcgulam:igitur haru partium* í^ rçîrçz p: rç2tçz 8,conftítuunt 
bímedíam primam, & fubtradae una ab alterarefíduum bimedi} 
prímí.Sunt.n.commenfg tantum potentia,'nam quadratumi^i^H, 
eft dímídíum quadratic 1^32, nam 8 eft dímídíumrçt3a; ÒC conti 
nent fuperficíem rhetert, Sá maior eft potentíor breuiore in quadra 
to 1^8 cuius latus eft r^i^ 8 incõmCnfainlongimdíne 1^232,quod 
eftpropoíítum. Et ífte modus eft omnibus alrjslongefacílíor,&:à 
nobis pro exemplo explicatur. 

Bínomrj tertrj fumatur radix ut 1^32 24,&eritrçR218 p:rçïS 
2,quaepoteftate tantum commenfaiíunt, 8c continent fuperficíem 
mediamiT^F^é'/eurçîô', &ínhocdíffeTt à príore,& maior eft poá 
tcntíorminoreinquadrator£fg8 ,quae eftiS2R2 18 incommenfaín 
Iongítudíne,ficutF^dímidíj adradícem totius:autradíx3 adi^2,& 
hjcc uocaturbímedía fecundam. 

Bínomrj quartíut3p:i^é",inuenioradicem:capíoq? ad uítandas 
frachones 24, cuius accípio 152,quae e f t r ç r 3 v: 3 m: 

3,ducito prímum i ç . 3 , 1 1 1 fe fit 3 p:i£ 3,ducrç> 3 m:i£ 3 fit 3 mï 
H^iunge,fiuntéT ducrçv;3p:i£3inR2:v;3m:i£3,fit quadratum du« 
cendo unam quam cp fcorfum in fe, & fiunt 3 p : 3,& 3 m: m 3;índe 
inuicemjScfiuntô'indeaccipiendoi^quxeriti^^,&hoc erírpro* 
ductum v;3 p:i£ 3,111 i^v:^ m:r?2 3- Sed quia oportet bis multiplia 
care fient,duc 6 quç funt H2 i4»Sed quia per quartam fecundi Ele 
mento rum quadratum Ri v: 3 p:Bt 3 pi v: 3 m: ̂ 3 , aequale eft qua« 
dratis partium cum duplo unius in alteram.igitur quadratum r: Vi 
3 p:i^3 v:3 m:i^3,eft 6 p:f£ 14,eft quadrajumrçt v:3 pîi^3 vi 
m:r£ 3J11 figura autem capiemus a b, cui tris 
piam facicmus b ein directum coniundlam, 
&fumemus medium a c quod fith,delinea5 
bimus fuper íd círculum 'a e c, & ducemus 
ex a b ad perpendiculum b e, quae erit latus 
feui^hancadíungemus a c in diredum, Si 
abfcindemus abac,6cfientbf3p:i^3,&!b g 
3m:i^3fuperca,igítur&afdiuífisperacqualíaink5d m ducemus 
círculos ad f & al,& exparte e producemus b e d latus b f,& ex ad* 
uerfo b 1 latus b g. Itaq ue íd erit acqualis v;3 p:i£3,& r£ v:3 m:ie 
ExhocpatetquodGeometricaoftenfio eft clarior arithmetica : & 

B B i ut ita 

f1 

f " V 

T" ) 

y > ) 
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utítadícam cuídêtíor, eauero qfitper números eftfidelíor, certíor 
& fecuríor,quía experimento ,pbatur,ut fupra feci.Et eft tertíadecí* 
ma regula, fequít etíam ali a pülchra quartadccíma,fcílícet ín ordí ne 
(lícetno ad artem multú)& eft quod íiCutunu eftpríncípíu ín reb. 
naturalíbus,íta etíãín tranlitu arithmetícorú ad Geomctrícas figtí^ 
ras monas, quã quídam appcllant unítate,eft príncípíu necelfaríujTi 

'i^decimi. ínuentíonis,fupcrquafundattotaars. Dícomodo qdR:v:3p;rs5 
p;iS v:3 m:is 3,cõueníunt oês ^ppríctates líne£ maiorís.Nã funt dug 

PeriÉprcp. quâtítates potentiaincômerífgjomneembínomíu eftíncõmenfum 
fuo recíro,etíã eft uera in ornníb, alooís. &facílè demonftrat, Sc eft ' í O ' ! 

regula quíntadecíma,&ambo qdrataparíteraccepta funt rhete,& 
^pducftum uníus ín altera mediam,nam quadrataíun<ftafaciúté>, & 

prrP°f'' 3 • produdtú uníus ín altera eft is Notandú qd apud Euclide addit 
una operatíojfcílícet qd partes ín fe ducunt, & addítur quadratum 
mediepartís mínorís indefumít isv: i.Ethxcoperatíoínnumcrís 
eft fuperflua,quíapoíIumus aecípere radícê cuíuslíbet quantítatís. 
Bínomrj quíntí,& eft ut iS 24 p:4, ducemus dímídíú mínorís ín fe p 
fecundam regula fiet 4,fac exiS24 duas partes ̂ pducentes 4,&erüt 
medíetates is que ducftg ín fe facíüt 6",adi]ce4,relínquítur 2,cuius 
IS addíta ad is 6,facít rc 6 p: is 2,& detrada is 6 m:is 2, Si harú quan 

. o títatúisv:conftituútquantítatemquaEpoteftínrheten&:medíam. 
Quadrataquídêharum funt is 24,&prodii<ftum uníus ín altera eft 
IS4 quod eft2,cuíus duplú eft 4 numerus bínomíj. Etfuntpotctía 
incõmenfac,quoníam funt ut díxí bínomíu,&recífum is 6 p:is 2,cíí 
IS6 m:is2.0mnesígít ha: quantítates cü fintradíces bínomíorú ín 
fe du Af}<pducunt fuú bínomíum. Et eft regula fextadecí ma. Eade 
ut díxí íntellígêda funt de reeífis &reíiduís,q funt radíces recífortr. 
Bínomrj fextí, & eft ut is 24 p : i s 12 ducemus is 12, ínfe fiti2,euíus 
quarta pars eft 3,facíemus ex IS24 duas partes qug^pducant 3,et du 
ccmus is 6 dímídíu is24,ín fe fit 6",aüfer 3,relínquít 3,cuíus is addíta 
& detracta ex r: é,facit is 6 p: is 3, & IS 6 mris 3,quarú quantítatü ras 
díces uníuerfales conftituunt iundtae quantítatê,qua:poteftín duo 
media,nam funt potcntíaprímumíncommenfe,quía quadra ta í l l a= 

rumluntbínomíum&recífum. Deíndcquíacompofitumexqua* 
d r a t í s eft re 2 4 médium,&producftum uníus ín alterum eftfi^^1^2 

3 eft íncomenfais24,eft êním^portío uníus ad alteram R* 8 cõftat 
^ppof i tú ex Euclídc.Prgter hoc demonftrat quod dí A c a logç quan 

Prcpsf 41. £;rAtcs a i f t c r diuícJí nonpoífuntutfintexeodêgenere,ín quo erant 
an T f cp aratí o n c . V t p o te 6 p: t s 2 o eft díuí fum ín 6 & is 2 o con ftí 
tuít b í n o m í ü primum,alíter ut ídê conftítuat díuídí non p o t e f t . Cu 
díuílafucríntquãtítatesrhete perrefíduú alíquod exíbítbinômia 

e íu fdcm 
•Í 
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eiüfdê ordinis commêfumpartib.fuisillírcfiduo: etfi perbinòmiu 
cxibít refiduü eíufdê ordínís,íímíIiter cõmenfum partibus, et erunt 
partes illebínomíorú cumrccífis,& etíam bínomíorü Si recíforum 
eadê proport ioned ex ducfhirefidui in binomíü Temper ̂ pducítur ^^ r

r
T 

•rhctc. Et hct demõftrant ab Euclide in fine i o li. Ex his côltat qd bi* i x 4. 
ïiomio cõmenfo binomiorefidui autrefiduo commenfo refiduo bi 
nomrj rhete femper.pducit. lté fi latus fecundû fugficiei cqlis qdra= 
to línecpotêtía tantu rationalis diuidatbinomio uel refiduojexibit 
binomiu uel recifum cú eadê pportíonepartíú,quandoq? eíufdê or 
dn lis quandocp diuerfi.Velut diuidendo i*24p:i* 3 p:i*2,exit 1^72 
m:I*48. At .pportio t* 7 2 ad 1*48,eft ut 3 ad 1*2,&funt eiufde or 
dinis.At fi diuidas candem 24 g 2 p:r*2,exibit 24 m:i* 12,q licet 
habeant partes in cadêtpportione,eadem tn funtbinomium cú red 
fo eíufdê ordinis,fed binomiû eft ordinis quarti Si recifum lexti.Ex 
q patet unü mirum quod licet non pofsint eife quatuor quanti tates 
in cadê,pportíone,quarú très fint numerí,& quarta fitpotentía tan 
tum rationalis, poffunt tame eife quatuor quanti tates, quarum très 
eruntpotentiatantûrationales,&unaeritnumerus, &poterit eife 
quãtitatis alogp ad numeru^pportio,uelutalterius aloge ad aloga, 
feu ut duarú alogarum. Sequit etiam quod dux quanti tates incom 
menfehabcbut ambas partes cõmenfas,ut2p: 3,&5 p: 1*12,nam 
cum fint binômia prími Si quarti ordinis funt íncõmenfa, Si tame 2 
Si 5 funt comcnfa,& fimiliter 1*12 Si iç^cum una fit dupla ad aliam. 

D? coníyderatione b ínomiorum dC recíforum continentium figu-
ram rheten,ubi de acftimauonecapítulorum. C a P. V. 

Vm omne binomiû & recifum pofsit eife latus fuperficiei 
numerate,ideò nõ diftinguã nífi ratione partiu, in quíbu£= 
dãemmaiorpars eft numerus,in quibufdã minor, in quis 

bufdã neutra.Proponã aút exemplum ín olbus.Dico quodacftíma 
tio in binomio uel recifo, in quo no eft nu 4 p ; m 2 
m e r u s , n o eft idónea in hoc cafu: quiade* 4m:i*2 
tracla à numero relínqt très quan* i*6p:2 
títatesmcôpofítasnumerúetduas ï*ém:2 'rte2i6m:2l 
radices,et ex radícíbus illis in fe du 
<Ttis non fit ni fi numerus, Si una ra* 
dix n u m é r i s e r o o in ̂ pduclo non poterût fe delere.Examinemus er̂  
go rem per fîngula capita,& dicamus quod fi cubus eft 24,equetur 
32 reblis rei ícftunatío cum fit duplex eft 3 p:i* 5 , & 3 m : 5, & ipfe 
conficiunt iunctae 6 xftimationem cubi arqualis 32 rebus p: 24, 
Si quia ex 32 oportet facere duas partes, ex q u a r u m una in radi^ 
cem , aíterius fiat 24, duco ergo 5 p : ï* 5, in fe fit 14 p : rç 18 o* 

B B 3 detraho 

H 
2p:i*3 
4m;i*i2 

12 

i*é'rn:Ri2( 1*21 é m: 1*7^1 
24 



i8 m:ivi8o 
2p: R15 

2 4 

3p:i*5 
18 m:i*i8o 
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d c m i h o e x 32, r e l i n q u u n t u r 1 8 m : í * i 8 o . E t h i c d u * 

< f t u s i n 3 p : r ç 5 d e b e t p r o d u c e r e 2 4 n u m e r u t n s e f t í m a 

t i o n i s . A p p a r e t e r g o i n h o c p r i m o e x e m p l o q u o d 

o p o r t e t d i u i f i o n e m f i e r i i n b i n o m i o p r i m o , n a m 1 8 

1 8 0 S c 1 4 1 8 o f u n t b i n o m í a p r i m a , q u i a h a s 

b ê t r a d i c ê , & i l l a e t i ã o p o r t e t u t f i t b i n o m í ú p r i m u m , 

q u í a d u e f t a i n b í n o m i ü p r i m u m , ^ d u c i t n u m e r û . E t 

f i r e f í d u ú n o n f u i f t e t b i n o m i û p r í m u m , f e d q u a r t ü , e t i ä r a d i x b i n o * 

m r j p r í m i f u i í f e t b i n o m m m q u a r t ú , a l i t e r n o p o t u í í T e t ^ p d u c e r e n u « 

m e r u m . S e c u n d u m c x e m p l ú i g i t u r f i t i . c u , p : i 2 a e q u a l i a 3 4 , r e b u s 

r e i a * f t í m a t i o n e s f u n t 3 p : i * 7 , & 3 m : i * 7 , q u a : c o m p o n u n t 6 sef t i« 

m a t í o n e m i c u a e q u a l i s 3 4 r e b u s p : i 2 , d u e o e r g o 3 p : i * 7 g r a t i a ex« 

e m p l i i n f e f i t 1 6 p ; r ç 2 5 2 d e t r a h o e x 2 4 , r e l i n q u u n t u r 1 8 2 5 2 , e x 

q u o S C 3 p : i * 7 , p r o d ü c i t u r 1 2 a d u n g u e m . l f ü f u n t p l a n a . T e r t i u m 

e t ï I c u . p : 8 , £ c q u a t u r 1 8 r e b u s , S c a e f t i m a r i o e f t r ç 6 m ; 2 ( o m i t t o n ú c 

i n t e g r a m ) q u a d r a t u m 6 m : i e f t 1 o r e f i d u u m : 8 . 

C a u f a e f t e r g o , q u o d b i n o m i u m p r i m u m r e l i n q u i t u r r e f i d u u m 

q u i n S c e c o n u e r f o . Q u i a e r g o f u i t r a d i x r e f i d u u m q u i n t u m 

p : 8 

m : 2 

8 
I c u . p : 8 a c q u a l . i 8 p o f 

2cftim.i*^m:2 

I c u . p : 4 8 a s q u a l 2 5 r e b u s 

aeftim.i* 3̂ - m: 
1 e u . p : 2 i a r q u a i . 1 E r e b u s 

aeftim.ï^^nui-f-

res bene fe habet . Idem díco de 
binomio Sc refiduo fecundis. Et 
in hoc genere habet fermè plura 
exempla quam in primo uelutui* 
des. Eti* 12 m:3 eftreeiiumfeeun* 
dum>& i* 6 m: 2 eft redfum quin* 
tum,& 3 m:i* 5 reeifum primum, ÔC 
3 m: 1*7 reeifum quartum. habes 
igitur Omnia exempla. 

Primum igitur confyderandum 
eft, quod in primo ÔC quarto po* 
tefteiferei^ftimatiobinomium Sc 
reeifum,utmdes in duobus ulti* 
mis exeplisjfed in fecundo Sc quin 
to nô poteft efle liifi reeifum. Pro* 
batur,nam fi fit binomiu primum, 
igiturrefiduum erit,uel refiduum 
primi uel quarti modi,ergo per 
priccedentem duclutn in redfum 
fccundi uel quinti generis n5 pro* 
ducit numerum.Sunt igitur fcx ae* 
ftimationumgenerabinomium,primum,quartum, Sc recifumpri* 
mi quarti,itemcp fecundi Si quinti modi. Secundum eft,quod cum 

fint 

I . c u . p : 1 8 acqual . i<? r e b u s 

aeftim.i*^ j iniy 
1 c u , p : i 8 s c q u a l . 1 5 r e b u s 

a c f t i m . i * 8 T m : i T 

1 c u . p : i 8 s c q u a l . 3 ^ r e b u s 

I * 12 m : 3 

1 c u . p : 1 2 s e q u a l . 3 4 r e b u s 

s e f t i m . 3 p : r ? i 7 , u e l 3111:1*7 

c u . p : 2 4 a c q u a l 3 4 r e b u s 

acftim.3 
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iînt dua? acftímatíones in hoc capítulo cubi 8c numeri çqualium re* 
bus,uel aequales uel inaequales,& ín recífo fecundo, & quinto non 
pofsit eiTe fuum bínomíum,& fecunda aeftímatío habeatur per pris 
mam(du»flo íllíus dimidio ínfe,& tríplícato produ&o & detracfto 
à numero rerum) i^refiduí dedu&o dimidio, aeftímatíonís primae 
eft aeftímatío fecunda;uelut i cu.p : i§ aequatu^? rebus & rei acftí* 
matío eft m 12 m:^, duco R2 3 m : 1 y, in fe fit 5 Jm: r^ 27,triplica fit 15 3 
m:i^243,detrahe ex 39 numero remm,relínquítur 33^:^2 243, à cu 
ius radíce uníuerfalí detrahe rçt 3 m: 1 -j-,dímí díum primae aeftímatío^ 
nis erítfecunda aêftímatío rfc v:23^-p :H2 243,ablatai^3 m : 1 y, &hoc 
totum conftat eíTe acquale£<?,neceife eft ut fecundaaeftímatíofit 
numerus , uel aliquíd quod fe habeat ad príorem aeftímatioí= 
nem, utrçi v;23|-p : R2243 p : 1 lym : R2 3 ad recifum fecundum. Et 
italíceretper earidem regulam ínuenire fecundam aeftímatíoncm. 
Tertíum eft, quod cum in eodem numero puta >8 ínueníanturplu« 
resaeftimatíonesutpoteputarç2i7 &R28 y&H2i2m:: 
j.Itaoporteretfub eo d em numero rerum idem facere. Ethoc mas 
gís conueníret ad rei intellígentiam. 

Q u a r t u m , q u ó d u í d e m ü S numeram reramin numéros non f o # 

Juni í n t e g r o s f e d e t íamfrá&òsuelut ín quarto exêplo d í u i d í t u r 

in 17 y& iyin Quinto áutem 15 ín iOy&4yôdn fecundo 25 
& 21 y ÒC ín tertio 16 in n ~ & 4 y Coníyderare ígitur oportet num 
i n a l i a s . 

Quin tum, quod uídemus numeram aequatíonís fî fît compoO# 
tus,uti8 12 24 facile habere aeftimatíonem&plures etiam,fi autem 
p r i m u s difficile eft ínueriíreunam folam. 

De opera tionibus p: ÒC mi fecundum commun em 
ufum. c A P. v i . 

Nmultíplícatíone&Míuífionep:fitfemper ex fîmilibus 
m: ex contrarijs,undep:du<ihim in p:& diuifum per p:& 
m:ducflu in m:et diuifum per miprodueunt femperp:Et 
ita p:in m:uel m:in p: uel p: diuifum per m: uel m ; per p; 

producitm. 
Inaddítíoneomniaretinentfuamnaturam,ín detraftione com* 

mutant,utp:addítum fitp:m:m:detra<fhimp:uícem geritm: m: de« 
tractump. Sin autemuíncatur,relínquitur id aquo detrahitur,ut 
m:4im:£relínquiturm:2 quiam: aquo detrahiturp:maius. 

p: eft p:Ri m: quadrata nulla eft iuxta ufum communem, icd de 
hoc inferius agemns,de cubica dubium non eft, nam 1̂ 21 eu. m : 8 
fcftm: 2. 

Si quis dicat diuíde 8 p:2 p;rçz 6 uel Ri £p: 2 tum inueníes ambo 
recífa 



iS^p tá 
8 - -is 6 m: z 

IS384HI:I^ p 12 
8 - -2 m: is <> 

ió"m;is384 2p: i s ^ 
m; 2 

is 5?^m:8 
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recífais^m: 2, &2m:isí>,quod eft ucre 
m: ducas ergo recifa ín 8 pro quantítate 
díuídenda,fiunt is 384 m: & m: i s 
384,quod eftm: hoc ígitur cum prímum 
fit díuídcndum per p:2, exitmamfefteRz 
$6 m: 8 .S ecundum diuiditur p er m:2, exit 
ex prima regula,idem fcilí cet is 96 m:8 -

Recífum autem quod componitur ex 
p: Sc m:poteft habere radícem, ÔC ill a con* 
ftat exp;& m:ut 5 m:is 24 eíus is eft is 3 m:is 2, 

De examineaeftimatiö«um,fumptarum exreguía fecunda SC 
tertia,fecundicapitulú CAP. VIL 

|Roponamusquodcubus acqualís fit 18 rebus p: 30, unde 
• rei gftimatío íuxtapartem capítulí ínuentam, fit is cu. 18 p: 
I is cu. 12. S>C fupra augendo numerum extenditur in ínfini* 

tum. Etfi dederimus parallelípeda omnia numero , oportebit ex 
hac aeftímatíone facere duas partes, ex quarum du<ítu in quadrata 
mutuo fiat 10 tertíapars numeri. Quare etiam ex du<flu aggregati, 
feuasftimatíonísinproducftumfietidem. Diuidam ergo loperis 
cu,i8 p:rs cu,i2,exitíscu.i2 m:2 p:is cu^yproduftum, diuidam is 
cu.i8 priscu. 12 in duas partes, qüaeducftas muícem producant is 

Per quintm cu, 12 m:2 p:is cu.5^-&: eruntpartes. Díco ergo quod cum duo pa* 

^ftimatio E ciJ f. cu v m ̂  cu ^ m . cu ^ 
11c poísint at* • ' 4 —^ 
quari etiam 30,fexparallelípedapoterunt scquari 90, Sc multo ams 
plíus ueluti cubus aequatur 18 rebus p:5 8,rei azftímatío eft is cu.5 4 
p:iS cu.4.Et fi cubus ícquetur 18 rebus rei arftímatío erít is cu. 
7 2 p:is cu.3.Et fi quis dícat 1 cu. acquatur 18 rebus p: 33 rei a?ftima* 
tio,per eandem regulam erítis cu. 24 p: ÍS eu.<?. Diuidam ergo 11 
peris cu.24 p:is cu.?,exit rs cu.2i-i-m:2 p:is cu 3. Partes igitur erunt 
f i m i l i t e r f i cu.aequa ^ c u ^ p . ^ CUAj_p. ^ m : l s cu.ym: i s cu.£. 
lissfit 18 rebus p: c , p : R 2 C l u I i m : R , V ; cm: i scu . -^mis 
42 erit acftimatío is L — L -
cumpr i s cu. £.Et parallelípeda i4,díuídei4 ergo per iscu.5^p • rs 
e u . e x i t is cu. 48 m: 2 p: iscu.ij ,duc is eu. 4^-p: iscu.^,ín fe fitis 
cu 20-^:3 p:is cu.^detrahe ex hoc quod produci uís, id eft aggre* 
í»atum relínquíí 1 . , . , „„ . . 
t u r r jyj • cu JL 1 11 ,4-1 J 4 

} , '4 iscu.4^-p:iscu.'fm:isv:<v m:iScu.^m:iscu.-3 . 
m: is cu. -^p : is 1 t— 
partes erujit. 

De 
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De natura laterum parallelipcdorum. CAP. VIU. 

It parallelípedum ex ab in cd quadratum arquale nume* 
tiSÊM ro:&díco primo quod íí a b fticrit latus cubí,& cubus b c 
j y y i É í numerus,erunt ab &b c commehfaè; Nam proportío a b P e r f e x t m 

ad b ceft: utnumerí,adnumerumígíturftintcorrtmenÍ£,quod fí ab * o 
íít latus cubí,& noit comnienfum b c 
cíarü eft, quòd cubus b c non poteft 
efte numerus perpra:cedentem,neq? 
bcipfa. Tertio díco quòd fi cubus 
b a non fit numerus, ôí parallelípe* 
dum fit numerus,nee b c eft latus cu* 
bicum numeii: aliter cflentparalleli* 

-pedi ad eubum, ut a b ad b c, & ideò c 
ut numeri ad n u m e r u m , a b commenfab c,quod eft contra Eucli* 
dem ; Omni s ehirn commenfa lateri eubi eft latus eubi. Díco de* Per î î ím 

mum quod in hoc cafu ab non eft commenfab c. nam cum cubus 11 F" • A • j Q m ̂  
b enon fit numerus,& parallelípedum fit numerus, ergo paralleli* <s "'prop0f 
pedum eft íncommenfum cubobc , fedabadbc ,u t parallelípedi IOElern. 

ad eubum ígítur ab eft incommenfa b C,q[uod eft quartum. PfT » °1,n 

Quomödo ex quaeünep línea conftítuántur diió parallelipeda, 
. _ non majora quarta parte eubi lineaepropofitae. CAP. IX. 

pàrallelípedum a,cuius altitudo b,propofitalínea cuius 
pduplumcubí medíetatis non fit minus parallelípedo pro* 

pofito,uolo datam líheam fie díuídere,ut contentum fub c 
altí tudíne ín fuperficíem partiu,fit acquaíe 
à parallelípedo. Interc&b ftatuaturme* 
dia proportíone d,& fiat ut c ad d íta late* 
ris tetracroní á ad e líneani,erít ergo fu* 
perficíeí a ad quadratum c,uelut c ad d du 
plícata,quare ut c ad b, quae etíam eft du* 
pia ̂ pportíoní c ad d, parallelipeda, ergo 
ex c ín quadratum e, & ex b ín a erunt az* 
qualía,quía ergo parallelípedum ex b in a 
non eft maíus parallelípedo ex einquacíratum medíetatis eíus, ne* 
que ergo parallelípedum excín quadratum e maíus erítparallelí* 
pedo ex c ín quadratum medíetatis ípfius,c ergo e,no eft maíus ine* 
dictate c.Ex cíqíturfacío duas partes, quárum rectangulum fit az* 
quale quadrato c per ca quse demonftrauímus ín Geometria & ha* 
bebímus partes línea: propofítas. Cum ígítur parallelípedum ex c 
in fuperficíem,ex fuis partíbus fit acquaíe parallelípedo ex b in a fe* , 
quitur per demonftratainlibro deProportíoníbus, quod duo mu 

C C tua 

! • -

fa er 14'° 
'Elm, 11* 
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tua parallelipeda partium c lincae propoiîtac funtarqualia paralkli* 
pedo exb in a,quod eft propofitum. 

Quomodoconueniant partes cumlineapropofitain 
parallelipedo. C A. P. X. 

Itpropofitaprimiimaclineä diuifa inb , utparaJlelipes 
dum ex to ta a c infuperficiem a d ex a b in b c fit arquai e 

InumerOySd fit primo a c numerus,conftat quod oportet 
a d eiîenumerum Si partes a b, b c numéros , k $ 
aut binomium cum recifo, Si poteft demons 1 IJ 
ftrari quia differentia partium neceífaríò eft: 
numeri radix,aut numerus ipfe ad hoc,ut qua c 

dratú medietatis quod eft numerus,quia a c tota eft numerus,exce* 
tlx quint d datreclangulum a d qui eft numerus, quoniam ex illo in a c nume* 
fecundi Eh fit numerus e.Exempli caufa,fit a c tota,b Si e numerus 

fum ex fecundo modo tríbuerenumerum fex parallelipedis, Si tue 
duo erunt i2,diuíde 12 per a c,exit2 füperficies a d,igimrpartes crût 
3p:R27 Si3m:i*7<Etduo eubierút9op:i*g0^2.Et m: r2 8 
quod totum eft 18o,undeparallelipedis relinquuntur 36". Poiïîxm 
dare dimidium e iuxta tertium modum uni parallelipedo, Si erunt 
partes 3p:i*£&3m:i*£,poflum iuxta quartum modumtribuere 
totum 36 duobus parallelipedis,& partes erunt3 p:i* 3, Si 3 m : 3. 
Et in primo cafii eubus acquabitur 30 rebus p:} é. In fecundo eubus 
^quabitur 30 rebus etiamp^ó.Et in tertio rurfùs eodem modo, fed 
dífcrímcneft,quoniaminprímo caiu 30 res aequatur eubis folum, 
in fecundo eubis Si duobus parallelipedis ; in tertio duobus eubis 
Si quatuorparallelípedisw 

Ponartturrurfus e 12 a c 24 diuidam e totum,fed melius eft re* 
ducere ad tertium modum diuidedo dimidium, fcilicet 6 per 1*24, 
exitï* duc ré £ dimidium rî24,infefit6",abijceR2iy,&fit6m: 
I* i^,fíuíus v:addita Si detra&á a RÍ 6 oftendit partes,proponam 

Sec.mod. 
Ter.mod. ô'mti^vrô'miRîf-
Quar.mod.R2 6 p:i* m:i* 6 RZ 6 m:rç v:6 m r e ̂  

aute iuxta fin* 
gulos modos. 
Conftat hanc 
çftimationent 
inutilem eile,nam habemus eubum perparallelipeda duo uel qua« 
tuor,ucl fex cqualia numero. Atreliquum ergo eft rç aliqua ut pote 
Ri 15824 m:i2 aut m: uel m:4, fed hoc diuifo per 1*24, qua: eft res, 
nullus poteft prodirenumerus,igitureubus nonpoteft acquari re* 
bus fub aíiquo numero integro uel fracto. 

5 Simili ratione fed alia tarnen caufa oftendo,quod fi a c fitRi cu. 
numeri fimplex quòd non poteft fatisfacere, Proponamu* ergo 

quo d 
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quodacfiti^cu.40,&efit2,&:accipíoquarmmmodumín hoc cá 
ru,utfacílío.remreufimplícíorêdíuído2perrçcu.403exíti^cu.Vfiu 
perficíesad,diuidoacperaequalía,fíti^cu.5,ducoínfefit rî cu.25, 
detrahoRicu.yrelínquíturR2Cu.i2y,huíus RÎ addo&detraho ad 

c u . 5 , p a r t e s c r û t r > c u . 5 p : R 2 CU.RÍI2±-,&:RÍ c u . 5 m : R 2 CU.R» i 2 y , I f t a s 

r u m i g í t u r p a r t i u m d u o t a n t u m p a r a l l e l í p e d a f a c í u n t 2 } r e l í q u u m 

i g í t u r à c u b o R Ï c u . 4 0 , m a n í f e f t u m e f t q u ò d n e c e f l e f i t eíTc n u m e r ú , 

& e f t : 5 8 ' 3 8 í g í t u r d í u í f u m p e r r e m q u a e p ; R î c u . 4 0 n e c e í T a r i ò p r o * 

d u c i t i ^ c u . í g í t u r n u m e r u s r e r u m n o n p o t e f t e í T e n u m e r u s u e r u s , 

f e d R 2 c u . u t f i q u i s d í c a t c u b u s a e q u a t u r r e b u s , r : c u . 1 0 0 p : 1 o , h o c 

a u t e m n o a u c i i i t í n u f u m . Q u g r í m u s e n í m n o s c u b ü m e q u a l e m n u 

m e r o r e r u m , & ! n u m e r o f e u í n t e g r o f e u f r a ç ã o . E t d a t o q u ò d í n c í * 

d e r e m u s i n t a l e m c a f u m h o c e í T e t r a r ò , n e c h a b e m u s r e g u l a m g e n e 

r a l e m , f e d p o i T e t i n u c n i r i , ü e l u t í n b í n o m í j s u e l r e c í f i s p r o u t n u n c 

í u b i u n o e m u s . o 
P r o p o n a t u r n u n c ( p o f t q u à m p r í o r e s t r è s m o d i p a r u u t i l e s f u n t , 4 

n a m p r i m u s e f t n o t u s e t i a m f i n e c a p í t u l í s , 8 c e f t c u i q ? o b u i a m , n e c 

e f t g e n e r a l i s , n c c u t i n p l u r í b u s f a l t e m , r e l í q u í d u o p r o r f u s í n u t í * 

l i s , n e e u l l a R 2 a l i a f i m p l e x u t R 2 R 2 , u e l R 2 R r p \ u e l R I q u a d r a t a p o * 

t e f t e a d e m r a t í o n e e i f e u t i l i s , q u i a c u b u s e í u s n e c e í T a r í ò e f f e t è g e n e 

r e p r i m a e R Î , & d e t r à & o e r e c í f u m , e r g ò d i u i f u m p e r r e m n o n p o f f e t 

e x i r c n u m e r u s u l í u s ) q u o d a c f i t d u £ r i q u a d r a t a : , d i c o q u o d S i h i c 

m o d u s í n u t í l í s e f t , n a m d e t r a t o n u m e r o e r e l í n q u e t u r c u b u s r e c i í 

f u m , & ! í t a n o n p o t e f t d i u i d i p e r r e m u t p r o d e a t n u m e r u s , n a m íri 

c u b o b í n o m r j u e l r c c í f i u b i a m b £ p a r t e s f i n t r a d i c e s , n õ p o t e f t p r o « 

d i r e n u m e r u s , u t c O r i f t a t . 

E t n e q ? p o t e f t a c eíTe RÍR2,ue l R 2 r ç ' u e l RÍ CU. q u a d r a t a , q u i a t a l e s ^ 

p e r u c n í u n t a d r a d i c e s e i u f d ë g e n e r i s , u n d e d e t r a d o n u m e r o f i u n t 

r e c í f x , f e d r e c i f u m n o n p o t e f t d í u í d í p e r R 2 u l larr i u n i u s g e n e r i s , u t 

p r o d e a t n u m e r u s , i g i t u r n o n p o t e r i t eíTe n u m e r u s r e r u m u e r u s i n 

a e q u a t i o n e . S e d n e q ? e x ré 2 & Ri Ri 1 8 , n e c exRíR2R28&F£Rz 2 , n a m 

q u a m u i s t r i a p a r a l l e l í p e d a i n p r i m a f i n t i 8 , & i n f e c u n d a r e l í n * 

q u u n t u r t a r n e n t r è s n a t u r a e d í u c r f a e , u t i n p r i m a e 8 > & R i R 2 5 8 5 2 , 5 c : 

H » H i 2 3 3 2 8 , c o f t a t a u t e m q u o d R i R z n o n p o t e f t m a g í s e í f e c o m m e n t 

f a R i f i m p l i c i q u a m r i f i m p l e x n u m e r o . E r g o R 2 R Í 2 5 3 2 8 , n e c R 2 R r 

5 8 3 - p o í T u n t e i l e c o m m c n f e c u m R 2 8 , f e d n e c p i n t e r f e : q u i a K 5 8 3 2 
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s ö m i r i e n f a e . C u m e r g o i n r e n o n f i n t n i f i d u o g e n e r a q u a n t i t a t i o n 
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in diuidendo,& eftrefîduum cubi tria, non poterit prodire numera 
rus rerum.Etitain omnibus íímílíbus. 

Cor® t. Ex quo patet quòd hoc eft generale,íícet explicuerímus deparat 
lelipedo,qualifcúcp tríbuaturpars cubi ipfi numero, reliquum erit 
plurium partium non commenfarum quàm fínt in re,igitur non po 
terunt eíTeres fub numero aliquo. 

Cor012. Exhoc etiam fequitur quòd quo plures erunteiufmodipartes 
incommenfae,eo fiet diferimen numeri pardum cubi detraefto nus 
mero à parribus radieis maius,ergo multo minus poteris refi'duum 
diuifum per Tem reddere numerum ut proponebatur. 

6 Necpoteft eifeunai* vrquadrata, neq? cuba neq? alterius genes 
ris:nam íí fit i* quadrata,idem fequitur quod in fecunda regula.Sín 
autem cubica diíloluetu^ergo no poterit contínere rem, id eft i* v : 
eu.íub aliquo numero.Necçi*v:quadrataiun(flaalterí i* fimplici, 
nam ut díxí in corrolario fecundo prsecedentis, quo plures fuerint 
partes incommenfaeinre,eo plures eruntin cubo in comparatione 
ad relíquas. 

Neceífeeftigíturuthuíufmodíacftímatío uníuerfalis fitaut fub 
binomio, in quo fit numerus, aut in quo non fit, aut trinomio in 
quo fitnumerus, autin quo non fit, autin pluribus nominibus in 
quo fit,autin quo non fit,autin quatitate fylueftri, fdlicet qua»non 
fi t in aliquo genereradicumjueccompofita ex íllís,nec per detrás 
<5h'onem relicta. uelut quantitas cuius i* du(fta in refiduum ad 12 
producat2,ubi capitulum inuentumnon eilet. 

Partes cubi quot SÉquae.&de necefsitateillaram, & q u » 
incommenfx. C A P . X1. 

Epetamus igitur 8c dicamus quod latus cubi, cuius quan* 
titas quaeritur,fi debet aequari eubus duobus r^bus &nu« 
merOj oportet ut eubus fic diuifus in duo faltem, ergo la* 

tus eius, nam ex uno non prouenit ni* 
fi unum: ergo in duo faltem,cum er* . 
go fuerint duse partes,dum fit eubus, ^ f ? 
neceife eft ut fiat quadratum totius, 8c 
hocconftat ex tribus partibus diuer* 
fis natura, & fiprimapotentia a c & ab fintincomrnenficornni* 
bus inuicem incommenfis , nam proportio quadratí a c ad id 
quod fit ex a c in c b, eft uelut a c ad c b, & fiWliter proportio 
eius quod fit ex a c in c b ad quadratum b c eodeni modo , er* 

coun2d 
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go quod fit ex a c in c b, eft incommenfum utrique. Quadrata 
etiam a c & c b inter feincommenfa ergo per demonftrata ab Eu* 41 ^Btem 
elide erunt tres fuperficies in quadrato a b, quadratum a c, c b, 
duplum a c in c b omnes íncommenfae, cubus autem a b conftat 
ex a c, Si c b in tres díÁasfuperfícícs,&fiuntquatuor genera cor* 
porum:unumex a c in quadratum, a c, alíudexb e in quadratum 
b c, tria ex a c in quadratum ab,&! tria ex b c in quadratum a c* 
(Haecautemnonrecito,quia reuocare uelim conftru&íonem cus 
bi in memoriam, fed cum alibi fint demonftrata, utpofsim quae o* 
pus cftoftenderc)Quareprimumquaefiuntex a c inquadratab c 
funt incommcnfa cubo b c,quía fe habent ut a e ad e b,&:eadem 
ratione qua: fiunt ex b c in quadrata a c, &fimílí<: 
tcrqucc fíuntcx a c in quadrata b c ad eaquas R* d - e f g 
tin t ex b c in quadrata a c, funt enim omnia midi* 8 12 18 27 
ximproportione a c ad c b ,u ta latere uides.Sed 
polui números ut elarius uideres proporrionem, &ipfos ducftus 
mutuos fern el tantum,repra:fentantes parallelipeda ex a c in qua* 
dratum a b,& c b in quadratum a c. Dico etiam quod p e r a b í u r * 

dum eífet accípere partes eommenfas inuieem a c & c b, quiafic 
eiTetperindeacfieiTentuna&eademquantitas. Hoc ftantehabes 
próximas effe incommenfas. At proportío f ad d eft duplicata ei 
quae eft a c a d c b,ubiergo a c & c b eifentpoteftate commence 
d & f eíTent commenfac,& e Si g* Siuerò fecunda poteftate, ut fi 
una eftet.numerus alia is cu.uel ambaeiscu. commenfae tunc cus 
bi inuieem eifentcomm enfse, fed ad parallelipeda utraqueincom« 
menfi. Etiam ipfa parallelipeda incommenia iunt, ut liquet inter 
fe,quoniam funtinproportíone a c ad c b. Et fimiliter is quad.2 
Si IS cu. quad 32, & IS quad. &iscu. quad. 108, iunt comment 
fa:poteftatefecunda. Prima: enim du(fta: ad cubum, producuntis 
quad.8,&rcquad. 32, fecunda? is quadrata 27 , & is quadrata 180, 
qua: funt inuieem duplae. Vnde notandum quòd aliud eft RZCU. 

eífe fecunda potcftate eommenfas,nam omnes tales funt, Si ea* 
mm cubi neceífaríò funt numeri aliud ipfas eífe eommenfas ue* 
lut is cub. 16 p : IS cu. 2 , uel m : ipfa: enim fola: funt qua= 
rum parallelipeda funt numeri, quod demonftratur ; nam fi 
non fint eommenfas a c & c b, ígítur ncc g Si f, ncc d Si e, fed 
d St g funt numeri, quia cubi is cu. igitur e Si f non poifunt 
eífe numeri. Non ergo poteft eífe a b compofita ex duabus is 
cubicis incommenfis, quia parallelipeda non eifent numeri :ncs 
que commcnfis, quia eifet una is cubum, Si cubus totus numes 
rus. Nulla: ergo dua: quantítates alíquo modo fi non adfit nua 

CC 3 merus 
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m cru s poíTuntfatisfacereparalIelípedís pro numero, utrelíquum 
cubífatísfacíat rebus, nam ííommno fintíncommenfelongiíudine 
p r i m a i fecunda potentía,erunt quatuor producta incommenfa. 
ergo dato quòd unu effet numerus,tria illareliqua no poífent con* 
tinerc duas quin funt in rebus numero,ergo non datur numerus.rcs 
rum.Sí aurem eífent commenfa:longkudíiie,efient una quantítas; 

Exap.io. igiturnon fatisfaceret.Si uerò commeníac potentía fecunda,St efe 
fentrçí cu.cubí eífentnumeri non parallelípeda, fin autem no eíTent 
rçr cu.erít e ad f,ut a c ad c b,fcdacnon eft commcnfurri c b,ergo nec 
e cum f, igitur duo incommoda fequenturprímum,quddfiunum 
parallelipedum eft numerus,alteram non crít,quare lion poterit fie 
ri regula generalis.Secundum quodaggregatum cuborum, quod 
erítcíufdem natura: , non poterit uni parti conuenírefecundum 
numcrum,quia eft inproportíone commenfa ad quamcunq? par* 
tem cum quadrato uníus earum, cüm ergo fit quadratum non nu* 
merus nifi quantitas fit fi fit,tunc eft contra dídta, cõftct quod 
non poteft fieri azquatio.Exemplüm dí&um eft cu.quad.32 2 
iubus fecúdum fimplicia parallelípeda ad laborem fugiendum eft 

quad.72 pri^icu.quad.2048 cu.quad.81^2. Hic conftatnul* 
lum fieri numerum,ídcò conuenircnon poteft. Dico modo quod 
nullum parallelipedum poteft in his fuppofîtis eífenumerus:aliter 
fint a 8c b non cubice in fecunda potentía commence, & pro dus 
cant parallelipedum cnumerú fi fieri poteft,&quia 
funt potentia fecunda commenfa?,capio duas 1̂2 cu, a—b—c 
in eademproportione d &e, qua:producantf,pa* d—e—f 
rallelipedum,erit ergo ex dictis fR! cu. numeri, at c 
numerus eft, ergo proportio c ad f,ut numeri ad rçi cu.tah's eft tripli 
cata ex Euclide ei qua: eft a ad d,at d cu.eft alicüius numeri,igitur 
aeftnumerus,uelrçcu.numcri,quod eft contra fuppofitum. Scd 
necppoífunt eífe potentía prima commenfa: partes, quia fie effet f 
ad d ^ g ad c,ut numeri ad numcrum.EíTent ergo ha: dua: quanti* 
tates^fi igitur una eft numerus reliqua non poteft contíiiere a c& 
c b, quai funt longitudine incommenfa:: fi nulla ergo cubus non a:* 
quaturnumero. Neq? potcrunt ha: dux partes effe RÇZ V:CU. Quo* 
niam fi commente crunt una:hoc autem demonftratum efteffenon 
poffe,fiincommenfa: fient quatuor partes in cubo incommenfa:, 
ergo una crít fuperflua.Relínquítur tandem ut una fit numerus alia 
i^,utuídebímus,uelut fint plures quam d u a p p a r t e s . V i d c a m u s e r * 

gode tribus partíbusprímum cubicis omnibus, 8c incommenfis, 
ut funt R2 cu.élit. cu. 5 & R2 CU.2, :cognofces autem effe incommen* 
fas longitudine, quando(ut díxí)numerí íllarum ducfti in quad ra* 

tum;. 
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tum,alteríus no (pducuntnumcrum cubíí,neqj tunc cu.unius du 
cia in alterius qdratumproducitnumeru conuertunt, ergo fie ,pdu 
cere numeru,& mutuo (pdu cere, St números ̂ pduccre eodê modo 
numerum cubú, & radices illas comnienfas efíè.Et cStraría horuni 
criam conuertuntur.Ex quo tandem c5cluditur,partèm illamcapi* 
tuli cubí aequalium rebus St numero non poíTeconfiftcrcin quan* 
titate cõpofita ex duabus TÍZ cubicis fimplícíbus aut uníuerfalíbus, 
aut numero &R2 cubica. Nam in numero Si rç cubica oportebit 
dare cubos numero,quia erunt numerí,ergo in número paruo nori 
fatisfacient,pra:tcrca parallehpcdaincommenía erunt St dua: rs cu. 
& in re non eítnifi una pars quae fiti^ cu. igítur nori erit numerus 
rerum.Neqp fi ambaepartes fintrçr; cu.quouiam fi dederis parallels 
peda numero prímum non conueníent cu. neceíTariò, fi non fint 
commenfa, fint r̂ . cu. ergo non numerus^ Praetereá cubí erunt nu« 
merí,ergOnonpoterunt res contiuërepernumerum,cumres con* 
ftet ex duabus rç cu.fiç enirri cii duíftae in riumerum,producerent 
numerum.Neq? poílumus dareutrüriq? cubum p: numero ubi nus 
merus fit minor quarta parte totius cubi,ut docuimus, ubiautem 
eil: maior uel aequalis,damus,&fit ilia pars capitulí cubí gqualisre* 
bus Enumero, quae iam nota eft, ígitürrelíqúa pars ínhácaequa* 
íí one nullum habet locum.Neqj poílumus dare differennam cubo 
rum numero,ut in 13? cu.p:&nv.uelutRá cu.£ cu.,2,quia parallel 
îipeda m:erunt mai ora St p:minorà, ergo cuni in re RÎ cu.p: fit ma* 
iori^i cu.m:neceíTariò,nullo modo res põterunt contineri per nu* 
merum inparallelipcdis,fed beneiungendop:cum m:&m: cum p: 
rcrum cum cubo fiet ad unguem capitulum cubi.&reru ícqualíum 
numero.Sed neq? aeftimatio poteft conftare ex numero, quas 
drata,ut fit generalis,hoc enim eft demonftratum fuprà, neque po* 
teft conftare ex numero St rçt v: quadrata quia in cubo erunt duae 
partes praeter numerum incommenfae ( quia RZ r : noneftpotentia aP> 

primá commenfa numero ) St in re una tantum ergo non conftabit 
numerus rcrum.Neque ex numero Stj^zv: cu. quoniam oportebit 
dare cubos numero,& parallelipeda erunt duo incomménfa, ergo 
utprius cum fit tantum una R2.V : eu. non poterurit res numero ali* 
quo contineri in cub 6. Iam ergo uenturri eft neceíTariò ad triarios, 
fit ergo ab diuifain très partes,quae omncsfintl^cu.incommenfae, 
riec in cadem proport ioned conftat quod fient odto geriera cor* 
porum,urium quod erit numerus qui conftabit ex cubo fingula* 
mm partium.Cum enim a c,c d,d b,fintRi cu.numerorum, erunt cU 
bi earum numeri : quarc St äggregatum eorurri numerus. Secun* 
dum corpus cõftabít exfexcuplo corporis?ciuus laterafunt omiies 

partes; 
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partes fcílícet a c, e d, d b, iam 
ergo habes nouem corpora. reli* 
qua decemoíto cum fint tria, 8C 
tria acqualía, erunt ergo fex, prí* 
mum conftabit ex c d in tríplum 
quadrati a c, fecuiidumex b díii 
tríplum quadrati a c, tertíum ex 
a c in tríplum quadrati c d,quar* 
tuni ex b d iii tríplum quadrati 
c d, quinturri ex a c in tríplum 
quadrati b d, fexturn ex c d in triV 
plum quádíati b d, cu m ergo fint 
feptem partes incómmenfg in cu* 
bOj&tres tantumínre,cubusnon poterítaequarí rebus íub alíquo 
numero.Oftendo niodcJquod ita fît: nam ínfuperfícíe ä gfunttría 
quadrataae^fjfgr&fexíuperficies quammbínaE,& bí i ia í funt^ 

Per 4 3. xi£l quales d e e h ,&d 1 h k,& 1 f, f k, At ex a c,c d,d b,in fiia quadrata fi* 
unt très cubi,ex a c uerò in f I, f k,ídem fît quod ex c d in d 1 h k,& ex 
bd in d e, e h igitur confiât de nouem iam corporibus in duo reda* 
élis. Dico modo quod ex una parte in quadratum alterius fîunt 
tria corpora,ut pote ex ä c in e d, eh,& ex c d in,fîunt triaparallelipe 
da ex c d irt quadratum a c,igitur cum bínae quantítates refidu£ mui 
típlicentur,in quadratum ter ti se fient fex aggregata ex tribus parafe 
Iclípedís,omnia igitur uíginti feptem redudra ad o «fio. 

Demodo demonfirandí Crcometricearftímatíonem cubi 
íiumeríacqualíumquadratis; CAP» Xir. 

H Int quacírata duocíecim acqualia cubo, & centum nona* 
gínta duobus numero,gratia exempli, & confiât ex fu* 

frop.zj. F ^ ^ ^ T ^ pradiíftís, quod fi numerus efïèt maior ducentís quin* 
quagintafex,quod propofitum effet falfum,&: fi eiletipiénumerus 
ducens quínquagínta Tex, quod latus cubi effet o(ft.o feu b es eiuí* 
dem numerí quadratorum,&: ideò propofúímus numerum íllo mi 
norem.Et ex cífdem confiât quod íí numerus eilet dímídíum maxi* 
mi numerí,fcílícet centum uíginti octo,quod res effet tertíapars nu 
merí quadratorumpropofitorum,quíaproportíô quadrati befsís 
ad q u a d r a t u m mentis eft uelut befsís ad id quod p r o u e n í t díuífo 
Centum u í g i n t i o(f ío folido propofïto per q u a d r a t u m befsís, quod 
eft fexagínta quatuor,exit ením duo qui eft quarta pars o(fto,ut fex 
deeim q u a d r a t u m quatuor, mentis eft quarta p a r s f exag ín ta qua* 

tuor q u a d r a t i octO befsís nUmeri quadratorum p r o p o f i n . N o s er* 

go fumpfimus alium numerum ab his ut dixi, Proponatur e r g o 

c o r p u s 
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c o r p u s fol í d u m dqtz recftílíneum St gquídiftantium íaterum ac fu 
pcrHcíc rum,Cuius i m a fuperficies fit d q t quadrata, St fit totum fos 
l id i tn i c e n t u m n õ n a g í n t á duo,fcí!ícet numerus propofitus, St eíus 
altitudo fit linca d z,St fit a b data duodccim 3equalís,fcílícet nume 
10 quadratoruin propofito}&diuífaítàut bé fit dupla ade a. Et 
d u a b u s c b St d q fubtendas 
tur linca qua?dam u, St fit d , 
z ad a c,ut e b ad u, crít ergo 1 o 
quadratí eb adquadratum 
qt,ut eb adu,quareut d z 
ad a c: igitur folidum quod 
Tub a c St quadrato e b a?s 
quale folido d q t z, propor 
fitum ígítur eít fie díuídere O 
a b,ut folidum ex una parte 
in quadratum alteríus fit a?s 
quale folido ex a c in qúas 
dratum e b. Et hoc nos do* 
cet facere Êutocíus Alcalonita 
in fecundum dc Sphaera, St cylin 
dro bifariam, fed fuffídat addus 
xiífe primam íllíus derrionftras 
tionem. Nòri adducarri autem 
propoíííióiics ex Euclide tans 
quam íiotífsimas, erigo ergo a c 
ad perpendiculum fuper ab, St 
compleo fuperficiem a b e f, St 
duco c e ufq$ occurrat f b in g,St 
compleo fimiliterfuperficiem es 
quidífiaiitiumlaterum h g ef, St 
ducó ex e pquidiftantem c h,qúg 
fitlek,&refeceturgm,sequalísd q,&duabuslíneís ab St eb fubs 
tendaturmeontirtua proportioned n. Ducaturergo fuper gf axe 
páraboles qua?tranfibitper m,utoftèridam,& fimiliter exb,duca* 
tur circa coincidentes h c St c fhyperboles qua? trarifibít per k, per 
c a r u r f u s qux d em o ftr ata fun tab Apollonio infecundo cronícoru 
Eleni entoriim.Vbí ergo fe diuidentkb &m fin x,duaír xf acquídí 
fíantcm a b St x p ecquidiftantemr c,quac fecabit ab in o,quem pun 
dum dico cífc quarfitum. Ducam ergo e o quam oftendam pertiris 
gere ad f, q u i a ergo ut e a ad a c,ita quadratum b é ad quadratum g 
tn,St ideò rectanpuli cx c fin f 11 ad idem,at ut c á ad a c,íta c f ad f g, 

D D St ut 
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&ut c f ad f g díc quadratum cf ad ídquodfub cf, fg,quareutíd 
quod fub c f,f n ad quadratum g m,ita quadratú c f ad id quod fub 
c f,fg.Igitur quadraaim cf ad íd quodfub c f, fn, ut id quod fub c f, 
f g ad quadratum g m. At ut quadratum c f ad contentum fub c f f n, 
ita c f ad f n, & ut cfadfn,ita contend fub cf,f gad contentumfub f 
g&fn,igi turut c f i fgad quadratum gm,íta contend Tub cf,fgad 
contentum fub 2 f,f n íoitur quadratum g m acqualeei quod fitex 

Pernonm . & » 5 1 . . l r a , r * 
cfiMiElcm. gh n*n.Igiturgmettmediaproportioneinterg 1 ô a n. J J u c t a e r = 

goparabolçex primoConicorú Apollonr)perf,íta utdmffocpoíí 
lint ad f n axe g f cadet in m pun<ftum,quod eft primurm Et quia h e 
eft aequalís e f,íunt enim fupplementa,erunt h 1& a facqualía,& co* 
incidentes h c,c f.Ergo hyperbole ducffci ex b refecabitproportíone 
refpondentem f b ípfi g f ex g h:igítur cadet in k,quod eft fecúdum. 
Cum ergo h c 8c cfíint coincidentes, &reclangularxp,&a b ftan* 
ganthyperbolem,igiturinuicemfunt xqualía,detra<fta igitur com 
muniaop c,eruntduae fuperficiesarxo,&abpfaequales.Etcum 
íint fupplcmenta erunt circa eandem díametrum. Igitur c o cadat in 
f,quod eft tertíum. Quoniam ergo c f ad f f , u tcpadp o,&ídeòut 
a o ad a c,&ut cf ad f f i ta contenti íub cf, f n, quod eft quadratum 
eb ad cõtentumfub ff,fn,eritquadratieb ad contentumfub ff, fn„ 

pet ?4="" u e ^ u t ° a ac* a cõtentum fub n f,ffacquale quadrato fx, propter 
uBdccimiEl. parabolam aííumptam,íupernfigitur quadrati eb ad quadratum 

o b,quod eft aequale quadrato x f u e l u t o a ad a c,igitur foíídum cx 
a o ín quadratum o b eft aequale folído ex a cin quadratú cb, quod 
fuít dernonftrartdum.Etfuit quartum,liquet autem quod ratio coii 
ftrucftíonís huíus problematís pédet ex his duobus, primum quod 
aííumpto puncfto n xqualíter diftante a uertice paraboles , qui 
eftf,ítautparabolés refeeet acqualem experpendícularí ducla ex n 
adparabolem ípfi nffemperdu&aadperpendiculum exílio axc g 
f,quantufcunq? fit ad parab olem,media ilia eft inter n f , & lineamà 
uertice ad puncftum,ex quo perpendicular? eduxíftí. Alterum pen* 
det ex cõftructionehyperbolis,nam cum dudla ad perpendiculum 
fuperaxe,&axís íncíderíntin duas recftas ad perpendiculum ília; 
in quasmcídunt,uocantur coincidentes, &fcmperfaduntfuperfi-
cies xquales extra contentas. Vt ín exemplo fumpto puncto k cuin 
uertice k c e f t sequalís c b,& fumpto puncfto x cum ue r t i ce f i t x c x * 

qualis eídc cb.Ex quo fequítur manífeftè quod x c cft xqualís k c, 
ideòhoceucnít,quiafemperk eft xqualís xl,ubícunq?puncrus x 
ftatuatur. Apparet ergo quod ^ppofita a b 12 fcmpcr fn erít eadcm 
quia ín p r o p o r t í o n e a d , ab &eb,&ídeò 5 j . E t f i d q t z p o n a t u r 

i?2>erít a C3,& fi ^ » e r i t a C2}8c fi erít i.Et ín p r i m o caiu x c fem* 
per 
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per erít 3̂ ,111 fecundo 24,111 tertío erít i2.Pofita ergo f f quad. c,erít 
x fín omni cafu res numero 1* 5 j , ig í t rx erit 12 m: rebus 1* 5 f, quia 
ergoxp eft asqualís ff, erít fuperfí cies rp,atçp ídeò afi2 quad.m:cu. 
i*5 j,&hocpotefteílèa:qiiale3^ 8c 24 8c 12, uel cuícunq? numero. 
Cum ergö reduxerímus ad unurri cubum,fientín omni cafu 8 qua« 
drata, fcílícet ducfta quantítate á b, quaseft iiperfn,quaseft:5-j-,fit 
é\ tum eft 8 .Igitur fuppoíita a b folum i2,quantumcunque fit folí* 
dum d q t z,eruntfemper 8 quádrata acqualia cubo &numero, qui 
producítur duda a c 8c ab, ÔC produ&o ín 1*5-̂ ,(1 ergo b c fit36", 
e r í t n u m e r u s 6*912,&fifuerít24 ,er í tJ*3i72,&fifuerít i2 ,er í tR2 i£8. 
Etasftímatioinfedudlaproducet ff,qusedu&ain nf,&eíusfum* 
ptaradíceproueníctfxparsquasfita,namípfaeftaEqualís ob* Er* 
go du&aír i fe^detradaab a b,& uno in alteriim du&o proueniet 
folídum d q t z.Et ídeò facilis operatic* GeOnietrica diffidllima eft 
aríthmétícèjriec etiani fatísfacíti 

De ínuentíone partium trinomtj cubia,'quodcubum produ-
cítcumduabuspartibustantumcubicis. C a p . x 11r.' 

T díco modo quod fi aflumatur trinomium cubicum, ex 
cuius du<fiu partium prodücatur numerus, quod produ* 
centiir duas partes tãturri,quae fint 1* cubicas,fed in re funt 

tres partes cubicaeirtc5menfae,utdi<5hmi eft, igitur partes cubi 11011 
poilunt cotinere partes rerum fecuridiim numeriim. Ex quo fequi* 
tur quod cum res fuerit ex tribiis radidbus cubids in cõtinua pros 
portione, quod idem iequetur, 
nam 1* cu.12 p: 1* cu. 6 p : cu. 3 
prodücunt quantum media du* 
<5la a d cubum,igitur inuícem dü O 
äaeproducunti* cu.2ié",quae eft 
6, Hòc igitur generaliter fie de* 
monftratur. Supponatur trino* 
míüm cubicum a b e d , folü cum 
hac condítíone, quòd corpus ex 
ab,b c,c d fit numerus, cõftat er* 
gö quod funt nouem corpora, 
quse funt acqiialíá numero. Reli* 
qua decern o(flo, fiunt tria,utdi* 
<ffcum eft, ex a b in quadrâtú b c, 
& ex cd in quadratum a b , quae 
díco effe commdifa, uelut Sc ex 
heinquadratu cd. Nam quod 
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f i t e x a b i n q u a d r a t u m b c , a d i d q u o d f i t e x c d i n q u a d r a t u m a b f e 

h a b e t , u t q u a d r a t u m b c a d i d q u o d f i t e x a b i n c d , a t q u a d r a t u m b 

c f e h a b e t a d i d q u o d f i t e x a b i n c d , u t n u m e r u s a d n u m e r u m , n a m 

e x b c i n q u a d r a t u m f u u m f i t c u b u s , q u i e f t n u m e r u s , & e x b e i n r e s 

d a n g u l u m a b , i n c d f i t p a r a l l e h p e d u m e q u a l e n u m e r o , i g i t u r p r o « 

p o r t i o b c q u a d r a t i a d f u p e r f i c i e m a b i n c d , e f t u e l u t n u m e r i a d n u 

fér 3 z^un* m e r u m . e a i g i t u r r a t i o n e e t i a m q u o d e x b c i n q u a d r a t u m c d , i g i t u r 

deeimi Elem. f i e n t t a n t u m i s c u . i n c o m m e n f x , a t i n r a d i c e f u n t t r è s , i g i t u r n o 

p o f l u n t r e s a c q u a r í e u b i s a í l u m p t a e p e r n u m e r u m , A t f i p r o p o f u e s 

r i s p a r t e m n u m e r u m u e l u t i s c u . y p m z e u . i ó " p : 2 , p r o u e n i u n t 152 p : 

í S e u , i 3 i o 7 2 p ; i s c u . i 2 8 o o o . I d e ò c u m f i t l o n g e m i n o r p r o p o r t í o 

q u a m p a r t i u m r e i , n o n p o t e n t e u b u s a e q u a r i c e r t o n u m e r o r e r u m , 
C a P'S 1 ' u i d e e t í a m i n f r à . 

Deinuentíonegenerisaeflimationís. C A P . X U I Í 

Cap. 13.Ar= | j p | | g j ! Vm fît conftitutum quod asftimatio cubí St numeri fit du 
tis magna, |HjgiB5| plex,aut binomium St fuum recifum primum,autrecifum 

tâspgtlll quin tum, & ex utraqj fiât asftimatio cubi acqualis rebus St 
numero necefle eft,ut cum ex binomio St fuo redfo fiât numerus, 

yideesp.$ St ex recifo quinto,& numero binomium quintum,ut capituli c u b i 

fupm. sequah'srebus & numero fit tantûinuenta çftimatio binomrj q u i n s 

ti ultra numerum.Ideò primum quscramus habita seftimatione eus 
bi & numeri,fed non dati sequalium rebus numerum rerum & ass 
cuationis.Propofito ergo binomio primo uel quarto, aut refîduo 
eorum,feurefiduo fecundo aut quin to,ducatur pars quac eft nume 
rus in iè ôt tríplicetur,& rí addatur quadratum partis,que eft radix, 
8>C conflabitur numerus rerum.Deinde pro numero gquationis du 
plica partem, quac eft numerus, St due in fe, &refiduum à numero 
rerum ducatur in idem duplum numeri, &fiet numerus asquatios 
nis.Exemplum is J m:2.Primum duc 2,m fe fît 4,triplica fit 12, adde 
quadratum rç 7 fit7,&totum 19 numerus rerum.Indepro numero 
œquationisdupla2fit4,ducinfefitié>,differentia à 19 numero res 
rum eft 3,duc in 4 duplum 2,fit 12 numerus aequationis, Igitur 1 eu* 
p:i2xquaturi<?rebus. Huiuscaufa 
eftquòdpofita ab rediuifa,quomo 3 c k A c 
docunque in c, ita quod b c fit nume ^T 
rus,& a c a l i a quantitas,etiuxta quas ;T1 

d r a t u m b c a d d a n t u r d u o a l i a q u a s [~"'"!l 

d r a t a c i a ? q u a l i a , & e a d e m f u m a n t u r 

c u m q u a d r a t o a c p r o n u m e r o r e r u j 

í l i a : r e s c r u n t ä q u a l e s c u b o a í f u m s 

p t x i i a 
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D E R E G V L A A LI Z A LIB. 
ptírímeae ab cum eo quod fit ex duplo b c in dífferentíamnumeri 
rerü à duplo quadrati b c,quod fit b d,nam fi tria quadrata b c cum 
quadrato a c firntnumerus rerum,ergo res funt äquales tribus cu* 
bis b c, & triplo a c in quadraturii b c, Si cubo a c,&parallelipedo 
ex b ein quadratum a c,detraho igitur cubum ab ex illis corporis 
bus, relinquetur differentia dupli cubi b c,duplo b c, in quadratum 
a c,at uerò numerus ex fuppofito fit ex duplo b c in differentram c fy 

à numero rerumquae eft quadratum be, minus quadrato ac, nam 
quadratum c fcontinet quater quadratum b c, ÔC numerus rerüm 
continetquadratum b c,ter &iníuperquadratum ac,igiturfacT:o g 
ícqüali quadrato à c,duplum quadrati b c excedit riumerum rerum 
in gnomone g,at demonftratum eft quod res excedunt cubum a b, 
in differentia dupli cubi ab,ab eo quodfitex b c in quadratum ac, 
quod eft g,ideocp in duplo b ein gnomonem, igitur numerus hie 
addítus cubo aequatur rebus Jdem dices fi numerus effet minor ra 
dice,fedabrcfiduum,eodcnt enimmodo procedit demonftratio, 
fed oportet mutare figuras.Idem uerò cotingit ubi cub us fit aequa« 
lis rebus & numero,& fit binomium fecundum aut quin tum, ut fit 
numerus rerum triplum quadrati b c,cum quadrato a ceritqp nume 
rus,id quod fit ex duplo c b in diflferentiam quadrati c f, à quadrato 
dupli b c, quod fit c f. Eruntenim 
très triplum cubo b c, triplum paral 
lelipedi a c in quadratum b Cj cubus 
a c,& parallelipedum ex b c in quas 
dratum ac,detrahãturhgco(íl:o cor* 
poraexcubo ab, relinquetur differ 
rentia cubi a b , ab o d o corporibus 
duplum be in quadratum ac,adu* 
plo cubi b c, at numerus fit ex fuppofito ex duplo b ein different 
tiam c f quadrati à tribus fuperficíebus quadratis b c, cum quadra« 
to a c, hare autem eft quantum differentia quadrati a c, à quadrato 
b c,cum triplum quadrati b c fit commune utrifque quantitatibus, 
fiat igitur g qiîàdratum be in quadrato ac,cum fit minus ergo nus 
merus xquatur duplo b c in gnomonem g, cubus autcm a b exce* 
dit res,ut demonftratum eft in differentia dupli b c in quadratum 
a c,à duplo cubi b c,fed duplum b e in gnomonem g eft äquale dus 
plo exceflus b c in quadratú a c à duplo cubi b c, quoniam funt ex« 
demaltítudínes & fuperficies,ergo cubus acquatur rebus & nus 
inero affumptis. 

Ex hoc patet quod haec aequatio eft inaequalis,ide0neq?gene* co 
raliterpoteft tradiregula,nam numerus datur duplo paraílelipedi 
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mínoris partis ín gnomonem,qui eil differentia quadratorumpar* 
tíum, liquet etiam quod talis gnomo in omni cafu eft arqualis re* 
busfolís,ubí partes fuppofíta:fintdimídíumnumcrí plus una re, 
& minus una re, 

Deinuentíonêpartiumreíperpartescubí. c A p. x v , 

Bi propoíítp ííntpartes cubi a cno ^ 
>ex quibus uelis feirequantítas 31 ^ _ ^L-^-l? 

tem línea: a c. Quínquefuppofitís 
íd ages cognítís.Prímumutfaas proportío* D E F G 
nem partium fingularum aut exceftum, qua: Zy i8 n s 
continetur his rcgulísJPríma proportío cubí ad cubum eft triplica* 
ta laterís ad latus. Secüdä proportío cubi ad paralleíípedum,quod 
fit ex quadrato laterís fui eft ut partium línea?. Tertia proportío cu* 
bí ad paralleíípedum alternum eft,ut partiu línea: duplicata. Quar* 
ta proportío parallelípedorum inuícem,eft ut partium línea?.Quin 
ta proportío àggregatí cuborum ad aggregatum duorum mutuo* 
rum paralleíípedum eft uelut aggregatí quadratorum partium \u 
nea2,detra<ftoparallelogramoípfarum ad íllud parallelogramum. 
Sexta proportío cubi cum parallelípedo proximo ad paralleíípe* 
dum alternum,cum alio cübo eft ut partium litieç duplicata. Septí* 
maproportio aggregatí ex cubo &parallelípedô alterno,ad aggre 
gaturri exparallelípedo proximo,8>Calio cübo eft uelift partium lí* 
neac.Odlaua differentia aggregatí ex cubo,& triplo parallelípedo* 
rum alternorum,abaggregato parallelípedorum trium proximo* 
rum,&alteríus cubí eft cubus differentia: partium línea:. Secun* 
dum fuppofitum debetreducereparalleiípcda,& cubos femper ad 
unum practerquam in hac o cftaua regula,utunum uni comparetur. 
Tertíum fuppofitum proporciones partium reducútur ad propor* 
tíonem icu.i quad.ipof.&iípfiusproportíonís,íta'ut ipof.fitípfa 
proportío. Vndefi quis dícat,fuít paralleíípedum 4, & refidüum 
cubí 104,díco tufeis conftítutionem cubi,&pones 1 cub.p: iprore 
p:i,&habebís 1 cu.p^ cu.quad.p^ cu.p:i,(& hoceftín proportío* 
nead í cu.ut io§, quod fit reftítutor4ad 104, ad 4 ut 27 adi.Riau* 
tem cubica 1 cu.cü.p:^ cu.quad.p:3 cu.p^eft i cu. p: i, radixcu.i cu. 
eftipof.mcu.27 eft^ígitur i cu.p:i xquatur^pof.Etinhocfuppo* 
fito ingreditur feientía compofitíonís cubi ex cubís partium, 8í fex 
parallelipedís,quorum tríafuntíímília & a:qualía, &tria fimilíter 
inter fe,& quod fiunt ex una parte ín alteríus quadratum cogní* 
tio extrahendi j^cu.&quadratum,&díuídendípercommuncm di 
liíforem, cum fueríntplures denomínatíones, Quartum fuppofi* 

tum! 
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tum eft, utfda's quod cum uoîucris íungere alíquas eíufdcm g cs 
un is aut detraherc,diuídes unum per aliud,& accipe nullius gejics 
ris pröuentus, &pro additione adde i .&pro detracfh'one auferto, 
Scquod fit,ducicoadquadratum,iîfuitrçquadrata,uel ad cubum 
fi cuba,& produ<fhim multiplicabis per díuíforem,& quod proue* 
nit eftquazfitum.Qiuntumfuppofîtumeft,utadiuues tecum regu 
lis generalibus ÁigebraticiSj&demodo, 

Si quis ergo dicat cubus & duo parallelipeda altrinfccusfunt 
24,Sc cubus alter cum duobus parailelipedis 18, igiturper tertium 
fuppofitum I cub. p: 2 pof. eft fexquitertium 2 quad. p; i,& aequale 
2j-quadp:ij-,&:babebis^,rerump:|^,2equalíacubo &rei2ciümas 
tio cum — TPNQ^ eft rei aeftimatio. 

EtgcneralíterpofitoUno Cübo,putàab cum quartis partenota 
eritrelíquum notum.Quía ab nota:ergo fi cubus b c,igiturb c, igis 
turparallelipeda,uelfî parallelipedum,diuifo eopcrab,uelquas 
dratum a b pr'odibit b C;igitur tota a c* 

Ex difficilioribus autem modis primus eft cum cubí Sc tria parai 
lelipeda próxima cognitafunt:habebis tarnen rei asftimationem 
cubicatotíusjuelutunumaggregatumfít48,aliud 16erit res4la* 
tus cubícuin totius. Secundumadhucdiffícilius,cum cubi,3d 
duo parallelipeda^pxima notafuerint,nam necliccbít aflèquí rem, 
ut in priore,fubiacet tarnen inuentioní,& habet aequalitatem. Vltis 
mum eft,cum eft anomalum,Ut aggregatum ex duobus parallelípé 
dis unius generis, 8c uno uel tfibiis ex alio genere, uel duo cubí 
cum uno parallelípedo,uel duobus ex uno genere, alio ex alio ge* 
nere,uel cubus & tria parallelipeda unius generis cum parallelize* 
do alterius generis.Et ita de alrjs modi's iiiaequalitatis. 

Demum eft compofítío notíor cubí Cum duobus parallelipedis 
proximo, & uno remotiore, nam primurh íálíaaggregata finit in 
proportionepartium lineg.Et fingula eorum habentradicem qua« 
dratum,uelutunum fit ao, aliud 80, erit proportio partium lateris 
totíus cübici quadrupla,igiturponemus unam 1 pof.aliam4, inde 
producemus 64 cu.p:48 cu.p:i2 cu.p:i cu.&hgcfunt aequalia 100, 
resigitureftR2Cu.|-. Aliterponemusproporrionem 1 quad.erunc 
partes ut a latere : diffols 
uein duo aggregata pro 
pofita, habebis partes,ut 
uides. igitur cum fit pros 
portio illarum quadrus 
pla,multiplicabis aggres 
gatumminuspcr4, fai l l îmes i^quadratum partium quam ferns 

per 

I cu.qn.p:^ qd'qd.p:^ qd.p:r. 
1 cu qd.p: 2 qd' qd.p: 1 qd.—1 cu.p: 1 pof, 
iqd'qd.p:2cjd.p:i. 
4 qd'qd.p:8 qd.p:4—2 qd.p: 1. 
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perhabent,quia ab initio habucruntj&pòft duxíftí per numerum, 
h a b e s ígítur i cu p : i pofaDqualía2 q u a d p : 2 , & ídeò femperpotcrís 
clíuídcreunum per aliud,habebít ergo ^-pof.ícqualíaduplac. Circa 
quod nota quòd cum i cu.p: rpof.fit äquale 2 quad.p: 2 pof. ígítur 
diuidendo unum per aliud, prouenítunum, &íam prouenítf po£ 
igiturfpof.eft i,& 1 pofieft:2,&: ego pofuí i.quad.pro proportione, 
res ergo redit ad idem* Sed hocuoluí oftendere ob reliqua. 

Quòd quadrínõrntí ex radícíbus cub. cubus ad très partes, 
quarum duaí fint tantum Rrcuba?, reducituraut longe 
plures. c A P. x v r . 

|Tfí'tprímò quadrinomíum exRz cubícís in contínua pro* 
|portíone,ín quíbus non fit numerus,ut R2 cii.3 p:Rz cu.éTp: 

|jR2. CU.12 p:Rz cub . 24 eft: ergo RZ cub. 2 4 ad 1̂ 2 cu. 3 triplícata 
proportío,at^ad3,utR2Cu.^adi^cu.3tríplícatâ,ígíturR2CU.3 eftdi 
mídíum RZ CU.24,ígítur faciut RZ cu.quae eft RZ au.8I,fed RZ cu.81 du* 
<ftaín RI cu.72,produclum ex RZ CU.É> ín RZ cu.I2,producítRz cu. 7 2 ^ , 

fcilí cet y duplicatam,ígítur per fupradícta quadrinomíum illud re* 
du(ftuni ad cubum non habet nífi duas RZ cub.ídeò res non poíTunt 
asquarí cubo.Oftendo modo quòd ex produ<flo ex cu. 7 2 inRZ CU. 

81 fiat numerus,quia per dícfíra produ&um ex RZ cu.3 in R2 cu.^,inde 
in R2 CU.12, cum fint in continua prop ortíone. Pari ter ex RZCU.£ inré 
cu.12,& exinde in R2 CU.24 fit numerus : ígítur ex pro duelo RZ cu. 6 
in RI CU.12 in RZ cu .3 ,& in RZ C U . 2 4 fiunt numerí,ergo in aggregatum 
fit numerus,quod erat derrionftrandum. 

Siúerò inter íllas RZ cub.fit numerus,uelutRz cub .2 p:RZ cu . 4 p;r?2 
cu. 8 p:ré cu. 16.Idem contínget ut palam eft, producuntur ením rçz 
C U . 1 2 8 &4,&relíquae omnes íllís commenfasfunt, utfacílè demon 
ftrari poteft,ídenl fiet in trinomio folo ex R2 cu. 16 p: rz cu.4 P^ ré cu-
2.Et eo magi s ut de hoc nõ fit dubítatío, quia fumus in caiu príore. 

Si uerò fint tales,Ut duac ín quadratum alteríus producant nume 
rum iam cõmenfae íunt.Et í deò non finit amplíus quatuor,fed très: 
fi una RZ alteríus nihil refert in hoc cafu,capiamus ergo RZ cu.2 RZ cu. 
3 RZ cu.4 RZ cu.^.Et manifeftum eft quod fiunt plures RZ cu.non com 
menfa: quam quatuor reducciido ad cubum.Ergo nullum quadri* 
ftomium exRz cubicis non eftídorteum. 

Quot modi's numerus pofsitproduci ex non numero. 
CAP. XVII. 

Rimum numerus quílíbet producitur ex his humeri's, à 
quíb.díuidí potuít.Et ita fi uolo díuídere 10, poteft díuidí 

g per numerum alogon qui côftct ex quatuor radícíbus in* 
" commcnlïsy 

1 
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commenfis non tarnen ultra etiamlî fit una pars numerus. Et fi firit 
kS eub.nonultratres.Etfithoeperrecifa,utin tertiolib.opcris per* 
fe<fti,uelütfidiuidensfitis£pns5p;is3ptis2,inuenies fiium recfc 
fuin,ut uides. Et ita fi uolo diuis 
dere per is cu 4 p:is cu.3 p: is eu. 
2,utdocuitScipioTerrus Bono 
nienfis. Etmanifeftum eft quod 

i s ^ p : 1^5 p : 1S3 p : 
Eironpfw« j £ p : r s «v m : m z m : i s 2 
prirnm J _ 1 1 _2 

ép:is 120 m:is24 
is cu 4 p:iscu.3 p:iscu.2 

. \ i s cu. 16 p : i s cu.9 p : i s cu.4 m : i s cu.12 m:2 m : i s cu.£ üxemplum J , ,—!— — 
[ecmdwm }Produ<ihim 9 m;is cu.648 

8 i p t i s c u ^ i f f ^ é ^ i s c u 472392 
Diuifor 8 u 

affumuntur quadrataillammp:&produ<ftainuicem pro m.Produ 
dumautem eil: aggregatum cuborum partium.i.4&3 8t 2, quod 
eft 9 m:is cubica tripla ei qug fit ex prima in cxtremarh/cilicCt is cu. 
24,qua!triplicätaproducitiseu^48* Et eadem ratione inuenies 
fuumtrinomiuineodemmodojut uides dücendo partes in feipfas 
8t inter fe.Etita conficies numerum diuiforem.Sed ha?cut dixi alio 
pertinent. 

Hocipfumeftquödüolebamdocere.fcilicetquodubinon pofe 
fis diuidere numerum propter multitudinem partium, fufficict fupi 
ponere,uclutuolo diuidere 10 per is 6 p'-TS 5 pUS3 pW 2 p; fufficiei 
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fupponcre diuifore diüiderido,&:habebis is 6 p:is5 p:iS3 p:iS2 p:i 
Et cum hoc potes öperari multiplicando, diuidendo, addendo 8t 
detrahendo ad unguem,ficut in fra<ftis humeris fieri folet. Velut 
uolo diuiderc2o per hünc numerum exibitiS24p:iS20 p:is 12 p:is 
8 p:2.Etita habes quod io pröducitur ex quibufuis numeris diuii 
dentibus cum fuo alterno. 

Atproprie fit primoex quibufuis binomrjs 8t recifis,quorum 
differentia partium eft in fe du&arum, eft ille ideip numerus, uelut 
ex is 11 p: 1 & is n m: 1, 8t is 12 m: is 2 8t is is 12 p:is 2, 8t ita de alrj s, 8t 
ltapoteftproduciut4p:is^&4m:is6'5^5p:isi5 8t 5 m:isi5-

Secündo poteft produci ex binomio,&:recifo proportionem ha 
bentibus,ut4 p:is 12,8t2 m:is 3,producuntenim2,propofito ergo, 
qUouis binomio uel reeifo iriuenias fuum alternu, 8t due iriuicem, 
&producto diuide numerum propofitum,&id quod exit, due per 
fccundo inuentum, 8t habebis qua-fitum, uelutuolo inuenirc niu 
merum qui ductus per 3 p:is7,producat 10 inuento 3 m; is7 5 ^ ^ 
tftis inuicem fit 2, diuide 1 o p e r 2 , e*i t5, due 5 in 3 rii: i s 7,fit 15 m : i s 
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r c n t i a e f t 1 0 , n a m q u a d r a t a i - ^ d í f t e r u n t i n 10. S i m i l i t e r c a p i o 

2 ^ - d u c o i n f e , f i t 4 ^ , d e t r a h o e x i o r e l i n q u u n t u r 5 ^ , d i u i d e p e r 2 ^ - , & : 

e f t a c f i d i u i d a s ^ p e r " , q u o d e f t a c f i d i u i d e r e s 1295 p e r 5 5 , e x e u n t 

e r g o 2 ^ , c u i u s d i m i d i û e f t 1—, a d d e a d 2 y , f i e t 1)-^-, p r o d u c u n t 

q u a d r a t a q u o r u m d i f f e r e n t i a e f t 10 . 

P r o d u c i t u r í n f u p e r à n u m e r í s f i m p l i c i b u s q u i b u s l i b e t , q u i f l i n t 

i n o r d i n e e o d e m , 8 i p r o d u c u n t n u m e r u m i u x t a n a t u r a e i u s , u t àí*> 

1 o in f c : & à rç 132 q u á u í s , q u a c d u d t a in a l i a m rç,producat 1 o o , & 

a b a n a í o g i s u t 2 o i n 5 , p r o d u c u n t 1 o , q u i a p r o p o r t i o r e 2 0 a d r z 

1 0 e f t u t r f c i o a d i ^ 5 . E t p r o p o r t i o i ^ 5 0 a d i ^ i o , u t r ^ i o a d R i 2 . E t 
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e u . i o o o in c u . 1 0 , 1 ^ C U . 2 0 0 in m c u . 5 , & c u . 5 o in c u . 2 o . E t i t a 
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Quod ultima diuifi'ocubi non íãtísfacít capitulo pro-
pofito. c a p . x v 111. 
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