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il illarum domini fapientiaz amatores effent,
# Il aut qui fapientiz eflent amatores dominas=
- || rentur,hocipfum claré intelligens, (tudio fa
il pientize nihil efle utilius humano generi:

J ll'quo fimul & pietas, & iuftitia, & mutuus
—Jlamor hominum inter {fe & eorum commos=
continerentur. Nempe hifce quatuortota noftra felicitas coms
rehenditur. Siquidem pietatein Deos nihil nifi fanctum, & pu=
rum, & illuftre fapimus:hocipfo primum quodfupranos eft,intel-
ligimus, Deos ueneramur,gratias agimus,timorcum ueneratione
noftros animos fubit, & de%utura uita cogitamus,hac ipfa morta=
lia fi non negligentes faltem paruifacientes . Tuftitiam autem aded

« neceffariam humano generi efle fcimus,ut fineilla negs effe,nedum
bené efle pofsimus,ut neg latronum ccetus abfq ea diu ftare pofs
fint. Porro quid dicam de concordia, & mutuahominum beneuo-
lentia,in quibus omnis uitg humang dulcedo repofita eft: nec quis
fultinear uiuere, qui fe omnibus odiofum eflefentiat. His ipfs fi-
lios in fpem alimus, parentes fouemus, fratres tuemur,& adiuua-
mus,amicis opitulamur,cum hominibus hilarem & iucundam uis
tam ducimus. Si quis{erpenteminlecto haberet, nunquam fom=
num caperet: itanihil moleftius eft in hacuita, quam efle cum quo
nolis, & priuari confuerudine eorum cum quibus maximé uiuere
cupias. Quid enim habent Principes pracipuum cum totailla po-
tentia quam habent,nifi hoc unum,quod {uis quos amantbenc fa-
cere pofsint’nam reliqua omnia exerceri,uen ari,edere,bibere,dor=
mire,iter agere,locaamana inuifere multis alfjs concefTum eft, ma=
ioreqg commodo quiin uita privata degunt. Siergo principatum
cum totlaboribus, curis, periculis, & merito omnes appetunt: nec
eft in eo quicquam pracipuum prter hoc,cui dubium eft quin
hocnon fitfummum huius uitee hominibusbonum ¢ propter cu=
ius uel dubiam fpem eorum, quac habent oblitimortales pericli=

‘tantur, Succeduntinde tot commoda,non {folum utilia,fed plerag
® 2 etiam




Prefatio. -

etiam necefTaria, qua nos fapientia docet : huigfmodi ergo omnia
cim libris contineantur,meritd optimus quifque librorum bonos
rum perpetuitati atgs incolumirati fauere debet. C. Caligulam exes
cramur folum ob id quod Vergilij, & T. Liuij fcripta delere cogis
tauerit. Quid facturi effemus, fi feciffec quod cogitauerat : Eft in fa-
pientum monumentis bonum fine malo,mens fine corporealabe:
Virtutes ab{g uitijs,gratiz & iucunditas fine forde, & immundis
tia,uoluptas fine dolore,conuerfatio abfp taedio,delitia abfep mife
ria nuda,omnia bona pra{tant,atg laudabilia ab omnibus mortas
Jitatis exuuijs libera,tantum commodi afferuntlibri. Sed & ineos=
sum electioneac (tudijs modus,ac mediocritas quaedam feruanda
eft,quae fi quis neglexerit non leui incommodo afficietur: eamans
tiqui rationem alfj proportionem appellarunt,non equidem eciam
in pertritis tam facillimd,utrentur homincs:namin alijs rebus per=
obfcuram efle fatentur,ego difficillimam puto undigp, & magis for
{an ubinon exiftimamus. Vnde plures decidere uidemus magnis
cum auxilijs,& euidenti {pe: quid aliud eftin caufa quam ignota
snenfura rerum?quam tamen plerique tenere {e putant. Ergo,cum
fummum bonum in hac menfura ficum effe cernerem,ut claré often
dunt muficzuoces, qua non nifi indiuiduo (utita dicam) {pacio
feu loco ftare poflunt,ita & in figuris picturarum & {tatuarum, &
dicbus decretorijs, & negocijs ciuilibus opergprecium me faltus
* yum exitimaui, (i omnia hac qua laté patebant breuiter in unum
redegiffem,nd tantum nelectorem txdio afficerem,quam ut quod
alids docui, breuibus traGationibus,& plura continerentur, & faci
lius docerentur.Cum uerd bona fortuna quadam effeciffer, ut tibi
libellum dedicaffem de Prouidentia ex conftitutione temporum,
16nge meliore occafione nominis tui typographi obliti fint,indis
gnum fore putaui,ut non zrea(quemadmodum cum Glauco Dio
medes)cum aureis commutarem.ltagp infinitis licet circumuentus
negocijs totus huic operzincubui,atg adeo ut prcter [pem unius
anni pené fpacio liber abfolueretur. Qui cum tibi(ut dixi) iam iure
deberetur,ed tamen magis dedicandum puraui, quod non ego {os
lum quanquamid maximé,fed communis confenfus hos
minum exiftimet,te fingulari uirtute omnibus
{tudiofis plurimum fauere,
Vile,
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TABVLA PRO"

POSITIONVM DE

PROPORTIONIBYVS.

L %l ROPORTIONEM in proportionem duci,eft fuperiores numeros

; atq; inferiores inuicem ducere. paging 6
IL YRRy ]l Proportio extremorum producitur ex intermedijs. 7
1L =250 5i proportio ex duabus proportionibus in quatuor terminis producatur,

ipfa uero propertio mter duas alis quantitates fuerit conflituta:confurgent trecen=
ti fexagiatamodi productionis proportionis. 7
IIIL  Sifuerit proportio primi ad fecundum , produlla ex proportionibus tertij ad quartum ,
@ quinti ad fextum,producetur etiam ex proportione tertij ad fextum, & quinti ad

' quartum. 8
V. Si fuerit proportio primi ad fecundum , producla ex proportione tertii ad quartum,cr
quinti ad fextum:erit proportio tertij dfm,pmdu&ux proportionibus primi

ad [ecundum,©r quarti ad quintum. 8
VL Ex trecentis fexaginta modis producendarum proportiontm lrigints [ex tantumeffe
neceffarios. 2

© VIL Inmodis qui necefJarid producuntuy ex duabus proportionibus,cum due quantitates ex
illis qué riwodos conficiunt,equales fuerintiproportio produdta ad quatuor quanti=
tates omiologas reducetur. 10
VUL  Siduarumproportionum fuperioves numeri alternatim cum inferioribus multiplicens
tur atq; coniungantur , erit proportio aggregati ad productum exinferioribus in=
uicem proportio , ex primis proportionibus compofita. i1
IX.  Siduarum proportionum [uperiores numeri alternatine cum inferioribus multiplicens
tur,minusq; productum ex maiore detrabatur, erit vefidui ad produdtum ex infes
rioribus proportio uelut ills, que relinquitur detrataminore proportione ex mds=
tore. 11
X,  Sifuerit alicuins quantitatis ad unam partem: proportio  uelut alterius partis ad fecun=
dant quantitatem , erit proportio cutufiuis quantitatis eiufdem generis ad fecundam
compolfita proportio,ex proporticnibus eisfdem quantitatis,afJumpte ad utranque
partem prime quantitatis feorfum. it
X1  Proportio aggregats quarum libet duarum quantitatum P aggregatum dudrtm equds
liwm quantitati eft ,compofita ex proportionibus primis,cr diifa per duplam. 1 2z
X1 Propofitis duabus proportionibus unam alteri inngere abfq; multiplicatione. 12
X111 Proportio confufs aggregatd prime ¢ tertie quatuor quantitatum omiologarum ad
dggregatums [ecunde ¢ quarte, eft uelut compofita ex eifdem diuifa per du=
plam. 13
X IT1L Proportiones confife ¢ coniuncte in tribus quantitatibus imwicem commutantur. 1 3
XV. Sifuerintquatuor quantitates proportio confufa,aggregati prime € tertie,ad aggre=
gatum fecunde ¢ quarte,erit wt monadis addito prouentu,qui fit diuifa differentia,
differentiarum prime ¢ [ecunde,atq; quarte ¢ tertie,per aggregam tertie ¢r
quarte ad ip[am monadem. 14
XVI, Omnium quatuor quantitatum propofita prima, que non minorem babet proportio=
- nem ad [uam correfpondentem quim alia 4d aliamserit proportio confufa larum,
'F 3 ut P.'I'Pl
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TABVLA PROPOSITIONVM

wt produdli ex aggregato prima ¢ tertie,in tertiam ad productum ex aggre
gato tertic ¢r omiotate ad fecundam in [pfam quartam. 14
Omnes dug proportiones conuerfe producunt equalem proportionemt. 1§
Si firerint quotlibet quantitatesin continua proportione miltiplict prater.ultima
proportio uerd penultime ad uliimam , qualis refidui prime ad fecundam,
erit prime ad aggregatum reliquarumuelut penultime adultimam. 15

Si fuerint aliquot quantitates avithmence omiologe, quartm exceffus fit equalis
minimé, omnibus autem deficientibus fupplementa ad equalitatem maximé
adiungantur,erunt quadrata omnium quanntatum equalium , adic& o rurfus
quadrato prime cum eo quod fit ex mintma primi ordinis in aggregdrum o=
mnium quantitatum eiufdem, tripla aggregato quadrator um omntum quanti
tatum primi ordimis pariter acceptis, 17
Cumm fuzerint quatuor quantitates,fuerit: feciida equalis tertie, aut prima equalis
quarte,erit proportio prime ad quartam, aut tertie ad fecundam,producta

ex proportionibus prime ad fecundam €7 tertie dd quartam. 21
Cum decuffatim ducta fuerit prima in quartam,er [ecunda in tertiam,produs
Aumd; prime in quartam disifum fucrit per productum fecunde in tertiam,
erit proportio prime ad fecundam , diuifa per proportionem tertie ad quar=
tam.Et fimiliter interpofita omiologa. 22
Cunm fuerit proportio prime ad fecundam maior quim tertie ad quartam,erit
confiufuex bis maior quinms tertiz 4d quartam , minor autem quam prime ad

[fecundam., 23
Omnis motus naturalis ad locum fim eft:ideo per rectam lineam fit. 23
Omnis motus circularis woluntarius eft. 23
Tres funt ntotus omnino fimplices naturlis,uoluntarius, € wiolentus. 24
Motus ergo compofiti quatuer neceffario funt fpecies. 24
Motus woluntarius eft in locoznaturalis ad locum:uiolentus ex loco. 2§
Motus quilibet woluntarius aut wiolentus in aliquo medio fit. 28

Omnis motus woluntarius equalis eft femper: fumpliciter etiam quilibet aliusmo=
tus. _ 2§
In omni corpore mobili in medio partes medij refiffunt obuie , alie impels

lunt. 28
Omnis motus naturalis in equali medio ualidior eft in fine quam in principio.
Violentus contrd. 26

Omne mobile naturaliter motum [eu uiolenter uelocius ufmﬂriy medio rariore
quam denfiore. Mator quog; eft propertio finis motus in corpore rariore ad
finem motus it corpore denfiore quam principif. In uiolento autem celerius
perueniret ad finemmotus in corpore denfiore. 27

_ Omnia duo mobilia equalis undig; magnitudinis que equaliim tempore equalia

fpacia pertranfeunt in dinerfis fubflantia medijs necefJe oft , ut fit ponderis ad *

pondus,quemadmodum medij ad medium proportio duplicata. 27
Proportio corporis cubi ad fuam [uperficiem quadratam,eft uelut eiufdemfuperfi
ciei,ad latus eiufdem wero ad monadent. 28

Vocum magnitudines excre[cunt in dcumine , non in greuitate, finis autem [} in
utroque extremo, Propter boc minima falla uariatione in bypate acute nix

L] - z 9
Si proportio per proportionem minorem equali ducatur,proportio miner pros
ducetar,




DE PROPORTIONIEBVS.

discetur, Vnde manifeftum eft duas proportienes minores equalitate imuicé Ju
& proportionem minerem uniaquag; illarum producere.

XXXVIL Si phrr!bomn,gumm per [enauim mouere pofint , aut pondus ferve fi mu!
iunéli eam moueant, aut pondus ferant , erunt ille proportiones coniunéte

non produlle. 30
XX X V 111. Omne corpus tantum refiflit motui contrario o rumrah,qm:mm mouetur oc=
culto motu quiefcendo. 31
XXXIX.  Abequaliaut minoreui quim fit impedimentum non fit motus. g i
XL Onmne corpus [pbaricum tangens planum in puncto mowetur ad Iarm pér quatia
cundg wim,que medium disidere potcjl i Ak
XLL Sifuerint due quantitates [umatur; toties dggregati maioris ¢ minotis,qud=
ties aggregatum mimoris € maio¥is,erit proportio confufa maioris aggregati
ad minus,minor quant multiplicis miaioris ad multiplex minoris. 34
XLIL Trabentium tauim,aut ferentium pondera proportiones in [e inuicem, quomodo
ducere oporteat confiderare, ; sdd
XLIL  Produdionem «d additionemretrabere. 13
XLuiL mﬁmupmpomommmd:dqm{tﬁmm o mowens , ¢ [pacium ¢
tempus,nota erit etiam veliquorum notd. 34
XLV. Rationem flatere oftendere. s ¢
XLVL Anfitdliqua pmpumogqmmm & uitas, o7 ﬁid corpord cofides
vare, 44
XLVIL  Siduomobilia .rqwkm in eodem circulo iuxta proprios motus, moueantur,pro=
; ductum temporis circuituum inuicem,erit equale producto differentie tempo
tum circuitus ducte im tempus coniunctionis prime . 36
XLV Sitriamobilisexeodem punito difcedant,fuerintq; duorum dc duortm coniuni=
Ciones in temporibus commenfis,illa tria mobilia denuo coniungentur in tent
pore producto ex denomindtore diuifionis temporis maioris per minus int mi=
nus aut numeratore in maius. 4 v 3%
XLIX:  Propofitio mobilisin circulo circuitus tempore datad; ratione diffntie ab illo mo
‘ bilis circuitum mumre,quod ex eodé punio dlﬁtdmmdha mobili in dato
punéto coueniat fub quocuq, nuemero circuitui tepus quods caiunétionis. 3 9
L. Ommnes circuituum portiones in étfdem temporibus repetuntur. 40
LL Operationes dictas exemplo declarare. 41
LIL Tria mobilia coniunéla in eodé puncto,quorumduo e duo conseniant in partib,
intcommenis inter [e, in perpetuum ins nullo unquam punfo conuenient, 4 z
LU Circulorum fe in aduer[um mosentium propertionem declarare. 43
LI Proportio circuli ad fuum diametrum per fimilitudinem eft quarta pars periphee
rie.Rurfusq; eiufdem circuli ad peripheriam diametri quarta pars. 44
LV. Propottionent m:dumuuammpcrnrﬁla Juppofita equali proportionein or-

_ dinibus per quantitates ¢r proportiones demonfirare. 44
Proportio cuiufuis binomij ad fisum recifumyuel ei commenfumn eft duplicata ei
que ad numert latws. 4 9
Motus rationem ad pondus inuenire,’
Que ex alto defcendunt , cur non eandem pro difftantia motus rationem mh&m
 acre feruent confiderare. 49
Ontrte mobile motum duebusmotibus non ad idem tendentibus utrod; feorfum tar

dius mowetur fimili motu. 50
Omrie mobile motu naturali defcendentis parte,defcendit grauiore fecundum gra=
¥ 4 witatis
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uitdtis centrium. : §1
LXIL Proportionum iftus ad pondus rei @ diftantiam generaliter confiderare, 5z
LXIL Preportionem motoris i plano «d motorem , qui elenat pondus wxte id quod

mouet,inuenire. $3 .
Lxne e grave quanto proximius alligatum plano tantd fuciliis trabitur. 5 3
BXIIL Onmne mobile quanto latius tanto tardius mouctur in plano, 54

LXV, Preportionem duorummobiliuwt inter fe cum axilio medij imuenire. 5 4

LXVL Proportionem Laterum eptagoni, ¢y fubtenfirum coufiderare, &7 que d reflexs
preportione pendent, : : 59

LXVIL Si fueriat aliquot quantitates ab und quantitate alie§; totidem ab cadem analos
g#,erit proportio tertia unius ordinis ad tertiam alterius ut fecunde ad fes
cundum duplicata s €r quarta 4d quartam triplicata, quinte ad quintans

quadruplicata a1 fic de alfs 57

LXVIIL mmﬁtbmledﬁdm&hambﬁwr. T
LXIX, Propolfitio collectorum ex quatuor libris Apollonij Pergei & Q_.Sereni. 5 9

LXX Sifuerint tres quantitates in continud proportione, alieg; totidem i continus

proportione poterunt conflituere tres quantitates in equali differentia pera

copulate, 62

LXXI Proportionen leuitatis ponderis per uirgam torcularem attradi ad relam fu=
it isenire. 63

LXXIL Proportionem ponderis [pher« pendentis 4d afcendentem per acclive planun
istuenire, 63

LXXIIL  Proportionem ponderum attraclorum penes figurem im plano inuenire, ¢ 4
LX XL  Proportionem concutientis ad concuffum inftabili isuenire. 64

LXXV.  Proportionéimmotiin aqua,ad immotii in terra in excipiendo i inuenire. 6§
LXX VL  Proportiomemduorii mobilium [ibi inuicé concurventiii per redia imuenive, 6 &
LXXVIL  Proportionem motus obliqui ad motum rectum in nauibus inuenie, 66
LXXVIIL  Propertionemnauis4d triremes quotuis concurrentes demonfirare, 67
LXXIX.  Proportionem medicamentorum purgantium imuicemdeclarare 63
LXXX. Proportionemmotus fecundum obliquum ad redlum in fpacio declarare, 69
LXXXL  Quualis fit angulus,per quem poteft moueri nauis adreclum cxplorare, o
LXXXI1, Proportionem uelorum indagare, 70
LXXXIIL  Proportiohem rece(fus 4 recla uia ad obliquitatem inueftigare. 72
L XX X111, Diflantia centri terre 4 centro mundi per motum Lapidis Hercules declarsre, 73
LXXXV. Proportio pondetis unius grauis ad alind [ub eadem menfira eft ueluti ciu/dem
ad differentiam ponderis uafis repleti ex altero graui, e ex ambebus des
tracto pri >

priore. : | =4
LXXXVL  Sicirculiimeguales [eu in fobera fe in plane fe fecuerint, nunquim oppofitos
angulos equales babent. 77

LXXXVIL Proportiones crafiitici aque ad aéré in coparatione ad radios demonflrare. 28
LXX XV it tnflrumentil Acolingen, quo moments temporum deprehenditur fibricare. 79

LXXXIX, Proportionem denfitatis aque ad aérem per pondera inuenire. 8z
- ok Rationem impetus uiolenti extra miffi ponderis ad aqualitatem reducere, 8 2
XCL Proportionem grauis cubi,¢r fpherici equalivm in accliui, ¢ defcenfus corum
: are. i 83
XCIL Proportionz ponderis equalis iuxta longitudinis c3parationé demonflyare. 5 5
XCIL Propter gdin cocuflione etid lewinauis loco mouedtar oflédere, Vnde manif [t

- ft duas mawes fibi inuicé occurfantes retrocedere g qudtis retrocedat ambe. 56
' 5
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"DE PROPORTIONIBVS
§i quiltitas aliqua nota atgs proportio erit producta,qu”titas notd fimiliter. Et fi dus
proportiones note fuerint,erit producta exbis atqs diuifa coniunéad; atg; detras
¢tanota. Bt fi fiserit totius ad partem proportio nota,erit et ad aliam partem notds
@ alterius partis ad alterd uno minor.Et fi fuerit purtis ad partem, erit ad totum
monade minor atq; nota.Et fi flerit univs quatitatis ad duas quatitates proportio
notajerit ¢ cofufa ex eis nota.Et fi fuevint trium quantitatum omiologarum, aut
quatior andlogarum omnes preter unans cognite, eruntler il alia cognita, 87
Cuinficis trigont reclanguli,ait cuius duo auguli fint i dupla proportione, aut qué
circulo infcriptus fit cognita quantitate unius lateris in comparatione ad dimeticn
té.fi proportio duorum Laterum cognita fuerit,eriit omnia eius lateya cognita. 8 8
Cumt in perfpicuit denfum radij luminofi imciderint,quatwor fiunt luminis genera.8 9
Motit inuerfionis in figuris in coparatione ad motii fphere in plano inucftigare. 9 t
Proportionem ponderum equalium per differentiam angulorym inuenire. 92
Proportionem grauitatum per multitudinem fuppofitorum orbium oftmdere. 9 3
Proportioné grauitatis ponderi: attraftorum per trochlearil numeril inucfligare.9 3
Proportionem precif genmarwm ex tribus in codem genere cognitis inuchire. 94
Proportionem motuwm inwerfionis,¢r attraélionis in plano inuenire. 9§
Proportionem eerundem in accliui demonftrare, 95
Proportionem motus attractionis im decliut ad Motum in plano decermintares 9§

Proportionem ferentium pondus im pertica imuenire, 96
Quales proportiones angulorum deceant laterum proportiones. Atq; wicifim deter=
minare, 97

Siin circulo duse diametri ad re®um angullm [e fecanerint:alie uerd ad perpendicus
[um ex digmetro exicrint ad circum ferentiam.fingule fupra diametrum ertint ma
iores portionibua reliquis diametri[uperioribus,infra autem mimores. Dimidium
autem portionis fuperioris refiduum ad centrum maius [agitta babebit. n aliqua
prateres portionis fuperioris parte, que erfis diametrum tranfucrfum pofita
eft ntaior eft differentia partis diametri ei correfpdentis,  linea tranfuerfe.100

Punétum equalitatis differentie defcenfiss ¢ remotionis  centro inuenire, 100

Rationem libre expendere. 101
Siduse [bhere ex cademmdteria defcendant in aére , codem tgmporis momento ad
planum ueniunt, 104
Cur ex medio tela ualidiorem ilum, € naues in fealmo & vemo ac malo recipiant ini
de ex puppi explorare. 10§
Curex imo lewis longiis ferantur declarare, 106
Cur wirgs longius mittatur & puero quam d wiro inuefligare. 107
Circularis motus differentias quatuor efe,earumd; rationem contemplari. 108
Broportionens motuwm impulfionis, € attractionis inter [e, ab eadem ui declaa
rdare, 110
Cur machine oblonge ignee longius emittant fpharam explorare; 11
1 curriculis maior eft uis pulueris copiofieris ampliore im [pacio , quam pancioris in
minore iuxtd proportionem eandem.” : 112
Quanta proportione decedat ictus in obliquum parictem ab eo quicft ad perpendis
culum declarare, 114
Quantum iclus machime procliuis ad angulum minuatur explorare. 11§
Proportionem partium nawis dd exndem obliquum uentum explorare, 118
Flabelli uires atq; naturam declarare. T 2E9
Contemptus circa Solis rationemt i wmbris declarare, 120

$ 5 Copis




TABVLA PROPOSITIONV M
CX XIIL . Cognitaratione umbre ud gnomonem [inum,¢ arcum altitudinis ab borizon=

te;qwonis tempore dignofcere. 121

CXXIIIL  Propottionem umbre uerfe effe ad gnomonem,uelut gnomonis ad wmbrans
an. 122

CXXV. Proportienem dimetientis , ¢ peripherie cuiuslibet circali paralleli eqaimo=
. ¢Hiali per cognitam partem magni circuli demonfirare. 123

CXXVL  Circuliborarij naturam declarare. 123
CXXVIL  Datapolialtitudine ortus amplitudinem demonfirare, f24

CXXVILL  Notaamplitudine ortus,cuiufiy puncti arcum femidiurnum inuenire, 1 2.4
CXXIX.  Datd dtitudime Solis in quacung; regione,quacundg; diediffantiam Solis i meria
diane cognofcere. ' ' 124
CXXX, Datd regionis altitudine, € loco Solis proportionem gnomenis,, tam ad wme
Eram rectam quam werfion,uel etiam in ¢ylindro determinare. 1zg
CXXXL  Silineealicui duplum alterius adiungatur,erit proportio dearum «d primarms
maior quim dupli cum prima ad primam cum uns adiecta, 126
CXXXIL  Siddduas lineas quarum una alteri dupla fit eadem linea addatur,erit aggregas
ti ex mittore,&r adielta ad ipfam minorem,miner proportio quam aggres
gati ex maiore, 7 adiecta ad ipfam maiovem duplicata. 126
CXXXNL  Sifuerint due quantitates,quarii uns dlteri dupla fit:minsatur é minore ques
dam quantitas,eadéq; maiori addatur,erit minoris ad refidunm maior proe
portio,qudm aggregati ad matorem duplicata . Sisuerd mimori addatur,er
dmaiore detrabatur ,erit aggregati «d minorem minor proportio quam
maioris ad refiduwm duplicata, (29
CXXXINL  Siveflangale fuperficies fit,cuius pars tertia quadrata fit corpus,quod ex las
terequadrate in refiduum fupesficiei conftat,maius eft qléouis corpore ex
cadem fuperficiessaliter disifa conftituto, 127
CXXXV. Si linea in duds partes,quarams una fit alteri dusla dividatur , erit quod fit ex
tertia parte in quadratum refidui paralielipedum maius omni pararallelie

' pedo,quod ex diuifione eisfdem lince creari pofiit. : 128
CXXXVYL Denominationesininfinitum extendere. 129
CXXXVIL Rationem numerorum ex progrefiione declarare. 131
C XX X VILL Modos ufius borum numerorum declarare. 13
CXXXIX. Radicesomnes dpropofitis numeris extrabere. 13z
CXL. Radices per numeros frados determinare, 133
CXLL  Numerosfrattos ad minores im ea ié proportione ualde propingua deducere 13 &
CXLIL Denomittationii increméta ex extrema cognitainuenive.Et couerfo modo.135

CXLIIL Si lintea im duas partes diuidatur, corpora que fiunt exuna partein altering
quadratummutuo equalia funt corpori, quod fit ex tota lines in fuperfie

: clem unius partis in alteram. 138
CXLIIIL Duplam cubi medietatis mains eft aggregata corportom mutuorum, cuéuslibet
disifionis quantum eft quod fit ex tota i quadratum differentie, 39

CXLYV. Silinedin duss partes dinidatur quadrats ambarum partium detradfo eo,quod
- fit ex una parte in alteram equalia funt produdto unius in dlterem cums

quadrato differentie. 139

CXLVL Corpmguodﬁutﬁuudiuiﬂilﬁpqﬁquu!mqm&uﬁsmbmpa
tium detraciafuperficie anius partis in lteram,eft equale aggregato cubos

: rum ambarum partivm, 139
CXLVIL hupoﬁuﬁmmfdmdm.tdi{m,upmpmiaddimiﬁmguhm
: & partivm




DE PROPORTIONIBVS.
@ partivai fimul iunarum ad additss fit mutua, i46

CXLVIIL Propofitis tribus lineis primans fic diuidere,ut adietis duabiu alijs lineis , fecuns

CXLIX

CL, .

CLL

CLIL

CLIIL
CLIIIL

CLV.
CLVL
CLVIL
CLVIIL

CLIX.
CLX.

CLXIL

CLXIL

CLXIIL
cLXnlL
CLXV.
CLXVL

dum rationé mutuam fingularum fingulis,aggregatii ex una adie@arii,&r par
te ad aggregatii ex alia parte,c7 adie@a [e habeat ut fecunda ad tertii. 1 40
Datam lineain fic dinidere,ut proportio quadratorum ad displum uniiss partis in
alteram fit,ut limec date ad lineam datam, 141
Propofitis duabus linteus,litteam communem utriq; adiungere,ut fit maioris ad ad=
ditam propertio,nelut quadratorum minoris,cr adiecte ad dup lum wunius in

alteram. f41
roportio differentie quadratorum partivm cuiufuis linee,ad quadratum diffes
rentie illarum eft uclut totius linee ad differentiam. 142

Silinea in duas partes equales,duss; inequales diuidatur,fuerit; proportio ag=
gregati ex maiore , ¢ dimidio ad ipfam maiorem, uelut ex minore , ¢r ali=
qua linea ad ipfam mimorem , ©F rurfus aggregati ex minore, ¢r dimidio ad
ipfam minorem,uelut 4ggregati ex maiore, € alia addita ad ipfam maiorem,
erit proportio dimidij ad partem unam imequalem,uclut alterius partls iné=
qualis ad fuam additam tutuo,¢r etiam proportio additarum inwicens , uclit
proportio partiit inequaliii duplicata, ¢ vutfus ipfum dimidiii lines affum=
pte mediit,erit proportione inter additas. Demi proportio dimidij cit additd
maiore ad dinsidiit,cum addita minore,uelut maioris partisad minoré. 142

Vim quamcung; manus multiplicare. 144

Silimee dats alia linea adiungatur , ab extreritatibus autem prioris linee due
reéte in unum punctum concurrant proportionem babentes , quam mediam
inter totam ¢ adie@am, ¢ adiectam erit punétus , concurfus & punélo extrés
io line adielte diffans per lineam mediam. Quod fiab extremo alicuius li=
nes equa'is medie,feu peripheria circuli,cuius femidiameter fit media lined
due lmee ad predicta punéta producantur,ipfe erunt in proportione medie

ad adietam. i4%
Quadratorum numerum proportionem ¢ inuentionem confiderare. 147
Horologiorum tempus multiplicare. 1§2
Horologiorum molarium rationem oftendere. 154
Rationem indicis mobilis cum rota,qua horarum nimerus per iffus indicatur ex=
plicare. 156
Nullus angulus refilineus equalis effe poteft alicui angulo contento redta,¢r cir
culi portione. - 158
Propofita linea tribusg; in ea fignis punchuris inuenire, ex quo ducte tres linee ad
fignd fintin proportionibus datis. ke ¢

i fuerint duo trianguli , quorum bafes in eadem linea fint conflituti, &7 equales
ad unum punum terminati,¢r Lafus unum commune imter reliqua quantitas
te medium necefJe eft angulum i maioribus lineis contentii minorem effe.16 2
Proportionem duorum orbium,quorum diametroram conuex# partis, & concds

ué proportiones date [int inuefligare. 164
Proportionem uirium flellarum per motus fuosindagare. 165
Syderum proportionem in magnitudine offendere. 166
Proportionem motuunt omnism fiellaram 4d Solem confiderare. 167
Proportiones muficas fuperpartientes in eds,que particuls una tantum abundant

reducere, 168

Proportios
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TABVLA .PROPOSITIONVM
Proportionem muficam 4d [apores ¢ odores coaptare,
Picturarum proportiones explicare. :

Proportionem muficam in inftrumentis declarare iuxta compofitionis ras

176
179

tionem, 182
Coniugationes cuiufuis numeri breuiter inuenire. 8¢
Propolitis duobus quibuslibet numeris ; quotuis alios feu in continutm few

medios in continud proportione arithmetica, geometrica € mufics in=

henive. : 187
Proportiones Stiphelij defcribere. 191
Circulum fuper centro fiio mouere equaliter, ita quod omnid illius puncla

per rectam lincam moueantur ultro citrog. 192
Progreffus ¢z regrefJus,tam fine latitudine qudm cum latitudine in planetis

per folbs concentricos circulos equaliter motos demonftrare. 194
Canfam uarietatis diametrorum ex [uppofitis concentricis demonfirae

re. 195
Rationem centri grauitatis declarare, 197
Siproportie aliqua ex dusbus proportionibus eiufdem quantitatis ad aliss

duds componatur , erit proportio illarym duarum eadem proportioni

productiex proportione in primam duarum quantitatum detradla prioe
reilla quantitate,qua ad duss comparatur,ad eandem priorens quantis

tatem. ) 198
Proportionem miflionis metallorum ,maxiné auri @ argenti declaras

re. 199
Siduobus totis due portiones fimiles abfcindantur ab eifdem denuo , ¢r ab=

- Jeifis portionibus partes eedem auférantur , denuod; acdenuo quoties -
libuerit & portionibus , ¢ & refiduis ipfarum quantitatum partes edem

auferantur erit refidul ad refiduum,ueluti totins ad totum. 200
Si aliqua quantitas in duss partes disidatur , fueritd; alicuius quantitatis ad

partes ill4s compolita proportio,non poterit eiufdem quantitatis ad par=

tes alias quantitatis diuifasaliter proportio eadem componi. 202
Cum fuerit aliqua proportio, compofita ex proportionibus prime ad fecun=

dam C tertiam, @ rurfus quarte ad quintar ¢ fextam : ita fe babebit

 proportio fecundie ad tertiam,ad proportionent quinte ad fextam, uelut
produétiex proportione in fecundam detracta prima ad primam ad pro=

dultum ex proportionein quintam,detracta qHartd ad quartam. 203
Propofita differentia proportionum partium fimilium ad partes affumpta,

propofitags proportione totius ad refidua eadem,differentiam propor=
tionum totius ad reliquum refidui inuenire. 203
Spactum uite naturalis per [bacium uite fortuitum declarare. 204
Quecung; grauia in uorticibus aquarum,merguntur,in medio rorticis, pri=

mum uerfa mergantur. 211

Cur bomo fedens quanto altius fedet,¢r quanto magis crura «d foemora, ¢r
formora ad pectus reclinata babet. factlius confurgat,cum tamen hac ope
pofito modo inuicem fe habeant, declarare. 213

i fuerit proportio prime ¢ fecundie quantitatis ddtertiam,ut prime ¢
quarte ad quintam,fueritq; quarta fecunda maior, erit proportio quars

14 ad quintam maior quim fecunde ad tertiam, Quod fi fuerit maior
quarts




DE PROPORTIONIBVS, -

quartee ad quintam qudm fecunde ad tertiam, necefJe eft qudrtam [ecunds 2ffa
maierem.

114
CLXXXVILSE eifdem wiribus ¢ 'eadem ‘proportione cum auxilio ponderis tertif quara

tum pondus moweatur quibus fecundum. auxilio primi neceJe eft quartii pon
dus tardius ¢ maiore cum difficultate moueri quim fecundum. 214
CL XX X V111 Si wires alique moueant cum ponderibus aliqua pondera,ut compefita pros
portio fit eadem proportioni uirium € duorum ponderim mouentium ag=
gregatum equale duorum ponderum,ubi maior fuerit partium inequalitas,

ibi erit maior difficultas. 214

CLX X X IX. 8ipondus minus ad longitudinem minorem [ub equali proportione coapte=
: tar, facilius deorfum trabetur quim quod maius eft ¢ propius. 214
CXC Si fuerit primum graue minys fecundo, € fecundum minus tertio , proportio

autem primi ad fecundum multo maior quam fecundi ad tertium,pofébile erid
propofitis uiribus eifdem addere pondus feciido,ut ipfum € tertium moucd=
tur facililis ab eifdems uiribus, ¢r primo uel fecundo quanm anted. 21§
cxClL Cum fuerint duo pondera € wives, duxerisq; aggregatum ex uiribus €7 mia
nore pondere im maius,addiderisq; mfuper quantum eft produdtum dimidij ui
vium in fe latus aggregati detr. "o dinidio wirium,dicetur pondus auxliare
#qualts proportionis. .. 214
CXCIL  Siex medio diametrilines ud perpendiculim erigatur ad circuli peripheris
am,ex eo pundto autem quotlibet linee ducantur fex intus ad circun ferentiams
ufs-feu extra ad diametrum , erit proportio otiiis linee ad totam welut mus

tuo partis ad partem. 0y

CXCIL | Rationem ponderis triplicom explicare. 218

C XCIIIL  Proportionem ponderis longioris inmodio [i Penfi, ad breuius illi equale ¢ in
medio fufpenfum declarare. 2 21

: ; 9
CXCV.  Silefus fiat dupla longitudine ad latitudinem,melius fuffilcietur reftibus
: ¢ medio ad angulos ¢ cius equidiftantibes qudm [ccundum longitudinem
@ latitudinem. 220
CXCVL  Siduo circuli fuper codent centro codem motu transferuntur aquale fpacium )
fuperant, T ik
CXCVIL  Curlances adlocum fuum fifpenfi vedeant,impendentes nd.demofirare.z 2 4
CXCvIIL  Curfolidum quod cubus wocatur Pyramide flabilius fit oftendere. 22§

CXCIX.  Rationemremorum nauim impellentiven imuenire. 229
(o A Cur temo cum paruus fit, magnam nasim agere poteft, €7 eur cim uarietas fis
im prova, ipfe conflituatir in puppi. Et cum transuerfim ab aqua prematus
n&imdﬁgﬂ. 228 .
CCL Si dug linee non fecantes circuli peripberiam in unwm punéium ex ea coes
ant exteriusnecefJe eft illas peripberia contenta effe maiores. 229
CCIL Rationem [trepitus oftendere. 233
cChin Cur fcytalis onera portentur faciliis explorare, 233
ccin Cur pluribus trochleis,pondera facilius cleuentur oftendere, 233
ccv. Super uerbis Platonis de fine Reipublice. 234
CCvL Rbombi pafiones quafdam declarare. 234

CCviL Proportionem agentium naturaliuw in tranfnutatione confiderare. 238
ccvial Mot es & centro grauitatis per prioré motum,in reditu pelocius mowetur
quam fi quieuerit, 23 Si
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, Omhmiidcf‘éd;tm fuperficici Lune illuminatam & Sole per radios reflexos
-« & Solis corpore :nectamen poteft uidere imaginem ipfius in Luna tan

TABVLA PROPOSITIONVM

Si fuperficies re@angula in duss partes equales dinifuintelligatur, que ams
be quadrate fintitemd; in duas inequales,erit parallelipedum ex latere
mediie partis in totam fuperficiem maius aggregato parallelipedorum ex
partibus inequalibus in latera alterius partis mutuo in ccjqued fitex &if
Jerentia lateris minoris partis d medi laterein diffeventicon . zioris par=
tis fuperficiei d media fuperficie bis, 7 ex differentia amborum laterum
imequalium iunctorum ad ambo laters, equalia iun@la in minoron par<

., tem fuperficiei, 241

8i due linee ad equales angulos ab eodem punéo peripheriz circulirefies
@antur,necefJe eft angulos cum dimetiente factos equales eff e, vndemas
niftfhm eft,protractam diametrum angulum Juppofitum per ﬁuaﬁd di=

A B A rzgqs

St dus lines ex duobus pundis peripheriam contingentes ,in eaiidem pars
. tem protrabantur.femper magis diftabunt inuicens e ex parte, O nun=
quam concurrent, . : 243

Si ab eodem pundlo ad circuli peripheriam linee quotuis ducantur fres inue-
nire lineas qu non in livm puncum refletentur, 244

Propofito circulo,atq; in eius peripheria punéto Jignato,lineas contingentes
ultra ﬂ'm?;,a' eam ab ipfomet deducere. 243

Siextrd circulum duo punéta equaliter 4 centro diffantia fignentur, erit pun
éum reflexionis equalis in medio arcus intercepti inter ineas,que i
tro ducuntur ad illa pundta. Si ueré unum centro proximius fuerit aliero,
punctum equalitatis in peripberia tanto longius , erfuss breuiorem lires
am,quanto punétum aliud d centro magis diffeterit, 245

Pundtum reflexionis pundorum inequaliter diffantium & centro, equdliter
diftat 4 lineis , ductis & centro «d pundta equaliter diftantia alterutrin=

fa A 246

e TN o
., Siflierint circuli duo mequales,cr extrautrungiie punciam adillud ex mi=

nore reflexé per magnam partem minoris & maiore perueuire potes
runt, ¥ 247

quam in fpeculo, 248

Rationem macule Lune indagare. 248

- Rationem eorum que apparent circa Solem fpeculo in aqua pofito declss
m .

rare. 150
Caufam cur Sol effiuis diebus exoriens umbram ad meridiem,cum in meridie
ad boream mittat,explorare. 242
Bagnitudo Luns ¢ ceterorum aflrorum dignefcitur ex proportione alio=
rum ad eam iuxta diftantion ipfius werd iuxtarationem pupille ad Lus
uam diffantie ratione, 354
Quantitates que equales effe non pofJunt in eodem genere, maius tamen ¢

mius recipiunt,funt in propertione poteftatis, 25§
Quntitates que adlu equales effe non poffunt ,in nulls proportione atiu
effe poffunt. 246

Neque temporis totius, ut imaginamur , ipfum effe infinitum,neque ewiuie
barum proportio ulla «ft ad tempus, quod poteflate eft, utpoté dr::;
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DE PROPORTIONIBVS.

uel menfem. > A
Proportio media non eft ex ratione agentis.fed patientis. 246
Proportio fublimis non confiflit n magnitudine,fed ordine,fuxta qem di Jfes

rentia eft eius quod eft ante & pojt. 247
Vite iuxta numerum perfetionym in comparatione ad cogitationcim nos

ftram proportionem quandam babent. i59
Proportionen [cientie fulurorum ¢r ceterorum occultorum confidera=

re. 260
Incorpored omnia unum [unit,neq; numerus eft corum. 261
Proportio incorporeorum dfcendentium femper maior ot. - 263
Tres effe mundos atq; inter ipfos nullam ¢ffe proportionem:iec numero €03

definiri. 263
Omis motus naturalis quanto uclocior cft tanto propior eft < magis fimil

Limus quieti. . 264

Quiod eft in mundo incorporeo eternum eft, beatum , fecurum, immutabile
fecundum locum, folum iwxtaeffentiams fit: iuxta quod uelut & leut fus
furro aque ¢ aura €ftina demulcetur. 170
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 Primadiffinitio. _
e roportio b Eudide fic defcribitur, Quéd
71 Il it duarum quantitacum eiufdem generis,
P quod ad magnitudinem attinet, comparas
SRl tio certa.

SN2 M2 Secunda diffinitio.
@ N Proportionés per fimilicudinem dicutur,
X Q‘ 1 cim quantitas quantitati comparat alterius
e — ==} generis, cui fingitur 2qualis e poteftate.
clut fi ab fingatur monas in comparasione
2db ceritreGangulumaczqualelinezbe, bl e
| Tertia diffinjtio. '

Proportio zqualis proportioni ¢ft, cim codemmodo termini

fc habent inuicem in utrags '
; '  Quarta diftinitio.

Proportiones fecundum genus nota dicuntut, ¢im nouimus;
quod fint maiores,aut minores.[Nam cim @quales funt, fimul nes
cefle eft,ut cognofcamus genus, & fpeciem.

: - uintd diffinitio. _
Datum pofitione et quod neceffarid ex pofitis certam habet

quantitaten.
Datam fimpliciter dicitur,quod ex propofitis cognofci poteft,

quantum fit. o

25 Septima diffinitio.

Proportionespoteftite dicunt,, qua fub cormparatione aliarunt
quantitatii neceflariam habentium conexionem folit cognofcunt:

Hz autern funtaliquando éufdent %Jéﬁcﬁs, cum primis ut nu#
rrlén':aliquandé alterius,ut linearum & apetficierum,an lorumi,
&arcuum:aliquando eiufdem gerieris, & diuenfarum {pecierum,
utarcuum per finus,qua utuncur Aftronomi. .

O&aua diffinitio.

Proportio homonyma dicitur duarum quantitatum diverfi ges . o

neris ;ftfi alterius a b altero dependentium, uclut mo:;s ad tems
pus-




a2 HIERONYML CARDANI

pus: Digcimusenim motum tardum,ucluelocemin. comparatione
tempus, . 2 i J s

. Nonadiffinitio. A
Proportionum aliz dicuntur rhete,alix alogz; rheta que funt
ut numeri ad numerum,aloga qua non funtnumeri ad iumerum,
Decima diffinitio
Proportio rhete alia 2qualis, aliamultiplex , uel fubmultiplex:
alia unius partis exceflus, aut defectus, alia plurium , quam fupers
partientem, aut{upartientemuocant, |

! sidit Vndecima diffinitio. . : :

Cum diuifo denominatore per numeratorem exit quanticas alo
g3, proportio dicitur aloga:i autem numerus integer,aut pars nus
merinota dicitur rhete, £ ol & : i
Duodecima diffinitio.

- 'Proportionem in proportionem dud eft, quoties reGo ordine
tres quantitates in eifdem collocant:ut finttres quan - 5
titates ab cdicetur proportio azd ¢ produdta ex pro
portioneaad b&bad ¢, & fimiliter proportioc ad P
aproducitur exproportionebada,& cadb. ' <

; Tertiadécima diffinitio, :

- Proportionem per proportionem diuidi eft, quoties ad eandem
quantitatem duz quantitates comparantur,tunc illarum propors
tio elt,qua prodituna per alteram diuifz.

Sintproportiones a&bad ¢ & interponatur b intera & c,dico

proportionemaad ¢ diuifam per proportionemaad b, & prodire
proportionembad ¢,conftatex conuerfa praecedentis,
pacded a4 c oot Quartadecimadiffinieio, -

Additio proportionum intelligitur quotiens duarum quantis
tatum ad unam tertiam , proportiones per aggregatum ipfarum
quantitatumad eandemi coniu :

Velutfi comparenturab &b cad d,indetota a b ¢
acad ddicemus proportionem,acaddeflecon  +————1—
iuncti ex duabus pportionibus a badd &b ¢ d

ad candé d.Hoc & duo fequentes ficut & dug antecedétes demons
(rabitur effe.nunc folum quomodo intelligendii fit proponimus.
o # Quintadecima diffinitio. :
Detractionem proportionis a proportione intelligimus fierl
per detraction€ minoris quantitatis a maiore,comparatam ad eans
dem quantitatem. o
Velut in exemplo fupetiore detracta proportione b ¢ ad d ex
. ' propor¢




DE PROPORTIONIBVS LIB. V. i
proportioneacadd, relinguetur propottioab add.& probamy
ex conuerfione pracedentis, ~ Gite A

Sexradecima dl'_ﬁﬂiﬂﬁc ' N
Extractio radicum alicuius proportionis fit per extradtionem
radicum quantitatum illius iuxta unam, & eandem rationem.

Velut quadratz, uel cub#, uel pronica,ucl uniuerfalis, el alces

riusmodi, R gLl L L
~Decimaleptima diffinitio.
Cim fuerint duz propqrﬁoqag%mwin tribiss terminis cons
tinuat , dicerur propertio prima 'quantitatis ad tertiam uelud.
primz ad fequnda d?;pkcm%r:;ﬁ# trés proportiones firiles
i1 quatudr erminis, dicetur proportio prims quantitatis ad quars
amripliciach qua o prima ad ecundan,
BRI g, i SR
Confiifa proports dicitur fimpliels,aut compofita quantitatis
=d compofitamin comparatione op 1es ad part
o L) |

: ones ad partes.
1 ..';l“iigh'{‘ﬁ -ri_ ppor ’ﬂé ;'E,:A‘I‘lliﬁgt uoﬂnfi

1]

-Dié!@l}:‘?’l.‘ s 1.?: ' : .-.m- . ] mcﬁm}“-'baru
Uitfftﬁh:l'?nP‘ﬁ. gnu’;_ i'- | :me‘. nnci
Reflexapropartio dicitur cum | quantitaturm aggregatum

prima; & tertize {c habet ad fecundam welut fecunda ad tertiam,
; ' Vigelima primadiffinitio. " * .
Trium quantitatum analoganim alize quidem Geometrica;
cim proportio fimilis eft: Aliz Arithmetice; cum fuerit @qualis
exceffus hucinde: Alize muficze cum fuerit proportio primz ad tér
tiam multiplex, aut fimplex, autcompofita exceflits quae fimplici
iun&afic'ad multiplicis perfectionem:eadem autem fit proportia

exceffus primz, & fecund# ad exceffum fecunde fupra tertiam.
Velucproportio 6.4. 3 dupla eft utringg, & Gz_;tg'pla.& 28.24.

[

21, ¥ 45.4036.Geometricauers & arithmeticafacilius continuans
twr in quotquot 'qilanﬁtaﬁbuﬁfg'g&gnqﬁn ueluc12,.8.6.4.3. &

proportio § ad § mufica eft: quia proportio § ad4 muficaeft, &
bene {onansigitur conftitutis 8. S.4.cum 8 ad’4 bené fonet, &5
ad 4,8 4 fitextrema non mediainde §.& § bene fonat. nam in mes
dijs nd eft uerti,utin 9.6.4.bis diapente, & 16. 12. 9 bis diateffaron,
ARy Vigefima fecunda diffinitio. .
Quanticates quz fimilem habent proportionem non continua¢
tamomiclogz appellantur.. ., .. - |
e matettiadiffinitio.

Prima’ operatione confiftere dicuntur proportion

s, cm intef
primo conflatas quantitates conftiterint,
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'1 M A Animi commumsﬁ;utcnna :
C)M wts Praporuo eft, aut mquahta‘ns ain- maior mzqualis
aut minor.
Secunda anim{ commnis fmtcntia
‘Quilibet numerus taﬂtus dmltur,quam’iéﬂmius propdftfo ad
monadem.
‘Dicimus enim quatuor quoafnn’&nadmi (ifater contineat. Et

‘duo cum dimidio cum monadem bis & emis contineat.

Tlertia animi communis fententia.
Proporﬂ’\em defetus, feu detracta quantitatis ad defectum

efle poffe,ut quantitatis ad quantitatem dicintur co:lmqunts anis

| mifmtmtia:,qua:exmttllc&ﬂfold termiforum, quoa uerz fint,

cognofcuntur.Siergo defectuselt Qﬂhﬁﬂﬂ&& uantiras eiufdem

. fpeciei, quladetrahnu'l“& dc&&us :;ﬁ et implicitur, fed detra-
- €to ergo per. amsw;é onem ,‘gﬂmﬂﬂ diffinitionem erit

proportio interillas @ detracte, oy

L4

Quarta miml ?fentbnliq 3
Interquannmem &a&‘ﬁﬁs | tatq,cmus eftde
fe&tus e&proporno quaténfﬂii'ﬁih 8. iéb'hn , & detra-
¢ta quantitasb ¢,;non mmora%f it aﬂé{ @uis quantitas nuE-

deg:nms.dm, odinterd &b celt propors. . —pl————1

tio quatenus tduﬁ‘ ‘e . .
dem’ generis {di um:mﬁ quap ;ﬁgmonc - d
per primam dﬂﬁlzﬁanmﬂgdra Mﬁuwﬂﬂaﬁ pmporn
tio:quia quanto.b.caugetur,anto augetur proporuu a;lh c,
hoceﬁcnnmdmnﬁran ab Buglides s © el
ekt ‘BUP @nmtmmw

oCum proportio, producitur ex. pmomonihm qmlibetillv
rum dacmupmdu&&dmfap«aim

SRS gaquito't;m:u;ﬂsfmré&th.

.PE qualium quanumtum feu proportionum ad tertiam compas
gm eademeeft propomo a@ uicifsim . Hzc etfi demonfires
tur ab Eudlide,eft tamen hicg mm!ior :&fatis per fenota. Velic

pmpmr amrm communi ifen g:ht:ia:, qua.m rei demonftrandz.

Stelill Lt Septima animi communis fententia.
Ad quod quantitas proportionem habet infinitam,id in genere
illius quantitatis non comprehendirur.
Nam proportio eft duarum quantitatum ciufdem generis com
paratio cerra:athac comparatio certanon eft:non igitur quantﬂﬁ‘
tes ambz funt,autnon eiufdem generis,

PRI




DE PROPORTIONIBYS LIB. V. "5\

L PR1MA Petitio.
S I fuerit primi ad fecundum,ut tertij ad quartum , & ex primoini
fecundum producarur zquale,aut maius,aut minus primo, uel
fecundo,producerur eodem médo ex tertio in quartum gquale aut
maius,aut minus tertio,uel quarto eadem ratione & ordine,
.~ Secundagetitio. .

- Proportiones poffunt duci,diuidi,iungi,& auferri,& fumi radix
in eis cuiufcunque generis,atque earum quantitatis ; ut libet, pofle
tranfponere. - :

Tertiapetitio. (S Ero) -,

. Proportionis cuiufuis nomen 2 denominatore fupra {cripto, &
numeratore infra {cripto fumitur;

. Quiartd petitic; P

Diuifaquauis quantitate per aliam eiufdem generis,quod exit
proportio dicitur. :

i 5 © - Quincapetition o0

Qu¢libet proportio eft uel inter duas quantisates,uel per unam
fignificatur. s '\

Nam per tertiam petitionem fi int dua quantitates,qua non ha
beant unius rationem,nomen fumiz proportio a duobus numieris,
fin autem fit altera monas,erit pet fécundam animi communem fen
tentiam,proportio numerus ipfedded patet,quod dicitur.

F , . Sextapétitio. - . ) et

Propolfita proportione quacurigp, & monade quantitatem inue
nire,qua {e habecatad monadem in proportione propofita.

Nam ciini per quartam petitionem diifd quantitate per quane
tiratem exeat proportio,& numerus ad moriddé{e habeat, ut pro=
portio,ided fumpta nionade fecundum illum numerum,jille nume
rus eft quantitas quafita: R ’
i URE ¥ Septima petitio. G I RS0,

Quamlibet quantitatem per aliam eiufdem generis diuidere
pofle. ! _

- Octaua petitio, s |

. Proportionem in proportionem ducere poffe:quamuis fint in-
ter quantitates diuerfi generis. 112

&md dicitur de multiplicationeintelligendunt eft de alijs opes
rationibus fupra enumeratis.

: ] ~ Nona petitio. G DR

Monadem{empei fumere in quocunque geriere poffe propofi-
taproportione. ] e
A ;3 Nam
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s HIERONYMI CARDANI
Nam licet diuidere per feg(timalm petitionem quantitatem per
quantitatem proportionis : & quod exit, eft proportio per quars
tam petitionem, & per fecundam animi ¢ommunem fententiam
 illaproportio eft numere 2qualis:ergo diuifa proportione, per fis
milem numerum ftatuctur monas,
Decima petitio.
In quouis genere quantitatum fumere pofle quantitatem, quas
ftielem, fehabeasad monadem in proportione data, Similem huic propos
nit Euclides in lineis generaliter: nos autem contrd generaliter in
omnibus quantitatibus, fed de monade tantum.
, Vndecimapetitio.

Monadem in quancung quantitatem ductam zquale ipfi pros
ducere.Similiter & proportionem aqualem. -

Nam cum aliqua quantitasaugeat duca aliqua minuat,nece(le
elt aliquam efle, qu nec augeat,nec minuat, & hac eft monas.
Idem dico de diuifione. Aequalitas etiam duca, uel diuidens non

Secands ani TNULAL Proportionem:nec quarititatem ipfam,igitur monas @quas
mi comuais liravem refert. Quodetiam et perfpicuum ex fupradicis,
[ Duodecima petitio.

Cum fuerint quatuor quantitates & ad primam,& tertiam 2qire
multiplicibus affumptis,itemé ad fecundam & quartam, & fi mul-
tiplex prima maius eft multiplici fecundze,multiplex tertiz fit ma-
ius multiplici quarte,& fi minus minus , & fi ‘zquale zquale,idé
femper quouis modo affumptis his progortionibus ad primam &
tertiam, & ad fécundam & quartam erit proportio prima ad fecun

oto gle. 9aM,ut tettize ad quartam.Heec etiam affumitur ab Euclide. Bt per
3;: " hancintelligimus etidm conueérfam, :
' Tettiddecima peticio, ;

Quantitatés 2qualés; atque proportiones in quafuis quantis
tates ducta candem feruant rationem. Buclides hanc defonfirat,

Quertaquis 1108 autem ad uitandum txdium petimus concedi, fub qua in=
elem,  duduntur divifio etiam additio, detradtio , laterum omnium ine
uentio, ' ;

| Quartadecima petitio. -

Cum termini alicuius quantitatis eandem feruant rationem in
omnibus, & firmi funtac ftabiles eiufdem rationis comparatione
contentz partes 2qualem feruant exceflum,feu proportionem,

PROPOSITIO prima,

P Roportionem 'in proportionem dudi eft fuperiores numes
rosatqueinferiores inuicem ducere, '

A Sit




DE PROPORTIONIBYS LIB. V. 7
Sitproportio linex aad lineam b,ut anguli cad angulum d, (ta- cam;

tuatur € monas in genere a
b,&fiacfad e, uecad d; & du iy
carfain f&bine, ¥pros & --B rra o o
?L;{antur g&h. Quia crg?! Srasrinti /\ /\ K et o.pek

elt proportioipfa, eritg a ' ; .
- autcadd,fed Eeﬁ 'zeqtglalis Per 8 Petit;
b,igituraadhutadb. Dus % s padey s

(ta ergo dicetur proportio a ' © o Perz.dsie

adb id propottionem éadd _ S o,
ducendo terminos proportionis, feu quarititatis recta fcilicet fiis
periores cum fuperioribus,& inferiores cum inferioribus, Nam fi per ¢1. pet.
rurfum conftituantur fad eutaad b cam ffit proportio,&kad f ut *
cad djeritkad e,urg ad h,k autem fitex ductu proportionis aad b, P 8:F
qua eft fin proportionem cad d,liquetigitur propofitum.

Per 9. Petit,

Propofitio fecanda.

Proportio extrémotum producitur ex intermedijs: g ¥

Sint a b ' quantitates dico proportios _ —
nem aad c,produci exproportione 2 dd b a ' Per 6. 9
&badc, ftatuantur totidemamonadede ™ ¢ Petit.
f erintque ex demonftrantis ab Eudide in :
quinté Elem@orum in eadem proportios g e
ne, ftatuatur ergo d prima quantitas e {ex ' :
cunda & tertia f quarta. eritquie per prates b 15h L Ber 1 3.Pct;
dentem proportio productorum exd ine R 32
& fir g,&in f& fith, producta ex propors o

tionibus d ad e & e ad f quare ex propor= f
tionibusaad b &bade, fed ex dictis cum
efiteadem, eritpropottiodad futgadh & proportio,dad f per
xquarh proportionem ab Euclidedemonftratam; titaad ¢, igitur
propottio a ad c producitur ex proportiontibus aadb &bad ¢, & 7 *3-P
et proportio ipfa a ad ¢ d numerus,ut oftenfum éft. 1
Ex hocfequitur,quod cim fuerit quantitas tértia nionas ex pro Cors, 2/
portionibus inuicem dudtis producetur prima quantitas.
Exhocfequitur,quod conuerfa proportio producitur ex cons s
uerfis proportionibus.

153 Propofitio terti.
8i proportio ex duabus propertionibus in quatuor terminis
producatur,ipfa uerd proportio inter duas alias quantitates fues
b G R
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ric conftituta: confurgent trecenti {exaginta modi producionis
. proportionis.

ducta ex proportione cadd & e adf, conftac
quod cum fint fex quantitates , quod fieri potes
* runtquindecim coniugationes, quas pofui alas
tere facilitatis gratia,quibus refpondent totidem
conuerf{:erunt ergo triginta.Singulae autem ha
rum produci poﬂ%mt duodecim modis: dudis
duodecimin triginta,fiunt trecenti fexaginta mo
di.Echoceft clarum per fe, modo demofiremus,
quod finguli horum modorum pofsint produs
ci duodecim modis,& capiamusa b primam qug
poteltproduciexcd & e f: Item ambabus cons
uerfisd c & fe: & rurfus altera reta altera cons
uerfa:& hocbifariam ¢d & fe,& d ¢ & ef,funt ers
goiam quatuormodi. Totidem ex ce & df, tortis
dem@ex cf & de, igitur erunt duodecim mos
di, quibus produd pofle intelligitur propors
tioaadb, -~ -
" Propofitio quarta, _
Si fuerit proportio primiad fecundum produ=
&ta ex proportioribus tertij ad quartum, & quin
 ti ad {extum , producetur etiam ex proportione
tertij ad fextum, & quinti ad quartum, |
Sit proportio a b produdta ex proportioni=
bus cad d,& cad f, dico quod etiam erit produs

Per 8. pelit: Ga ex proportionibus cad f, & ead d, difponana
' yar 3.paie, tUrRtin figura & fatexcin eg,&exdin fh,ergo

per primam harum g adhutaad b, fed per pra:-

- {uppofitainfecunda produdtione etiam prode-

unt g & h,igitur per primam propofitionem ha-

rumaadb proportio producitur ex proportionibus cadf tertiz
fcilicer ad fextam,& e ad d quintg ad quartam,quod fuit propofitit.

Propofitio quinta.

Sifuerit proportio primi ad fecundumi produdta ex proportios
ne tertij ad quartum , & quintaad fextum ¢ erit proportio tertij 2
fextum producta ex proportionibus primiad fecundum,& quars

tiad quintum, .

Hgcpropofitio ut precedens & fequétes tres ab Alchindo fum-
pt {unt,& ab eo demontirantur. Sitergo proportioaadb, pro-

b

C
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DE PROPORTION

Sit proportio aad b produdta ex proportios .,

nibiis c a d&:adfdjcoquodprqpomocad,".j_;, __*.’_“ : <
fpmduclmrexproporgoncaadb &dadedns. . i
terponam emtcrc&l;gmtpu ccpn‘d ros R o eS|
pofitioné repetita proportio cad At bigonis sy A4
tribus pmpomonlbngfadd dhdt,:adf,‘l'éd __f_, 1 X
propéruonts cad *ﬁa ad f produ PO s grtleo 1 Y
portwntmaa h,l ropo ?nprodu sl 5 Yo 1300119 0 |
cm:rtxprop %ﬁ ol wmsbau }
g&mofm are 11 Frae
Ex trecetitis fexa nea modis Producmgla;g”_,,, ——mny
mmpmﬁﬁrﬁonummg%tafmmmm qtfc‘géfl P f,;*,.r e,
ceflarios. o BT N
Perquartﬁmmlm pnrﬂa aaﬂb rodus_ Hf__- i b
' citur bifariam, & exchcfd & ead &c_%df; r;x gt
eadd.&per r&qdeﬁtemcidfp uqtu:rt’x s _51__ .
l&agb%dEafft, éguartamtu s cx;a kB, F"B vl aheind
ad s Job El' - .-"*,—.:'r
adf&bad d,ig 3}2 r g ﬁ?&ém .’":‘;“&'“
ccturexcddd h If “ Cg' ) UGG
mncadf'exahdc&ﬂ Jﬁ”pﬁnm b tig 8
hosmodosmtabula. "&csttlam o e e
ahquosmo&qsnon duu,ptp ml‘g,ﬁdftmndm‘-
m:adquérfum nec a extnm,& i= #Ll, Y tcnaad Uﬂ'ﬁr&ﬂm

quet, q‘uéﬂ aim fir "'Eu.indeam

ci ?Tl,m
i IR
nfﬁ

mnes lqocb uipro
gunifur & nou:’ﬁ;
turfex i non
ftorfdm in tabula confunxi. Etcon=
ftat etiam,quiod totidem tc:vrmqﬁr

portio primi ad tertium produutj.u',

l;u:lrntut',qucsgj

IBVS LIB. V

a
2 F L]
oy A

t
foiy| oo, tfmmn-a

licet decem oto produciitur,de quiz | fcqu; qutm L&
bus diximus, ut int. omnes wriginga | . ﬂqlnnadquzm:m.
fex, qui conftat ex duabus pmpa::n&l o quintum,
tionibus praemifsis,&¢ hac tertia, qua jmf:amjdl ad fextir, & cer-
admngcmus {cilicet, quod propors gdqm :
tio primi ad tertium producamt €X | 5 ﬁ:cundi ad quartum,& -
proportionibus feciidi ad quarm.m, tertijad fextum,

& quintiad fexrn, Hocenim cxplpn Seumdladquam;m
cedentibus non liquet : bene ]ttht. z primi ad tertium, & fex
permutatis ordinibus ,quod fi pros | -tiadquintum,

quod




- & fextum non diffes

. cundam propofitios

‘o
uod etiam propors _

:Iio: primi ad quint, [Modiquins
Nam tertium, & quin [producuntur
tum,item quartum, jpriad ?uartﬁ

{pri.ad fextum
fec. ad tertiit
fec.ad quintiz
tert.ad quint.
quart.ad fext,

rucnifi ordine uolun
tario.Ergo interpofi=
to eintera,& ¢ perfe=

nem proportioaad ¢ |
?mdndmr ex proportionibus aad

~e,& ead cutex demonfiratis in pra»

- fentiproportio aad ¢ producitur ex

- cadf&badd. Proportio ergo aad

¢ producitur _ex proportionibus e

adc&cadf&baddateadc&c ad

QPI

 fecidam propofitionem.Igiturpros |  Quartiad quintum,
portio aad ¢ producitur ex propors| 15 fecundi ad primum, &
tionibus b ad dfecundiad quartum, | tertij adfcxtmn- .
& cadf quind ad fextum. Haec Al-| 16 fecundiad fextum, & ter
- chindus infuoclibello:fed licet inges| ~ ﬁiadpﬁmﬁm.
nioﬁﬁﬁjdt'tﬁéﬁﬁﬂ'tahﬁmﬂi?; oﬁ;: .. Quinti ad fextum,
erdtnecellariaad intelligendummas (17 primi ad fecundum, &
gnam c5pofitionemProlemgi, nunc | ' quartiadtertium,
poftquam Heber has fex quantitas| 18 Pﬁnﬂad tertit, & quar:
tes tradiixicad quaruor,prorfus hee| =~ tiad fecundum.
fdﬂﬂﬁﬂ:ﬁlﬁ'ﬂ-ﬂi‘éﬁ-\{fﬁt _ v a At c ae 4 Y c
U Propafitio feptima. - ' el
Iﬂmtig::pqﬁi*ﬁzgcﬁlid:pﬁdﬁi . 7
cuntur ex duabus proportionibus, ' S
cum dug quantitates ex illis,qfue mo v
dos conficiunt, aquales fuerint:pros a b
portio productaad quatuor quantis —_— —_——
tates omiologasreducerur, A o T
- Bint fex quantitates ab c¢d ef & § o — e
producatur fpof'&o a ad b expro= Sy o Siaal o o
portionecad d, & eadfu fcis,quod e
modi receptifunt prima cum ﬁ‘dﬁida,t&t{é uel quinta, & fecund2

 f producunt ¢am,

qua efteadf per

HIERONYMI CARDANI

8 ' primi ad quintum,et fex
" tiad tertium,
~ Secundi ad fextum.
9 primiad quintii, & quar
tiadtertium.
10 primiad terul;'!:,& quars
tiad quincum.
Tertii ad ?uartum
primi ad fecandum , &
" fextiad quintum,,
12 primiad quintum,&fex
. tiad fecundum.
. Terdjadfexcum.

13 primi ad fecundum, &
__quartiad quintum,
14 primi ad quintum, &

. ‘quarti ad fecundum.

11
% )

cum quarea, & fexta, & tertia fimiliter cum cifdem, & quinta eodem

& Ls

modo cum eifdem: (i igitur dug quantitates ex

his,qug faciunt pro-
Pgrn'on{'m




DE PROPORTIONIBVS LIB. V. 1x
portionem productam inter fe fuerint 2 quales reducetur haec proz
portio ad quatuot quantitates omologas, (cilicet abiectis ambas
_ bus zqualibus.Sit gratia exempli ‘Prima aqualis quinta: & quia

in octaud modo proportio fecirdi ad quartum prodicitur ex pro=
portione primi ad quintum , & fext ad tertium, ergd per expofita
proportio {ecundi ad quartum,ut fextiad tertium,&ita permutan=
do,& conuertendo fecundi ad fextumi,ue quartiad-tersium,& tertij adecimi
ad quarturi,ut fexti ad fecundum. petitione:
v . Propofitio odtaud. , by
Si duarum proportiotit fuperioresnumieri alternatim cum infe
ricribus multiplicencur,atqp coniungantur': erit proportio aggres
gatiad productum ex inferioribus inuicem proportio exprimis
proportionibus compofica, ounodbs 3o s o8 ¢
Sitproportioundaadb,aliacadd, ducaturb in | a2 \ / ¢ g, S
cfiatqg e & aind, & fatf, iunganturpe & f & fiach, [ b XT
&ducaturbin d et fiac g:dico proportionéhgcoms |
‘pofitam efle ex proportioneaadb,&cadd. Quia | ¢ f
enimexbincfite, & ex b ind fitg, erit. proportice { . .
ad g,ut cad d,& fimiliter, quiaexdinafitf,&exdinb fit g ericfad
gutaadb.Sed e &fcomponunt h,igitur proportie had g eft com
pofitaexproportionibus e & f ad g, igitur per communemanimi . . -
fententiam, & diffinitionem compolita proportionis,proportio H per 1.4 diff
ad gl conipdfica eft ex proportionibusaadb; &cad d; quod eft mionem.
propofitum. : : | jn

EExr;pei
tione.

5 8 ~ Propofitiononi. | |

- 51 duarum proportionum fuperiores numeri alternatim cumi

inferioribus multiplicentur,miniis& produdtum ex maiore detras

hatur,eritrefiduiad productum ex inferiotibus proportio uelut

illa,quae reliriquitur detracta minore proportionc exmaiore.
Hzec eodem modo probatur,ut praecedens ,nifi quod h fitdes cor=.

tralto ¢ minore:gratia exempli exf; &ita ex diffinitione patet pros * 5%

POﬁtllﬂ'ii . : : -

il - Propofitio decima. dai _
Sifuericalicuius quantiratis ad unam partem proportio uelut af

terius partis ad fecidam quantitatem erit proportio cuiufuis quan

titatis ciufdem gerieris ad fecundami compofitaproportio ex pros

portionibus eiufdem quantitatis alfumptx ad utrang partem pris

ma quantitatis feorfum, '

Bitab quantitas divifain c,& fcutabad ac, a ¢ Ry e

itab cad d:erit@iterum permutandéabad b, ¢ ; sl 5 I
“‘“Nld;&fumﬂmr‘l“?ﬁﬂnlqug_.nl:imgeiufs,--.- & TR

dem

i —
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13 HIERONYMI CARDANI

dem tamen generis,cumillis dico qudd proportioead d eft coms
pofitaex proportionibus ead a ¢;& ead b c.Pofita ergo e tand fus
periore numero,& a ¢ & cb inferioribus,erit ex otaua propofitios
ne huius proportio productorum exeina ¢, & coniun&orum, &
ex confequenti per primam fecundi Elementorum productiexein
ab ad produftumexacincb compofita ex proportionibus e ad
‘ac¢;&ead chiatquod fitexacin cb,eft zqualeci quod firex abin
d,eo quodab,ac,cb & dfuntomiologz per decimamfextam fexti
. Elemétorum : Proportio igitur producti ex einab ad produ@um
exdinab eft compofita ex proportionibus eadac, & eadeb: At
proportio productiexeinabad produ®um exdinab, eftueluce
13.Petits ad d.perfuppofitaigitur proportio e ad d eft compofita expropor
tonibus ead ac,& eadb ¢,quod fuit demonftrandum, g

- " Propofitio undecima.
Proportio aggregati quarumlibet duarum quantitatum ad ags
gregatum duarum 2qualium quanticatum eft compofita ex pros |
 portionibus primis,& diuifa per duplam. '

co®, _Sitproportdoaadc,8&badd,&fintc&d 7 asAbnlmon -
@quales,dico quod proportio ab ad ¢d eft " :
compofita ex proportionibus’a adc,& bad .
Exfusts Anim, & diuifo compofico per duplam. Quia enim R
com. fententia. ¢ & d funtequales,eritbad cutbadd, quas il
' re ex diffinitione ciim proportio ab ad c¢d gty

Decimaquarta fit compofita ex proportionibus aadc, &b
ad c,erit etiam compofita ex dictis ex propofitioneaad ¢, &b ad d,

1 3.peiit, {tatuaturergo e 2qualis cd mediainterab & c. Et erit per fecuns
dam propofitionem proportio aggr:]gati a b ad ¢ produéta ex

Per 2. Petit, prapmﬁong-aggrzgaﬂ- ab ad ¢, & ead ¢igiturproportioabade
crit proportioa bad ¢,diuifa per proportionem ead ¢,fed e ad ceft

perquintam - duplaigitur proportioabad ¢ deft proportio ab ad cdiuifa per

Anim.com. fen duplam, _
r— Propofitio duodecima, 25
Propofitis duabus proportionibus unam alteri iungereabfque
mulriplicatione. | .
cor. = Sint propofitzproportionesaadc& ¢ a b
1o.peiit. b ad d. & affumo ¢ad c,juxtaea quae Eus  1—! g B
clides demonftrauit, utb ad d; eritigitur $ sudinelid

Exgenerali proportio a ¢ad c,compofita ex proportionibus agc, &eade,
:::,;_Mmﬁ " fed proportio ead ceft,ucb ad d,igitur proportio ae ad ¢ compos
fitaeftex proportionibusaad¢,&bad d. a1

Aliterex bin chatfexaind, g excindh coniunctum ex f&k-

uia
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_ '
Quiaergo ex cinb fiefexc indheritfadh,

utbradid,igicur utead ¢ fed aad cutgadhigi T ™1 ... Peb.

mracadcurkadh.fedkadh componiturex ﬂ 8- , _“ o

proportionibusaad ¢, &b ad d. Ex oGtaua ha

runvigitur proportioa cad ¢ cothpofita eftex  —— B2 He ]
cifdem. Forfan quis dicat hanc eandemefle | |, | | "] * 2
octauzefed nd e&,fﬁfﬂaehim_pfdpnﬂ;io coms ey P e
paratur ad productum;in hac ad unam ex ik
quantitatibug, » VA il e e il
Exhocfequitur qudd¢ Qualibet duz quantitates quarum ags cere,
gr-:gnmm'cﬂ idem ad éant quantititern,componunt eandem pros
portionem; el W ' s

S Propofitio tertiadecimas _
 Pioportio confufa aggregari primae & rertia quatuior quantitas
tur omiologarum ad aggregatu fecunda & quarta,eft uelut com
péficiex Gldem i e duplames |\
Sinciadb,urcadd,dico,quid ericconfula 8 oo
proportio ac aggregati ad aggregatub d,com™ - a
pofita ex'his proporsionibus diuife per dus —— T
lut'aad Bper 18 quinti Elementorum. Sed proportionesa adb,
& ¢add d componunt proportionem producti aind, & cinb per
b&uat harum, ad produtic exbind,produdium uerd exain d
eft &iﬁﬂ_&ﬁ}adu&c ex b in ¢ per déciriani{extam fexti Elementos
rum,& proportio producti exbin cad productum exbind eff ue
fut didd,quare uc aﬁﬁf&gm acadaggregatumb d,—i?'tur propors
tia compofitaexaadb,& cad d,eft uelut confufa bis umpta. Igis
tu:-'cbhif‘;:ii‘i_gﬁ uelut compofita diuifa per duplam per modum uns
dt’ijmzhﬁlflis_a e T Sl !

_ :;,ﬁropoﬁﬁo-quﬁrhdadﬁ. _
Proportiones c-anﬁ;fae,aé-cdmiiﬁ&ﬁeiﬂm'bm quantitatibus ins
uicem commutantur. i o

Sinttres quantitates,dico,quodproportio ¢ 4 b com.
adab confufa ¢}, cotiverfa coniun@e a & bad " ¢ S
¢Nam perdi&a proportio abadc efficitcons =~ ——

funtam exa b ad ¢ifed cadab conuerfaeft eius,quzeftabadc, &

Proportio cad a b elt confufa eius, quadeft cada8ab Igitur pros

Portio confufain tribus quantitatibus éft contraria coniunctzin
eifdem, | 3 25 URkil: Slig -

Ex quauis ergo illarum data, data eric & reliqua; 2

A . I B Propofitio

ﬁfil.lﬁf-
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Propofitio quintadecima.

Sifuerint quatuor quantitas proportio confufa aggregati pris
m= & tertizad aggregatum fecundz, & quarta erit ucmonadis
addito prouentu,qui hit diuifa differentia differentiarum prime &
fecundae,atqp quartae & tertize per aggregatum tertize, & quart ad

d n'k hb

g dhiilic

ipfam monadem. _ th _

o Dint quatuor quantitates ab, c,d, ef &
“fitab maiorcin al’,&cfmaior diplg 8. .o Lo
differentiafg & ahfitak : dico proportios ¢
nanab,&dgconfufunadc &cﬁdl‘f B T oA

nadis addico prouentu, uel detrato ak diuvifz é‘:_cr aggregatum ¢

& e fad ipfam monadem,& manifeftum eft,quod

potelicontinges

repluribus modis : Primus ut ab fitmaior ¢ & efminord, & tunc
differentize coniungentur,& prouentus,addetur monadi.Jdem faz
ciendum erit ffab fitmaior ¢, & effiminord, fed exceffus fuperet

defeGtum. Acfiuelab fitminorc, & efmaiord, uelita minor, ucc
exceflus fuprab a fitmaior defedtu, detrahemus prouentum imos
nade.Alia cautio eft quéd fifuerintutrinque exceffus, aut defecius,
minuemus minorem de maiore:{i autem unus fit exceflus al :gf des
fectus,iungemus illos,& poft dinidemus. uno ergo demontftrato

utpote primo intelligentur reliqui. Quiaergo
eg zqualisd &hk =qualis g f erit ex communi
gregatum exd & kb azquale aggregato ex ¢ & ef, igitur per dicta
proportio aggregati ad a%gr atum eft unum. at uero diuiz ka
aeademperbk, & d fed diuifa k aperb

8 d iundtas,exitproportio akad aggregatumb k & d:igitur dis
uifa ak péraggregatum ef & ¢, exibit eadem Proportio, igitur ab
&d ad aggregatum c & ¢feft coninn&a exmon
neakadaggregitum ¢ & ef,quod erat demonftrandum,
Exhocpatet quod proportionum confufio

" fitiundtis denominatoribus numeratoris : muls . M

Eﬂ'c&cf fitquantum diuf

tiplicatio multiplicatis : additio multiplicatis
decuffatim in mumeratores ad produdtum ex
denominatoribus,utin exemplis.

Propofitio fextadecima,

Omnium quatuor quantitatum propofita-

prima,qua nomminorem habet proportioriem
ad fuam correfpondentem , quam alia ad aliam

erit proportio confufa illarum, ut pros d

animi fententia a

ade & proportios

eft 2qualis c &

Confufio

 dudtiex aggregato prima & terta in !
' tartuam,

2 816
Multiplicatio
b ong 1 g )
2—8 16
Addiu’os
r 4 L
—‘.\8 ----.I‘
a f b
11—t
C
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certiam;ad productum ex aggregato tertik & omiotat® ad fecuns
daminipfam quartam. - bed) ,

Hacmagis reducit confufam proportioném ad riotitian, quim.,
pracedens,quia reducitad proportionem produéti,qug operatio

_eft fimplicifsima, fiue per multiplicationem quantitatum fiat, duz
funt tantum multiplicationes, fiue per eundem terminum fufficié -
alium addere.Summatur ergo ab,¢,d & ¢,& nori fit maior propore
tio d ad e,quamab ad ¢, & Ratuatur turic primaab; fecundi ¢, tere
tiad,quarta ¢,& poftqiiam fior eft minorratioab ad ¢; quim d ad
¢fumaturafad cued ad e.licet enim hoe facere. Dico quod pros
portic confufaab & dad c & e eft uelutprodudti ex aggregato ab
&din dad productum exaggregato af & din ¢. Statuatur aggres py i o.pw;

s 9

gatum ab & d linea ad prima quantitas, & aggrepatumaf & d,
ad fecinda quantitas, & d. tertia, & ot o gty
&cquarta; __a':abiﬂdﬁaig,ex o f e iy
a d in ¢ fiat h, eritergo per pris
mam propofitionem g ad h proe.
ducta ex proportionibusab d ad

-

e o i Ber 1 3.Pets
afd,& dade. Sed proportioafd _
ad aggregatum ce, eftuelus dad ' ;
e.Proportioueroabdadafd; & :
afdadecproducunt proportios , - .
nemab dad ¢ & eper [ecusidam propofitionem,harumigitur conse
fufaabadc,&dade, &eftproportio ab dad c&e, producuntur
ex proportionibusabdadafd,&dade. Ergo proportio gadh
eft confufaexab ad ¢, & d ad e,quod érat demonftrandum,

ux Propofitio decimaleptima.
Omnes dug proportiones conuérfa:j prdcfu;m:’t' zquglgm pros-
portionem. - 4 T A
Bintduz proportionesaad b &b ad a conuerfa, a  Co=

dico,quod producuntproportionem 2qualem. fiac ~—— _
tm'r'ng‘acf tf:xt' b ad a,eritigitur azqualis c&b ¢ con e Per 6, Awi.
uerfa eius qu# eft 4 ad b, fed perfecundamharum ¢ wicommuné
proportiones & ad b, & bad ¢ producuntpropors ~ ~ [eentians
tionem aad c, igitur’ proportiones etiam 2 ad b &badaprodu«

Cunteandem. '

e

Propofitic decimao&aua. _
Sifuerint quotlibet quarnititates in continua proportiénemultis
plic praeter ultimam:proportio uerd penultima ad ultimam quas
lisrefidui primae ad fecundam.erit prim# ad aggregatum reliquas
fum uelut penultima ad ultimam. L
B°z Siat




38.50pof. dadefed e gnomo cum quadrato d efficit qua-
Peinti e gratum eigiturutc quadratiad d & eiun&ta,ita

Pertg.quin ut ¢ ad d tritgnombnﬁb ad qua

2i Elers.
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o= Sint quantitates ab ¢ d in continua proportione multiplid, fed:
dad e ficuelutrelidui a &bad b,dico proportionem aad bede
effeutd ad e.Quia enim eft gmomonis ead quadrarum d, urd ad e
ex fuppofito erit per coniun&tam ortionemc&dadd & e ue

dade.Rurfus,quiab quadratiad ¢ g:;adra?rn,
tum ¢, ut

quadratum d,&¢itad ad ejigitur b

grwmmﬁs ca

gnomonum b ¢ cum quadrato d ad aggregas L1

<
:”m tum ¢ d equadratorumutdade,fed ¢ gno-- cgnom. d
- mo cum d quadrato perficit ¢ quadratum,’ ___' dquad” "¢
& ¢ quadratum cum gnomone b perficit b gromo ¢ quad!
quadratum b, igiturproportio quadratib | ¢ gnomo d quad.
adquadratacde,urd quadratiade. Erita | d quad. ' e quad.
-repetendo de quotuis quantitatibusininfi < G,

nitum ufg. Hacproponitur ab Archimede in libro de quadrato
zquali parabolz, & minus generaliter & pluribus demonftratur.
Ego tatien quia eft generalis, deflcribamvillam per corrolarium:ads

dam aliud quod ex hoc fequitur. ) aggh b
Cor®1.  Sifuerint quotlibet quatitates omnes énnlogz prater imlﬁmam,'

fitautem penultima ad ultimam qualis refidui primee & fecund=
adfecundam, etit proportio primz ad agoregatum omnium alias
rum ueluti penultime ad ultimam. ey

Cor™ * Haec enim eft cuidens,quia convenit ei demontftratio propofita.

Cor™ 2.

exemplo autem innumeris a latere

polito uides declarationent . am [ 81 §4 34 24 16 32

proportio 16 ad sz eftuelut 27 refi | 27 54 81 162

duiprima & fecund adipfamfes ° "
~ cundam fcilicetad §4.

Ex hoc patet etiam quod affumptis omnibus,fub multiplicibus
analogiz ufquein infinitunt prima quanritas eft multiplex aggres
?asi-odmnium teliquarum numero 1 m: quo prima eft multiplex
ecundz.

e}

Cors.  Sifuerint quotlibet quantitates in fuper particulari proportios
neanalog,erit proportio prima ad aggregatum omnium ininfis
nitum iuxta proportionem multiplicem conuerfam illius partis.
Cor™  Velut collectz in felquialtera dupla in fexquirertia eripla it
fexquifeptirma feptuple.Vecapio §12 448 392343, & ita deinceps
ulqueininfinitym aggregatum Omnium earum eric3584 . Stli?‘““‘
. plum
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plumsrz,& agoregatum 18.12.8.5% , & ira deineeps in fexquialtera
“erit§4 duplum 27 primzineo ordine.
SCHOLIV M il
. Ex quo patet genus demonfirandi nouune & pulchrum:: nani
fupponatur 54, ageregatum duplim 2y , primee igitur addito 27
ad 54, cum it dimidium, & addito 13}, dimidié 27 ad 27 ,nam ex:
{fuppofito quantitas fequens eftfexquialteraad 27 jigitur 81 eft dus f
plum ad 4.0 1. Igicur conuertendoelt proportio aggregati prioris [ #-€7
ad 27 eftdupla,ergo aggregatumeftss. oo
- Exhocpatet eandem generaliter quiod proportio maioris-qua Cor 4«
titatis ad aggregatum reliquarum analogarum eft, uelut eius quod.
prouenitdiuifo quadrato maioris termini per differentiam eius, &
fequentis maioris in eadem proportione ad ipfum maiorem.
Exemplum fitproportio augens 2§ & 3§ duarum quintarum,uo o™
Io {cire quantum ffraggregatum ominium citra 2§ , maximam acci=
pio 35,ulterioremad 25, cuius differentia a 2§ eft1o,cum ?uo diuis
do 625 quadratum,exit 62+ aggregatum quantitarum.Etfacilepo= |
teft demonttrari. Si-quis dicat in-qua proportione funt infinitae Queftio.
quantitates analoga cum 12,quaitinée efliciunt 16, iunge 1o cum
12 ficz2,duc 22in 12 fic 264, divide264 per 10,exit26 =, Xin €apros
portione eriitilla quantitates,in quafunt26+ad 12 : ducper g fiunt
60,8¢132 diuide per 12,exeunt 11 & 5, &itaeruntin proportioneit
ad 5 experiaris,& inuehies,& demonfiratur ex prioribus.
R ' Propofitio decimanona. -
- Sifuerintaliquot quiantitates arithmeticz omiologe , quarum
exceflus fit qualis minime,omnibus autem deficientibus {upples
menta ad gqualitatem maxime adiunigantur, erunt quadrata omni=
tim quantitatum equalium- adiecto rurfus quadrato primee cum.
ro quod fitex minima primi ordinis in aggregatu omriium quans
dtatum eiufdem triplaaggregato quadras .
torum omnium quantitatum primi ordinis | ‘I (s i 1 0 N
pariter acceptis.. _ Al
Sint aliquot quantitates abcd ¢fgh'ir _
~ comtinua pportione. Arithmetica difpofite [
itaueminima earir que it h, fit ¢qualis diffes | .
rentig quantitatum {ecundi ordiném difpo 4 1«
fitarlr, uelut differentiaa & b, &b & ¢ & c & ' ol
d,etita de alijs,addantur ait fupplem@ta fin | A
E'ﬂisharum,qua:ﬁntiklmﬂop, itautoes| _
1ant gquales cii fuis fupplementisipfi lineg 1~ 1 | QR L
amaiori, EfGpideac i ellentaliquotquanti* b r 4 ¢ 1§ h
2k : B 3  tates

\

k " | Com,
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tates, & dividerent fingulg fecundi numerumillarii, & quatuor in
quatuor partes 2quales,{i quing in quing,fi decem in decem,cara
tione ut ultima diuideret,ubi eft finis primz partis, penultima ubi
eft finis fecundz partis,antepenultima ubi eft finis tertize, & fic de
alijs. Vocabo ergo primas quititates ppofitasab cd ef5h quans
titates primi ordinis,{ed quantitates 2quales quz conftir ex quan
titatib.primi ordinis,& fupplementis,appellabo quantitates fecun
di ordinis:ex quo patet quéd prima quiritas erit exutrog ordine,
quianon eftdiuifa,reliqua omnes differunt,quantitates uerd quas
adiunxinominabo fuppleméta,& funt unaminus qu quantitates
ordinum:ut i quatitates ordinum fint o&to,erunt fupplementa fes
ptem, & (i quantitates ordinit, effent feptem effent fuppleméta fex,
quiainter fupplementand adnumerat quantitas indiuifa. Brunter
go fupplementaiklm n o p,que tanto erunt maiora quanto quan
titates primi ordinis funt minores, & contra tanto maiora, quanto
quatitates primi ordinis funtmaiores.quantitates aiit fecundi ordi
nisappellabunta,bi,ck,dl,em,fn,g 0,8 hp. Heeuolui pluribus
agere,utdilucidior effet ppofitio.qualicet nd fic difficilis, eft came
confufa ualde propter multicudinem quantitatit & ordinum.Dico
ergo d aggregatum quadratorit quantitatum fecundi ordinis pri
mo quadraro bis repetito,feu uno addito cif eo quod fit ex minima
in aggregatum quantisaturn primi ordiris eft eripli aggregato ex
quadratis omnibus quantitatii efufdé primi ordinis,& ut res exem
plo facilius innotefcas, int quititates primi ordinis 8.7.6.5.4.45.2.1.
quorum quadratafint64.49.36.25.16.8 9.4 & Lquz iundtafacine
204,dico quod fi fumamus quadrata omnium quititasum fecundi
ordinis,qua funtoties 64,& eis addiderimus unum quadrati ex
his,utfiant nouies 64,8 erunt 556, fimul iuncia & eis addamus, §d
fitex 1 quantitate minima primi ordinis in36 aggregatum quantis
tatum omnium primi ordinis, & eft tale produgtu 36, utfiattotum
612,quodrale 612 cﬂlriplumzoq.,aggrcgati quadratorir primi ors
dinis unius demonftratio hgceft. Quia ex quarta fecundi Element.
Euclidis fingula quadrata quantitatit divifarit fecundi ordinis con
ftant ex quaruor partibus quarum dug funt quadrasa partium,relis
quz duz {unt producta ex partibus inuicé bis, & quia h fuit 2quas
lis 1,&p equalis b, quia fupplementa fueriis g qualia mutus quanti
tatibus, & ita c zqualis 0 &k xqualis g &d,equalis n &}, qualis
£ eaur gqualis m.Sequif ergo quod fumptis duabus quantitatibus
fecundi ordinis habentibus fupplem@ta mutus ®qualiaipfis quan
titatibus quod quadrata partium eriit dupla quadraris primarum
quantitatum;uelugi capio b i fecundam-& h p ultimam,quarii quas
drata




DE PROPORTIONIBVS LIB. V. 19
dratapartium funt quadratab 8,8 h 8 p,fed b eft 2qualis p,& h
aqualis i.Brgo quatuor quadrata bi &h p funt dupla quadracisb
& h,& ita concludi de omnibus ubi duz quantitates duabus com
parantur : fed in e m quiia eft folauna quantitas, iftird eft eciam claz
rius,quia quadrata e & m funt dupla quadrato efoli eo, quod & m
funt xquales.Igitur per demonfirata ab Eudide erit proportio o#
mnium quadratorum bi,ckd l,em,fn,go, hp,ad quadrarabede
fgh, pariter accepta propertio dupla. attierd addito quadrato a
quadratis b cd efgh, & erunc quadrata omnium quantitatum , &
quadratis bi,ck,dLem,fn,g o,b p,duplo quadratia {cilicet femel,

uiaa cft exfecundo ordine quantitatum,& femel,quia hoc fuit afz
umptum in Problemate. Sequitur ut quadrata omnia quatitatum
fecundi ordinis,prout{funtdiuifain partes addito quadrato a,fint
dupla quadratis primarum quantitatum, fimul pariter dcceptis. Re
liquum eft modo utoftendarus dupla illorit productotum, cum
co quod fit ex minima quantitase,{cilicethin aggregatuni ipfarum
antitafum primi ordinis effe xquialé quadratis ,quantitatit eiuf<
em primi ordinis ;lmiter' acceptis. Conftatigitur, quod duplumi
inb eft @quale duplo hinipfumb,quiah &ifunt quales, & dus
plum kinipfum c,e(t 2qtiale quadruplo hinider ¢, quiak eft diss
plah,& fimiliter duplum lin ipfumd eft 2quale fexcuplo, hind,
quial eft triplah,& ita procedendo erunt illa dupla producta -
qualia producétis ex hinipfas quantitates toties fumptis quantus
¢ft nunerus,qui prouenit duplicato numero,fecundum qué i con
tinetur in illo fupplemento,exemplum uole duplum produdilin
d bis,{cio quod fupplenientum 1 continet h ter,duplicabo tria & fis
ent fex,igit duplitlin d zquale eft fexcuplo hinipfum d.Quo cons
fituto,cum fuppofitum fitproducta illa duplicata cum pducto h
in aggregatum primarum quatitacum effe zqualia quadtatis ipfa-
rum quantitatum,igicur addemus productuexhin fingulas quans<
titates productis illis prioribus,& fiet producium hinafemnel,inb
ter,in ¢ quinquies,in d {epties,in enouies,in f undecies, in g tredes
cies,& in h quindecies zquale duplo produdti uniufcuiufg quan-
titatis in fuum fupplementum cum producto hin a‘ggre‘gatu ipfa<
rum quantitarum,at quadratum a eft ¢quale producto ex hin cam,
que talem habet proportionem ad ipfum a,qualé habet aad cilp{'fum‘
h per demonftrata ab Euclide,& pariter de quadrato b,quo
qualeci quod fit exh it eam quze toties continetb,quotiens b

tineth, & ita quadratum ¢ 2quale eft ef , quod continetur fub h, &
habente proportionem ad b eandem, quam b ad h, & fimiliter de
quadrato f:_§

omnibus reliquis,ufg ad hipfum.Gratia ergo cxenl:
< J : 1

i 5. Eletit
Propit s

con P17
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pli quadratum a,erit ®quale producto ex hin omnes quititates fes
cundas,quia quotus eft numerus quantitatum, totus eft numerus
fecundum quema contineth,& fimiliter quotus eft numerus quan
titatum incipiendo ab,& quotus eft numerus quantitacum incipis
endo a c,toties b uel c continéth, & ira dealijs, quadrataergo oms
- nium quantitacum fimul iun&a funt 2qualiaproductis exhin fin=
gulasillarum toties fumptis,quoties illx cGrinenc h feu quotus eft
numerusillius quantitatis,incipiendo abh,& numerido uerfus a.
Rurfus dico,quod productum multiplicis cuiuslibet quatitatis in
minimam,feu quadracum eiufdem quantitatis equale eft producto
eiuf{dem quantitads, & dupli omnium fequentium primi ordinis in
ipfam minimam quantitatem,uelut quadrarum a eft 2quale produ
ctoex hina,&induplumb cd efgh,hocautéfacile eft probare in
his quanﬁtdﬂbus,ﬁuia fi quadratum a eft 2quale producto h ino-
mnes quantitates fecundi ordinis,& omiies quantitates fecundior
dinis fimul fumpte funt gquales ipfi a,& duplo reliquart primii or
dinis,quia tales quantitates funt 2quales fuis {fupplementis uicifs
fim,uth cum i,k cum g,fcuml,e cim,ergo tam fupplementa,quam
guanu'tates primi oxdinis funt dimidium quantitatum fecundi ors

inis,ergo duplum quantitatum primi ordinis eft dimidium quan
titatum fecundi ordinis,uerim deb dico idéem accidere , quia quas
dratumb eft gquale producto exhinb,& in duplum reliquaruma
b,fcilicet duplum c d efg h,&hoceft oftendere,quod iftg quantita
tes funt dimidium totidem quantiratum @qualium b,nam c eft mi-
norb inh,& {upplementum p quod eft eequale ipfib,fitota b p fiat
zqualis ipfib,utpote h q erit ipfaq demptah zqualis ipfi ¢, ergo
quantitates primi ordinis femper funt @quales fupplementis non
ueris, fed prioris quantitatis affTumpta, feu in comparatione adils
lam,quadratumigiturb eft 2quale pducto exhinb,&in duplum
cdetgh,&fimiliter per ¢adem,quadratum ceft xquale producto
exhinc&induplumdef % h,& ficdealijs, Habemus ergo,quod
quadrataab cdefgh fimuliun&®a funt zqualia producto exhin
a, &in duplum reliquarum, & exhinb, &in duplum reliquarum
fequentium,& producto exhin cfemel, & in duplum fequentium
ufg ad h,& irade reliquis.hoc enim eft,quod nuper demonfirais
mus.Antea quog demSfiratum eft,quod duplumbini,cink, din
Leinm,finn,ginohinp,ci produco hin aggregatiiab cdefgh
erat gquale productis exhin afemel,&in b ter,& in ¢ quinguies,in
dfepties,in e nouies,in fundecies,in g tredecies,in {eipfam h quin
decies,detractis ergo p ording,qd fitexhinaab utrog ag%:e?am:

&exhinbcdef gT-n bis relinquet exuna parte,qp fitexhinb femel
. : . cumt
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cum fuis duplicatis fequentibus, &inc, &ind, & inreliguis pasi
riter conduplicatis {uis fequeritibus exaltera , quod fitexhinbfes
mel,int c ter, in d quinquies,in efepties, inf nouiesin g undecies;
in htredecies . detractis ergo furfus quod At exhinblemel, & ex
hin¢defgh bis relinquerur, quod fit exhing, & duplo fequens
sium, & d & duplo. fequentium , & e & aliarum pariter: & ex alia
parse, quod fit ex hin¢ femel ,& indter, & in equinquies, infles
pties;in g nouies,in hundecies. -Ab his rurfus desractis, quod fi¢.
exhin clemel, & in fequentes bis;relinquerurhiin d {emel cum {uis.
fequentibus bis,& ine femel cum fusis fequentibus &inf, &in g &
in h pariter, & exaliaparte, quod fitex hiin d femel, in eter/f quins'
quies,g {epties , hnouies , ab his rurfus detrahe, quod fitexh in d
femel, & in fequentes bis, relinquetur ex una parte, quod fit exh
in efgh cum duple fequentium. ex alia ; quod fit ex hin e fes
mel, frer, g quinquies, h {epties, & fimiliter ab his derractis, quod
fit'ex h in e femel, & bis in-fequentes; relinquetur ex una pars -
te, quodfis exhinffemel, & ingh bis, & in g femel, & in h bis;
& in lifemd , & exalid,quod fivex h. in f femel ;in g ter, inh quins’
quics. Iverum detratis, quodfitexhin flemel, &ingh bis coms
muniterrelinquetur; quod fit ex h in g femel&inhbis,&in h fe=
mel, & ex alia parte quod fit ex hling{emel, & exhinhter. Sed
ifta, qua relicta funt iam s funtranifefie 2qualia, ergo etiam priz
ma aggregata ab initio fuere @qualia, ergo & wqualia illis quas
drataa b ¢ d e f g h his, qua fiuntiex h in eafdem quantitaz
tes cum duplo predudi b in i, cink,dinl, ein m,finn;gino,
hin p,fed iam his quadratis ab cd ef gh demonftrata funt effe dus
pla quadratah p, g o,fn,em,dl;ck,bi,cumduplo quadras
ti 2yergo quadrata omnium quantitatum fecundi; ogginis cum
quadrato arurfus repetito,& producto h in aggregatum quantis
tatum primi ordinis funt tripla quadratis quantitatum primi ordis
nis pariter acceptis,quod fuit propofitum, & fuit Archimedisinli
bro delineis fpiralibus ; & ego adieci hic propter modum demon
frandi,qui eft elegantifsimius,& procedit ex principfjs arithmetie
cis, & diuer(is 2 communibus, &ideonen reuoluitur, uc{olentres
liqua queftiones. _

; Propofitio trigefima.

Cum fuerint quatuor a?umi_mcs, fuerittp fecunda 2qualis ters
tiz,aut prima 2qualis quartz,erit proportio prima ad quartam;
aut tertize ad fecundam produéta ex proportionibus prima ad fes
cundam, & tertiz ad quartam. -

Cum enim quantitates hanon fucrint gquaiés,;ﬁﬁat per {ecuris Cors,

dam
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dam harum,quod proportio prima ad quartd prodiicitur expros
portione prima ad ftcun‘dun,fccupdg ad rertiam, & tertigad quar
tam:ergo nonex folig proportionibus primead fecundam, & tere:
tiwe ad quartam, & fimiliter ex primaharum proportio primg ad e«
cundan, & tertiz ad quartam producuntproportionem produdti
primz in fecundam ad produdtum tertiz in quartam. Ecin multie
plicationé proportio,qua folet effeinter produdtailla, & eft quafi
duplicata eft inter ipfas quantitates. Sintigitur quanticates ab cd,
& fitb @qualis ¢,ponanturergorecto mcﬂg:‘ b ¢ d,eritd propor
tio a ad d produda ex proportionis |l g g
busaadb,badc, & cad d,producans serntie= il Fd ——
turigiturex proportionibus aadbye ' b %

add.proportio cadf erit igitur pros  ploy o
portio ead {,i muldpliceturperpros | - c | Ly A

portionemb ad ceadem quaprius, 8¢ | d

Por 1 €8¢ producta fam eft eadem'ei, quaelta . | ¢

Cor®,

Per 1 0.Pel,

add, ergo proportio a ad d erit produtaex proportionibus aad
b,cad d perprimam propofitichem . Quoduero diximus depris
ma & quarta i fincequales,manifeftum efl,quod res redicad idem
folum tranfmutaro ordirie, ut tertia;& quarta prmittaritur prime,
&fecundz. Hacigitur propofitio nihilaliudinnuit,quam quod
in hoe cafu prﬁdﬁé

exduabus tancum.

io,quafolet fieri ex tribus proportionibus fiat
* Propofitio uigefimaprima.
~ Cim decuffatim duélz: fueritprima in quartam,& fecundaiin ter
tiam,productumd prima in quartam diuifum fuerit per produs
¢tum fecundz in'tertiam eritproportio prime ad fecundam diuie
fa per proportionem tertiz ad quartam. Ec fimiliter interpofisa
omiologa. ? b D8]
Primum exponamus fecundam partem, it 'a.  c—fi—h
proportio a ad b, quam uolo dinidere per c><j ,
proportionem cadd facio eadbutcadd,erit b7 “d gk
ergo per fecidant harum proportio ad b pros
ductaexproportioneaad ;& ¢ ad b,quareexa ad e, & cad d,ergd
diuifa proportione 2ad b per proportionent cad d exit proportio
aad ¢, & hic eft fecundus modus. Primusautent modus ducaturs
ind & fiatf,&bin c &fiat g, dico proportionef ad g effe prouens
tum proportionis aa ',r.ﬁuid’t perproportionem cad d, ducarus
igitur cinf& fiath, & din g & fiark, quia igitur h producitur exe¢
inf,& fproduciturexain i:rgq h producetur ex produéto cin d,

in3,& fimiliter quiak producitur exdin g,& g producitur exb 31:
¢ er




DE PROPORTIONIBVS LIB. V. iy
gergok producetur excdinb,ergo excdin afith,exedinb fick,
erita4d buth ad k,igitur ex prima harum cum ex cin fproducatur
h,&exdin % k,& dicaturproduci proportio had k ex proportios
pecad d,&fad g, & proportioh ad kfiteadem, quzaadb,ergo
proportio aad b producitur excad d,&fad g,ergo diuifa propors
tioneaad b prodibit proportio fad g,quod fuit propofitum.

g Propofitié nigefimafecunda.
Cuim fuerit proportio prima ad fecundam maior, quam tertis
ad quartam, crit confufa ex his maior quam tertix ad quartam, mis
nor autem quam prima ad fecundam.

Sitproportio aad b maior quam ¢ a ¢ ¢ f oo

add,dico,quod confufaexacadbd "";‘"‘" ! d !
e maior,quam cad d,éfminorquam ||  j————i

2ad b,utenimi cad ditafaccad b, erit& per tertiamdecimam has

rum ¢ ¢ ad bd confufa minor quim acadb d,niam e eft minora,
quia proportioriem habent minorem ad b quam 2 co qudd ehas
bet proportionem ad b,quamec ad d,quz dutécad d minor, quam
aad b ut fuppoficum efigitur € cad b dminiot,quimab adcd,eb
autem ad cd eft,ut demorﬁiutum" eft t}ualis cadd,ergo caddmis
nor,quam confufaab ad cd,quod eftfecundum per idem probas
bitur,& primum pofitafad d,ura ad b, erit( amaior ¢, igitur mas
ior proportio afadb d,quamacadb d,fedafadbd,ucaadb per
candem tertiamdecimam huius ergo proportio confufa ab adcd

cft minot,quam aad b.

Propofitio uigefimatertid. |
Omnis motus naturalis ad locum fuum eft : ideo per redtam lia

necam fit.

Motus naturalis eft,ut conferiietut corpus, & conueniat locus ces;

ur fic ad fuum Iocum. Locus autem dicitur in compara
tione ad uniuerfum.ideo omiiis motus naturalis eft a centro muns=
di furfum,uel ad centrum deorfum.Be quia quanto natura celerius
fuum finem poteft affequiquia finis bonus cltaliternonillum aps
peteret)eum quarit,cum fic {apientifsima uite miniftra:aclineares

corpori,igit

Diftia

Gabreuifsima cit Eudide tefte  punéto ad punctum,igitur omnis pa pepron

motus naturalis ¢ft furfum aut deorfum per redtam linean
Propofitio uigefimaq
anis motus circularis uoluntarius eft. o,
-Sitmotus in circulo feu per circulum in orbe cuius fit centrum,
fitc mundi centrum:igitur ex diffinitione circuli tantum diftabica,
quantum b abipfo C:?td in motu naturali per precedentem nccefle

eft ut recta feratur ad c;uel recedat, igitur motusa ¢ft uoluntarius,
' -z fion
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i8] AR Yidrd 6 uiolentus effee, flom’ *+
eller p&péi{ii;:s'. Omnia ergo aftra feruntur
ciféa centrum mundi,Sitmodo rota e fg,di
o non moueri motu circularj nam liried
¢ cIGgioreltg c,ergo recta mouetur ad cen |
trum non circa centrum. Indicio etiam id
tﬁ:::_guc')d fi in e ponatur fruftum dliquod
7Y 3 TFE) - {
infigne plumbiin motu ad g per f defcen<
detraptim:atdum ex gin emagha cum difs’

. ficultate,igitur motus hic non eft naturalis; _
“mec circularis.nihil etiam hoc modo fporite mouetur.Sed cum non

moueatur perrectam naturaliter,nec zquidiftans a centro per cirs
culum relinquitur,ut nfoueatur motu uiolento , aut mifto,fednon

* "exuoluntario, cim nullo modo moueatur @quidiftans a centro,

fedfemperab e linex ad centrum fiant breuiores, liquet effe mos

tum uiolentum:aut miftuni ex naturali, & uiolento.
prss. Uz Propqﬁgfo uigelimaquin ta. : ety
.. Tres funt motus ominino implices naturalis, uoluredtius &
uiolentus. Ay s
Cor®. _Tres funt modi,quibus poffunt moueriin comparationead cent
trum {cilicet uel recta cum centro , uel zquidiftando & centro,uel
neutro modo,igitur tres motus. Rurfus el 4 principio interiore
nonintelligente,& eft naturalis,uel intelligente & eft uoluntarius:
uel exteriore & eft uiolentus. Haxcautem ditifio eft folum propria
non prima.[Nam eftuiolentus in recta ad centrum:ideo omnis, qui
non eftin recta ad centrum, nec equidiftat, uiolentus eft : nontas
- men omnis uiolentus eft extrare®tam. Atcradio autem , quz fitob
raritatem corporum,feu,ut dicunt, 3 uacup , uiolenta eft non natus
ralis nifi ratione finis,non agentis.Sunt enim quatuor genera mos

7-Ph/. tus uiolenti ab Ariftotele pofita,uectio, tractio, pulfio, &tolutio

* quanquam his non opus fitin demonftratiua {centia. caftas enin
uolutionem ex tractione,& pulfione apud illum confiftere.

G ~ Propofitio uigeflima. ;

Motus ergo compofiti quatuor neceflatid fint {pecies.

Si tantum funt tres fpecies implicium, conflatratione arithmes
tica quatuor efle compoficorum.Difquiramus ergo an (intnaturas
lirer tot fpecies,forfan en‘id repugniabit aliquis alicui. Porrd uideas
mus primo,quot fint wolentorum fpecies ; Prima erit cum nonfes
candum rectam lineajf fuerit:nec & centro aquidiftantem. Secuns
da cum fuerit fecundiim redtam , fed non ad centrum. Tertia cun
fueritin re&taad centrum,fed contrario modo, uelut terra furfum.

Quarta
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Quartaciim inreta ad centrum,fecundum naturam fed nd 4 ptin
apionawurali. Velutcum quis proijeit lapidemrecta in terram &
turriviolentius,quamille fua grauitate defcenfurus effer. Hic igis
turmotus eft compofitus ex naturali, & uiolento. Animalium aus -
tem motus uoluntarius eft,cum fica principio interiore cognofcen
te:& fit quarenus & principio in linea circulari axqualiter diftante a
- centro:fed quia obftat grauitas , ided miftus eftex naturali, & uos
Juntario.Sed circularis, 8¢ uiolentus foli effe non poffunt: nam uio
lentus eft neceffaric in corpore graui autleni:fed omne corpusgra
ueaut leue,cum mouetur,naturaliter mouetur faltemin fine: & per
totum motum, motu occulto,, quimaximé in hoc libro dignus eft
confideratione, igitur morus uoluntarius, & uiolentus non pofe
funt effe imulfoli. Brant ergo fecundum naturam tantum tres {pes
cies. Velut cum quis feandie, aut falit: Bt enim motus naturalis fala
tem in fine,& uoluntarius,& uiolentus.Si quis autem uelic uiolens
tum cum uoluntario copulare dicemus conftare eam compofitios
nem in initio faliendi. Motum autem occultum uocamus grauitas
tem autleuitatem. IO o Y Botip’ v '
it ol " Propofitio uigefimafeptima.” .~ i

Motus uoluntarius eft in Ioco : naturalis ad locum : uiolentue
tikloeei™a iy pouslsiny sl 3¢ 1 35 B
- Haceftrertia differentia primarum {pecierum motuum, uoluns
tarius fitmanente corpore toto in eodem loco,ideo proprius eft
ceelo corpora autem animalium in eodem locoferuntur: quiain
eodem orbe nata redire ad proprium locum.Etideo,ut dixi,eftmo
tus miifles exnacurali; 8¢uoluntario,qui fi per fe fieret; non fatiga«
reemabile,ciim ex utrog principio ab interioreui procedat, Sed
quidfieper mufculos, qui trahuntur: hicautem motus eft wiolens
tus,ided per tbnfequmdamfaﬁgana Qui uero: naturalis,eft ur res
deat eorpus ad fuum locum, dgitur naturalis eft ad locum. Sed
uioléirti finis efueprotrudarurexiocoin quo eft,non habens cers
tum finem.licet enim qui trahit,ad fuum locum trahat, non tamen
adldcunymobilis. i1 i benp 2o bow

R < 1l Propofitiouigefimaoctaua: ' - .

Motus iqnﬂ:bnnems aut ﬂmﬁuﬁnﬂiqﬂo medio fit, - |

Ctim uacuum non detur, 8¢omnis metus nawyalis firad locum, co=.

€tuiolentus exloco perpracedentem;igitur cumnon fitin medio;
uacuum ericin aliquo corpore,ucluraére,aqua,igneligno.

" ‘Propofitiouigefimanona. '+ & jin
- Omnis motus uoluntarius equalis eft femper:Gimpliciter etiam
quilibecalius motus, - > 31) apaspplon Dlisw aili mgih
ibam 2 ¢ | i C  Motus
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cm,  Motusuoluntarius non habet,quod fatiﬁet,& fumma perfectio

elt zqualitas,& natura quaz mouet non debilitatur, igitur perpes
tuo perfeuerat 2qualis.neg enim eft, ut dixi, per medium corpus.
Naturalis quog, & uiolentus cum ratione proportionis mougntis
fupramobile perfenon uarientur,8 ab gquali proportione gquas
lis uelocitas proueniat,igitur natura tales morus funt gquales,nam
in utrog mouens,mouect fecundum ultimam fuam uim.
Propofitio trigefima. - !
In omni corporemobili in medio,partes nredij refiftunt obuix,
alizimpellunt. .
o™ Sitmobilea cuipartes fubiaceant direGtae b, & fit graue . Erpas
terne diuidacur b refiftere,cum autem fuperauerit,partes b defcen-
duntantea,& trahuntpartes ¢ & d adhgrentes fecum,atgita e cd f
adiuuant ad defcenfum partes etiam laterales > '
& h cum a tranfitin b,ne detur uacuum,tran= 8 kb
eunt in k ueloci motu,ergo propellunta maio i
reimpetuinferius. L {
co™. Exquo patet, quod in omni motu naturali, L { ,
uel uiolento fir augumentum uelocitatis ab initio faltem ufque
~ adaliquid. |
co™ Erided etiam bellica machina cuiufcuncgp generis certam exis
guntdiftantiam,uruiolentius feriant.
- Propofitio trigefimaprima.
Omnis motus akisralls in-azgqtruaﬁ t:,ncdio walidior eft in fine;
quam in principio : uiolentus contra. |
cos. - Cuim enim ex praecedenti augeantur femper ob medium,& caus
fa,qua mouet,fit perpetua, & a principio zterno, quod per dicta
@qualitermoues,igiturmotusille fiet uelociorin fin¢ quam in aliz
parte temporis.In uiolento autem,cim perueniat ad finem defini¢
in 29.Propof; Wis illaneceflario,quae mouct. & fuperatur aui naturali, qua mo=
"R:'i in’ contrarium,, igitur antgquam ceffec motus fies tardifsimus
in fine. e ercisof ol
- Ex quo patet,quod motus quadrifariam mifti dicuntur,aut fE“
" cie,ut cum quis iacit lapidem e turri:uel ex occulto naturali, 8 uio=
lento manifefto:uelut cim quisiacittapidem, & defcendic pofim®
dum exbin cmossutroquentanifefto, fedexa
it b mortu uiokento manifefto, & naturaliocs 2 h
culto : uel ratione medsj, & hoc modo omnis | A
motus naturalis etiamnon{olumuiolentuseft
-'m:iﬁus ex proporsiore uirtutis mouentis,cum motu medij,ad mes
dium ipfiim,uel ff uiolentus fit ex proportione uirtutis mouentis,
; ' : & medij

L
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& medijad mobile,acmedium,quod refiftit. Quarto ex motibus
~ imperfectis natura fua,8 non eft ueramiftio,& hocapparetin mos
tibus uoluntarijs animalium,qui non funtnecp 2quales,neq perfe
¢te circamedium : fed funt potius fimiles uoluntarijs. Etideo des
mon(irationes illz Ariftotelis quoad ufumnihiliuuantnos.

. Propofitio trigefimafecunda.
Omnemobilenaturaliter motum,fenuiolenter uelocus moues
turinmedio rariore,quim denfiore.Maior quog eft proportio £z
nis motus in corpore rariore ad finem motusin corpore denfiore,
quam principij.In uiolento autem e¢lerius peruenietad finemmo
tusin corporedenfiores + . sduurs s i e aie b i e ot
: Amobile moueaturinb mediorariore,Xincdenfio: | A A _
reigitur b minis refi@i; quam ¢ & magis adivuat, quia. | b ¢ "
uelocius' mouetur igiaur duplici decaufa a moucbitur | d ¢
uelociusinb quamin c: & quia per comolarium frigefi= —
mae, & praccedentis proportio finis{ubizequaliter moueantur) ad
fua principia maioreritin d,quam in e:ergo per,demdftrata 2 Cam
pano pofirad prima;b{écunda;e tertia,c quarta,maior erit propors
tio dad ¢,quam b ad ¢ quod fuit prapofitum in nawurali -
Propofitio trigelimatertia. . .+ - 53 ity
Omnia duo mobilia zqualis undigg magnitudinis, quz quali -
in tempore 2qualia {patia pertranfeunt in diuerfis fubftantia mes
dijs,necefle eft,ut firponderis ad pondus, quemadmodum medij
ad medium,proportio duplicata, e
Sint duo mobilia a &b magnitudine, & forma omnino paria, co=.
& fintmedia ¢ & d,exempli gratia: & pertranfeant 2quale {patium
inutrogin eodem tempore,e dico proportionem ponderis b ad
pondus aeffe duplicatam ei qu eft raritatis ¢ ad raritatem d. Quia
enim feruntur 2qualiter,nam in zquali tem=
pore, feu codem mqualia fpatia pertranfes e s
unt,erit proportio potentiz a cum {uo auxis @ @
1, 1
e

{7

lioadid, quod refiftit ex cutb cum fuo au-
xilio ad id,quod refiftit ex d, permutando igi
turdad cutbada,fed cad d proportio raris

do,tum adiuuando motum a,igitur proportio differentiz motus
elt duplicata proportioni raritatis:fed proportio motus eft Xquas
lis proportioni ponderis uicifsim per ui gefimamfextam fexti Eles
mentorum b ad a,igitur proportio b ad apenderis eft duplicata i,
qua eft raricatis cad raritatem d,

€C 2  scho.
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SCHOLIVM PRIMYVM

Ne tamen fine exemplo inelligas hanc duplicatam rationem,
proponatur craritas quatuor,d uaum,a pondus duodecim libras

rum,tunc crefilticfolum ex quartaparte, X effi- | ¢ 4
cita quadruplo maioris actionis,fcilicetutquaz | 3 12

d.i.&.
b. 192,

draginta o¢to, tota igitur proportio, quamos

uebitur a in c,erit centum nonaginta duorum, & hoc diuidemus
perd,quod eft unum,exibit pédusb centum nomagintaduo. Pro=
portio igiturb ad aeft fexdecupla, 8¢ hceft duplicata quadrupla

raritatis cadraritatemd. b

- Qudd fi quis neget tantundem augere caltionem a,quantomis
nusrefiftis,fed aut magis autmints, & fit proportio bada duplis
caraipfi f, dico felle proportionem c#dd,nam proportio b ada

eftuclut a&ionis ¢ ad'd per decimamfextam fexti Elementorun,
ergo ex auxilio ¢ i proportionemaad cficproportio bada,fed ex
fin {e it proportic bad aex diffinitione proportionis duplicara.
Sed ex duabus propettionibus aad c,8a&ionis ex cada produs
citarproportio bad gj&iﬂﬁpéf decimamfeptima fextt Elemento=
rumproportio cad d et mediainterproportiones aad ¢, & actio=
nis ain ¢, quare aqualis f, igiturproportio b ada duplicata ei,quz

cft cadd quod erat demaoriftrandum.
) i ' SCHOLIVM SECYNDVH

_ Siautem media fuerint diuerfarum ratiorunt, ut aqua,& aérnon
~ demonfratargumentum,quia pondera inter fe non feruant ratios
nem. Namlignum centum librarum ex falicisarbore,non magis
defcendit,quam lignusm librz unius.Ided nec in comparationcad

miedium acris.
: Propolfitio trigefimaquarta.

Proportio corporis cubiad fuam fuperficiem quadratam, eft ves
lut eiufdem fuperficiei ad latus, ciufdem uéro ad monadem.

co® Sitcubusab ceius quadfata,-'ﬁl erficies a
c,latusab,monas d, dico eas efle inuicem ]
analogas. Quia enim propertio abcadac
eft, utquoties affumitur ac in ab ¢ & toties

B ctiam affumiturab ina c exdiffinitione Eucli

c‘:‘"“". disfecundo Elementorum, (i ergo monas eft
in continua proportione,habeo intentum:fi .

1on ponatur e media interde & d, eritergo

perdécimam noni Elemrentorum elatusac,

ergo xqualis ab,igitus cum a ¢, e & d fint analoga, erunt & ab ¢,

' arb?&_d analogz,quod fuit demonftrandum.

Propofitio
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Propofitio trigelimaquinca,
dines excrefcuiitin acumine non in gauitate,

i9
Vacum magnitu
finis autem eft inutrogp extremo,propterhoc minima fa
tionein hypate acuta uix ferime, 30 8y
Quoniam faGtaudriationein hypate,quzeft = Diapafon cou:
in Diapafon, el bis Diapafonimaioreinteruale g __¢
lodiftat,uelutexainb in graufore maius eft inz
teruallumex cind,joi maioreftbd,quimac Diapafon
ergo fingula uoces inter b & d magis. diftane, b——___g
quam intera & ¢, & quanto magis appropins =
quantad d,igitur d mafus eft quamb.Ergo magnitudo eft ratione
acuitatis,non grauitatis,cum fuppofuerintus d effe acutiorem b &
cipfo a.Oftenditur etiam idem quid uox graitis fit ex priitatione
motus ficut acuta ex uehementia . Motus aurem eft res, quies,
priuatio, - oty Py s PV i 24
Secundum fic:nam remifsio motanon ferjet aurem,ided fonum
non pariet ob nimiam tarditatem. At in uelocifsimo motu oportet
uel fidem uelarteriam contrahi,& ot contrahiturnifi per miufcus
los,igitur contentio illa firieth Habet.8iautem tion fit neceffarium
habere, itel ualde procul pofsit extendi contefitio, utin machinis
igneis ftrepitus fit maximus,nam mOtUs, ut motus eft etiam in aére
nullum finem perfehabet nifi ratione mftrumenti , €120 frepitus
tantus efle pote(t,utfertié obfurdefcant,qui audierint vt ferunt de
Nilicataradtis. - — oo

a uarias

- Tertium ficitabhumi= £ ¢ d
lior uox, quee excrefcatfes . - it .
mitonio mindre foluihid 1. e b liete g
¢,&fit de-duplaadab fes i T pnaid.
cundumnaturaniutinuos :

cibusmedijs fiet,ut (i e debeat excrefcere femitonio minoreper de«
cimamnonam quinti Elem@torum fédupla cb,& in acutis ubi exs
creueritad diapafon quadrupla:pueri autemuox, quaiam diapas
{onaltioreftd e,crit bis diapafon,&ided quadruplab ¢ fedinacus
tioribus erit dupla,nullus enim puereft adéo fradta tocis, quifue
prahumillimam non afcendat per diapafon,igitur intefuallam yos
cum erit octuplumad,b c,fed communiter afcenrdunt ad bis diapa
fﬂn‘,igi turinteruallomunius uocis etiam' cum femitonio propors
tionem habentis eft equale fermé totia b, cum autér in diapafon
fintduodecim femitonia, & duo comatamanifeftum eft, quod ex-
tenfioilla erit maxima in cOparatione graujorisuocisab. Etided
Mminimum incrementum in humilioribus uocibus, ubi quis cogas

¥
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tur afcendere, maximum effeuidetur,aded ut 2egre a pluribus feras

tur,i quibufdam non omnino feratur. Doy
SCHOLIV M. '

Ob hoc natura fecit,ut non quemadmodum in fidibus noces ex
breuitate intenderentur,fed ex conftriGtione ligulze, utdicunt, {us
per afperam arteriam uox ad diapafon acuerctur addito impetu
proportione,ut ex conftrictione, & impetu cofurgeret dupla pro=
portio.Hocautem manifefte experimur in elymis in quibusnulla.
prorfus fata mutatione infirumenti conftantibus digitis omnis
bus preeter pollicem finiftre uocem exacuimus ad diapafon ,inde
etiam ad bis diapafon: ficut declarauimus in commentaris Epia
demiorum.

Propofitio trigefimafexta. :

Si proportio per proportionemminorem 2quali ducatur, pros
portio minor producetur.Vnde manifeftum eft duas proportios
nes minores ®qualitate inuicem ductas proportionem minorem
unaquagillarum producere, /-

= Proportioab ad ¢,qualifcuneg fit, ducas d ' :
tur in proportionem minorem 2qualitate b
fad g, dico quod producta proportioerit | =‘f‘(
minor ea, quaeftabadc fatdadab,utf b c g,

ad g,et erit per fecundam huius dad cpros —1

dudta exproportionibus abad & fg. Irem per dccimamciuarn

Fir+ o.8¢t. tam quinti Elementori eritd minor ab,igiturmaiorab ad ¢,quam

Co™,

dad c.igitur quam proportio abad cin proportionem fadg. Sit
autem utragg minor xqualitate ea,queab ad ¢, & eaquaef af g, dis
co produ@am unaquags earum efle minorem.Quod enim{manen
tibus his,qua di&ta funt)minor fird ad ¢, quam ab ad c.ex prima
parte oftenfum eft. Quod uerd etiam minorficdad ¢, quimdad
ab,& ex confequenti quim fad g demonftratur fic. Quia enim mis
noreft ab ad c,zqualitate erit ;L minorc, ﬁatergo haqualis ab,
eritergo d ad h,urd ad ab perfeptimam quinti Elementorum, at d
ad cminor quam d adh per octauam eiufdem,igitur minor dad ¢,
quamd ad ab,igitur patet propofitum. e e
Propofitio trigefimafeptima. 53
Si phires homines,quorumnulli per fe nauim mouere pofs sint;
aut pondus ferre mul iun&i eam moueant;aut pondus ferant,
erunt illz proportiones coniuncta non productz,
Ciim enim primus non pofsit mouere nec fecundus,erunt pros
portiones minores @qualitate,ldeo per fecunddm partem praces
dentis multo minus mouerens duo,quam unus,Et fi quaruor o
L N S iierent
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uerent unus{p per fe mouere non poflet, adderetur fi proportio
produceretur , fieret minur,er%o minus mouerent quinque quam

quatuor exij{dem,quod eft ablurdum.

Propofitio trigefimao&aua.
Omne corpus tantim refiftit motui contrario fuo naturali quar
tum mouetur occiilto motu quiefcendo.
Sita corpus quicfcens in pauimento b,& mouetur in eo occuls goe;
tomotuuerlus céntrum,ut fupra uifum eft, contras

s e (o
rins illi it morus ad ¢, fi ergo a quiefceret in ¢ moues j ?‘m
retur ad b occulto m@tu certa ui,ergo eadem refticic, || 4 el
netrahereturad ¢, Manifeftum ef?autem, quod hi¢ BTy T Per 16, Pro

[}

motus oceu'tus eft minor manifefto. - pofs

Exhoc patet cur naues & cuits ab initio tarde & difficulter Mo o
ueantur,ubi moueri coeperint motus aiigetur: quoniam refiftunt
permotum occultum naturalem quimaximus eft dum quiefcune, Qa3 1i
uteriam docebat philofophus in mechanicis,nam motus ille natu=
ralis eft, & ideo contrarius uiolento: Ergo cum jam mouétur uio=
lenter minius,mouctur naturaliter,igitur minus refiftit, Declarabis
tur enim infra quod omne quod mouetur duobus motibus tanto propof. 5 9
minus BN mouetur quanto magis altero. :

Propofitio trigefimanona. '

Ab aquali aut mirtore ui,quam firimpedimentir, non fit motus.

Bita quod refiftatne{urfum traharur per decem, dico , quod nd (e
furfum trahetar nequea decem,neque minore:nam fiimpedimens
tum non efler,moueretur infraut decem, ergo fitraheretur furfum
per decem tantum moueretur furfum,quantu deorfum, ergo quies
fcerer.Siuerd aminore moueretur A maiore ui deorfum, quam furs
fum,ergo-deorfum fimpliciter non furfum, 1

¥ Propofitio quadragefima.

Omnexcorpus fpharicum tangens planumin puné&o mouetuy
1dlawus per quancungg uim,qua medium dividere poteft,

- Sit corpus ad unguem fphaericum atan=
gens planum b in puncto ¢ ( eft enim hoc
neceflarium ex demontftratis ab Buclidein
decimafexra Propofitione tertij Elemento-
rum)dico,quod mouebitur a ui,qua poteft
{cindere aérem.Nam cumnon afcendat, nec
defcendat, fed quafi in circulo ad centrum L
mundimoueatur,pondus non affere. Neg ~—— ar
Tationemagnitudinis contaltus | cum fiein
Punciofolo,igitur remanet folum aéris impedimentum,

by - R R r R TR
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cor”.1. < Exhocliquet,quod operter b planum effe ex durifsimamate:
ria,quz nullo modo cedat;aliter tanget plufquam in puncto.

Cor™ 2 Vix fieri porteft,utin elementaribus fpheratangat planum in
pun@o.Vel quia planumnon erit exactérectum, uel non durum,
ucprorfus non cedat,uel non ad quilibrium pofitum,uel {phara
non eritexacterotunda., |

: Propofitio quadragelimaprima.

Si fuerint duz quantitates fumarurd rotius agdregatum maios
ris & minoris, quoties aggregatum minoris , & maioris,erit pros
portio confufa maioris aggregati ad minus;minor quam multiplis
cis maioris ad multiplex minoris. ;

co® ' Sint duz magnitudinesa &b, & fit amaioy a
b, & {umatur exempli gratia 2 quater cum bfes b
mel, &b quater cum a femel,dice,quod propor - '
tio (quam confufam effeliquet) aggregati primiad fecundum, eft
Ex 1 8.4iff, minor quam quadrupla. Conftatenim quod proportio quadrus
pliaadaeft maior,quam b ad quadruplum b,cum una fit quadius
plajalia fubquadrupla, igitur per uigefimamfecundam huius ags
I 2. b, de SF€83% quadruplia cum b femel,ad quadruplum b cum a{emel mi
Atqui pon = NOT,quam quadrupliaad a,& maior quamb ad quadruplumb, &
eft prointellectu Archimedis.
Propof1o. .. _ Propofitio quadragefimafecunda. !
. Trahentium nauim,ut ferentium ponderaproportiones in feins
- uicem,quomodo ducere oporteat confiderare.
co®,  Hocquomodonon pofsit fieri fupra docuimus,nuncetiam ges
Propof 3 7. neraliter dicam,cum confiftanthacin duobus tcrminis,produt%zl
uerd prafupponit quatuor terminos,utin prima propofitione,aut
faltem tres,atque in his medius habetrationem mouentis, & mot,
ergo cum in huiufmoding fint quatuor termini,nec tres, ¢ quibus
unus fit mouens,& motum proportio non poterit produci. [llud
etiam patet exemplo,nam fi eflet lapis,aut nauis obfiftens ut fex, &
effenthomines uiribus (inguli,utquatuor cum dimidio, tres mos
“aerent in proportione dupla fexquiquarta perdi@ta fuperius eos
demloco,atfi proportio duci poflet aliquorum hominum nume/
rus poflet mouere in duplicata proportione ad uniguem falicet
5 ut efleruix hominum colledtorum 302 atnullus eftnumerus ho
minum qui colleGtus faciat hunc numerum, nam fex homines e
plentnumerum 27,& {eptem 31%,& ided non poteft duci propor
tio.Etideo maximus efterror dicendo decem homines mouentna
uim proportione tripla,ergo triginta alfj additis illis fimiles robo#
remouebuntaproportione uiginti feptupla feilicet duéta I'im“l’f
~ | i T
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plain triplam.Sed fumpta proportione alio modo producitur.Ve
lucfi dicam,homines decem mouentnauim,autfertiit pondus pro=
portione tripla,igitur quadraginta homines idem facient propors
tioneduodecupla {cilicet quadrupla in stiplam ducta. Cum ergo
addotriginta homines,qui mouerit in proportione nonupla, non
oportet ducere nonuplam in triplam,fed totum numerum accipes
re,& quam proportionem habetad partem,tandem habet uis mos
uens ad uim mourem. Vnde fi duo moueantin proportione fex4
quialtera, & {ex in proportione quadrupla cum dimidia, & iunf::
tur;ut fant 6¢to,non oportebit ducere fexquialteram, in quadrus
plam fexquialteram , fed cum oo ad duo fitin proportione quas

drupla,fumemus quadruplam ad fexquialtéram,que erit fexcupla;

& ofto mouebunt,aut pondus gerentin proportone fexcupla;
: Ptopofitio quadragelimatertia;
- Produ@ionem ad additionemretrahere. - = ' -
Sitproportio aadb duplapeteftateliz | 52 ' 1§
cet int quing homines, & ﬁntcilm’ndtdtﬁ Pupla  Sexcupla
homines ¢, & habebuntad b fexcuplam | 36 - 63

propertioneri per pracedentem: Junéta w2e
ergo a,& ¢ per octanam huius mouebiie ¥ Odtupla
b proportiorie octupla,dico, quod fi dus by

xeris proportion€ ¢adaplus uno.i.quas
druplamin proportionem aad b,qua eft dupla,proueniet eadem
otupla.Nam quia in coniunctione fufficit iungereccuma, & fus
mitur fecundum proportionemaadb;, igitur cum proportioaad
b comparataad proportionem c&aadb fit,ficut proportio c& a
ad a,& proportio c & aadafit, ficut proportio cada, &aada, &
proportio aad a habet rationem unius,igitur proportio aggregati
.caddb eft produdta expropottioriec ad a plus monadein propor
tionem a ad b,quod erat demonftrandum. :
Propofitio quadragefimaquarta;

Si fuerit proportio motoris ad id,quod eft haximum non mos
tens & fpatium, & tempus, nota erit etiam reliquorum nota.

Sape contingit,ut quing homines moueant nauim, & {patium
ad fempus notum ; & etiam cognitum maximun, quod mouere
non poreft. Sit ergd anumerus hominum,b na- ,
uis, cmaximum , quod non mouere poteft,d | 2 € d f ﬁ
tempus, ¢ {patium, f motor alius [iue numerus -
hominum notus,& g tempus,dico,quod h{patium notum erit,feu
norir g tempus, & h {patium, dico,quod erit f motot,feu numerus

o

hominam -
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hominum notus. Quoniam ergo notum efta & ¢,quia eft xquale
b, igitur proportio a ad b notaeft:fed fuxtaillam amouetbind
tempore per e fpatium, igitur per pracedentem, utfad aitaipat
ad cind tempore.' Sed per eadem ut temporis d ad fpatiumillud
itagad h,ergo cumnorafintd efg eritetiam h,& ita conuertendo.

Proboﬁdo quadragefimaquinta,

Rationem ftaterz oftenndere:
- cow,  Archimedesnititur huicfundamento,quod pondera, qu

portionem muniam habent, ur diftantiz 4 libellaa, quafufpens’

duntur,zqualiter ponderant,fitergolibellaab, & fufpenfainacen
trum mundi ¢, ad quod dirigitur pondus, &liquet, quod ipfum
nori feinclinabitex uigefimatertia propofitione, Si ergo ponantut
locolinezbd in e&:E&ﬁt praportioeb iy

ad b f,ut g ad h,dico',quod erit 2quili-

brium,per eandem enim h imoucbiturink, 3
{¢ilicer ut perueniatin rectam a;d, i enim

non effet {fufpenfum h , moueretur in res £ Ml f
&ta ch per eandem,quia ergoretinetur,mos  [1h B
uetur per obh’c&xfm hk, & fumaturin pros .
pinquum punétuminb e,&ninzquali dis v3
{tantiain ef, quiaergo eb.totum mouetur d[‘_I]
eadem ui in fingulis partibus, quiaapons= ‘

dereh,& inhmouetur per h k in m perm

p,ergo qualis et proportio magnitudinis h k admp, talis eftuis
inmpaduiminhk & itainb eritpeneinfinita:quia quanta uiexs
tenditur ex h ink tanta punéa b , fe circumuertit ergo propors
tio hypomochlijad {patium , uelut roboris ad robur,at eademno

ad h k, eft enim n 0 2qualis m p,&nb,&b m xquales, utuero gad ,

h,iacbadbfiergoutebadbfitauiriumnoadhk, ut igitur gad

h,itaniriummpadhk:ut etiam g 1 ad no,itauiriumfbad nb.

S 2 namidem pondus fcilicet g mouet totam b f, igitur ut g fe habet

o-14% adno,itahadmp,fedmp g(n o funt =quales, ergo tanta eftuis g

infquantahine.

cor.x.  Exquo patet,quod hypomochlion moueretur infinitaui fi pﬂf‘
fet effe punctus:fed quia in extfema fuperficie cylindri, ided poteft
aliqua ui retineri.

cor”.2.  Etfi quis poffet capere haftam in extremo puncto,non poflet
eam mouere,etiam quod haberet robur infinitum, quia ab 2qu
non fitmotus per trigefimamnonam propofitionem.

corm 3.  Etlibellanihil retinet nifi quantum eft pondus eius qund s

ple
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pit ad centrum peruenire , & pondus ei appenfum hon prohiz
bet motum, eriam fi effet infinicum, nifi quatenus non uule recedes

reex directo ceneri mundis& ur grauac hypomochlion faciens imis
prefsionem,

Etfiterratota eflctappenfapolo, moueretur magna ul; quonia Cors. 4.
am uis eadem eftin polo,quzin circulo tote ®quinodtij. _

Eerota,quanto uelocius motetur in ambitu, tantomi Cor®. 54
norem habet uim:{ed propter aérem , qui fecum circums
fertur;mouenir magno imperu, & magnas facitlefiones. v/
Ideo hocin cone non accidit, i -

Ex quo patetratio eleuandi pondera magna per tras
ﬁcm,u:iluae_uidzs. - "

Propofitio juadragefimafexti,

Anfi aliqua proportio, & qualis inter animam, & uis
tas,& fua corpora confiderares
~ Declarauimus motum cceli effe uoluntirium, obfequente cces ¢ju;
lo per uirtutem in eo infufam.. In animalibusaurem & przcipug
in lomine notius efthoc experientibus nobis in ipfis:fed motus
hic,ut dixi fupra,miftus eft;ille uerg cceléflis ignotioreft. Cerfum Bropofis
tameii eft plen¢ obfequi coelum uitze,nec prorfus repughare. Sds '
let Ariltoteliimponi,qued fi addereur aftrum ccelo, quod ccelum
aut quiefceret,aut rardius moueretur; quod éft; ac fi diceremus,
quod homo paruus i fierermaior, non effet adeo agilis,tanquam
morus illti éflerab externacaufa. Imo perinde effer, acfi quis dices
ret,quod lapides magni minus uelociter defcenderent, quami pars
ui, Quin potius ut lapis magnus uelocits mouetur; quam pars
uus naturali moeu,& tardius prarernaturaliita ceelum motu uos
luntario, fi ita dici poffet 2equalius & maiote cium efficacia, quans
todenlius. Ecita fi Ariftoteles illud dixiffet,oftendiffer maonam
imperitiam.Ideo qualeiudicium debemus facere de Alexan L SR
Aueroe,quihoc ei ribuunt.legii enimin texeu Arabico rale quips T“:"c‘ w
piam.De Animalibus forfan poffec hoc dici,quonii,ut fupra dixiz ™
mus,morus ille miftus eft. Remanét ergo difficultas,quonii i mos
ws iltenon a proportione fit, quarenon eftinfinitus: & dico @in
animalibus tres funt caulze, una,quia eft miftus,& habet repugnan
tiam:{ecunda,quia eft deloco ad locum,mortus autem ccelieft in lo
€oitertia eft communis etiam caclo,et et quonidnon eft ratio finis,

atura enim divina non appetitmouere ta celeriter, Quid eft erpo
PPportio,ct ficultimi uoluncatis witg,ut obtemperet primz caufz,
ieo illud eft ultimir,§ mouer. Eft ai idem uelle;& poffe.In natura

- enim
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enin coeli eft ille appetitus, cuius principium eft uita:& eius uolun
tatis bonumipfum. Erideo hacproportio nd diuiditur. In animas
libusaurem non effuisillanifi,cum proportione,quia primum ins
frumentum,quod recipit, & eft{piritus uim habet determinatam,.
“etim fituirtas in Materiaide ndmouet nilfiédm certa proportio:
ne,ucluc lumenin medio infenoihabet proportionem nifi adlus
‘cem,fed uteftinillo,poteft effe remiffum,obfcurii 8 hebes:’ Quaes
ritur ergo quantitas illius?fidicas] quod, éfta hice: quaero'quantis
tas lucis,unde fitzforfan dicendum,quéd uclut inmotibus,quanto
denfiora funt corpora tanto mouent maioré nixu,8¢robore. Nam
- calorin materiz-augetur juxta illias quarttitatem +idem inTace, &
reliquis.Dico ergo proportionem efleinfinitam: ham fi corpus efs
- fetinfinitum & optime difpofitum infinita ui moueretur & agilis

tate,ut enim maius eft eo mé’idr)éé'iﬁrc's'_hhb'ét. i _

i ' Propolitio quallragbfimafeptima.” "
Si duo mobilia z2qualiter in eodem circulo fuxta proptios mos

- tus moueantur,produtum temporis circuittum inuicem erit 2

quale produtodifferentia temporum drénitus dudta intempus

coniundtionis primae, 1 i a0 T e
©”. . Sint duo mobilia a&b ineodempuns
&o,que xqualiter uerfus eandem partemi |
moueantur equalibusin tempotibus, inui’
cem tameninxqualiter | ita quoda inf&b
in gtempntihus abfoluanteirculum, & ho |
rum differensiafith. Dumitaqueaperficie | < "Lo.
circulumb perveniatin¢,igiturcdbeft dif '\ .
ferentia, qua fuperanda eft, & proportic ! '\
circuliad b cutgadf, quare reliquiad reliz '
quum,utrefidui ad refiduum,fcilicet eircus '~
liadcdb,ut 'g*z'dh',&"b cadcd butfad h,'coniungiu;tur igimﬂ'nk
tempore,eruntip kfgh omiologa, ut proddiim ex citculoinb ¢
diuifo per cerram 'quanﬁmttm%L cum cirailo' &b ¢ &'ed b diffes
rentia, & ficf produ&umrxfﬂi?;dico quod diuifi { per h exibitk
tempus coniundtionis primz, Gititag d locus coniun&ionis,dic®
igitur quod differentialp atfjipertranfiti ab,a & a,b in reditu excon
iunctione prima ad d eftunus'circulus completus, non énim pﬂf‘
{unt elfe plures;nam fequeretar, quod aaliquarido pertranfiffet b,
et (ic non eflet prima coniunctio;necpoteft effe minus,nam fic cum
a &b fintin d uleraperfettas ciraulationes uterque eoruim pertran
fivitarcum b ¢igitur nullo modo differentia poteft effe minor df"
culo,nequemaiorue declaratum eft,igitur eftunus circulus ad un*

gutrﬂ
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guem.Hocdeclarato ponaturm {patiim compofitum ex circulis
pertranitis ab a cum fpatio b d,étenim fpatium, quod pértranfit
b aconiunctionein a,ad coniundionem primamin d,& erit ¢x dex
monfiratis horum differentia circulus qui udcetur o, & fit p {pas
tium,quod pertran{ith in tempore eodern, in quo apertranfito, &
%ir q differentia 0,& p qirgin cireilo eft cd1 b,quiaigitur in eodem
temporeapertranfitm &b, n,eriemad n,ut aad b,& éadem ratios
neaadbicoad p,§g‘ftufexundédma quinti Budidis m adn,ute
ad p,quare éum o fit différentia mi &n,& q,differentia o & petitex
decimanéna quinti Eticlidis,m ad o,utoad q,&itacirculus eft ana
loguis inter fpatium pertrarifitum dmotore uelociori, & inter diffes
rentiam fpatfj qua accidit, dum ‘uelocior motor pertranfit circus
lim,id eft quod circulus a cd eft anale ous inter cd 1b , & circulos
pertranfitos 2 b a cum portioneb d: Reuerror z,gitur ad propofiz
tum; cum fit m ad o, utoad q,&mad o,urnadp,ex fextadecima

uinti Buclidis, erit ex undecima eivldémnadp,utoad q,quareex .
extadecima fexti Elementorum du@e 0,id eft circulo, feu maiore
numero in p {patiuth pertranfitumab,fed duéo fin o,& diuifo per
q differeritiam fpariorum, feu per h exibit i, feu fpatium quod
pertranific b ab una codiun@ione ad aliam quod erat demons
ftrandum. ' ML) : o 15 (31

Ex hocpatet,quod proportiotemporis coniun@ionis ad‘tems cor™
pustardioris motus circuitionis et ueluti temporis circuirus uelo
cloris motoris ad differentiam temporis motus tardioris ; & uelos
cioris motoris in uno circuitu, | '

w02 1l Propofitio quadragefimaocaus. .

Sitriamobilia ex eddem punéto difcedant, fuerint duorum,ac
duorum coriiunctionesin temporibus commenfis illa eria mobis
lia denuo coniungentur in tempore producto ex denominatore di
uifionis temporis maioris per minus in minus; aut numeratore
inmaius. _ , ot s

Sinttriamobilia 4,quod circuatin duobus annis bin quinque, Cond
cinfeptem.Dico quod primum redibuncin numero producto ex
feptem quing & duobus,quifunt numeri primi, & erit ille numes
rus{eptuagintaannorum.Nam in feptuagintd annis a perficiet tris

gintaquingg reuolutiones b quatuordecim,c décem:: ergo redibiie
Perperfectos circuitus ad idem pun&um. Oftérido mods quod
honante:nam fific:fic,utin trigintaquinque annisigitarb & c pers
ficient perfectos circuitus,ergo redibutad idem punctum,a autem
non redibit,quoniam eius circuitus non numerat trigintaguing
aliter nomn fuifler {eptuaginta’minimus numeratus abab ¢ cum

‘ D ego
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ergoiam fupponatur numerariab & cnonnumerabitur aba, ere

goanon perficiet circuitus,ergo non redibirad primum locii,ergo

non eritiunctus cumb & c. Quod fi dicas ab c coniungi in decem

{eptem annis numero non numerato ab ali

quoillorum temporum,auferantur perfes

¢tz circulationes, & remanebut dimidium

ex a,duz quint® exb,tres feptima ex c,igi»

tur oportebis ut ha portones fint 2qua=

les,ut poft perfectas circulationes inidem

pun&tum,cSueniant,ergo -& ;- &2 =quis

ualebunt, quare proportio 7 ad3&5ad2

&2ad1,eft una,quare permurando 3ad2

ut 7.ad 5,fed 7 & 5 funt contra fe primi,ergo in fua proportione mi

nimi perdictain Ecptimo Elementorum:ergo tria,& duo non funt

in eadem proportione. Rurfus dicantur conuenire inannis quas

tuordecim cum dimidio , ergo in uiginti nouem conuenient ite=

rum:ergo per fecundam partem erit feptem ad unum,utduoad

unum, igitur permutando unius ad unum , ucfeptemad duo,fed

unum elt zquale uni,ergo duo erunc zgualia {eptem.Rurfus dica=

mus;quod in tempore annorum B: quadrata decem fimiliter aufes

ram integras reuolutiones,quas potero,& erunt Rz 2;-m: & reg-&

® = equalia.Hicuides infinita fequi inconuenientia,qua longum
etnumerare,nam feptem effet 2quale quing,& proportio recifi

ad potentiarethe,ut numeri ad numerum. Igitur non conueniunt

ante feptuaginta annos. :

Ex hoc lge;uimr, quod nullibi conuenient preterquam in cos
dem puncto, cilicetin quo ab initio coniundti fuerunt.

Sequitur denuo ex propofitioneipfa repetita, & primo corrolas
rio,quod nullibi alibi conuenient quam in dato primo punco,in
quo coniunctifuerantab initio etiam ufg in 2ternum. ;

Sitrurfus uta circuatin annis duobus cum dimidio , b in tribus
cum tertia parte, cin quatuor cum quarta parte ducam perfuos
denominatores,& eritutain quing annis.b in decem,c in decems
feptem circuant,& redeantad idem pun@um,& quia quinque nus
merat decem,& decem , & decemfeptem funt numeri inuicem pris
mi,ducam decemin decemfeptem fiunt centum feptuaginta, Con=
ftacigitur cquadragies,b quinquagies femel , afexagies octies cirs
cumuerti,& rediread idem punétum:ergo rurfus coibunt poftros
annos in eo,dico modo,quod non ante: nam fi non fit,utin trigins
ta tribus annis. gratia exempli,aufero decemfepte,decem , & quins
que, & relinquentur fexdecim tria & tria, & rurfus ex {exdecim wres
circyitus
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circuitus ¢, & relinquentur ;%—féqﬁttuti tur,ut fic proportio 17 ad
13,& 2-ad }- & 3t-ad 3 eadem, & ita ¥, £-& Peadem fi iam fupporis
musi7 &1o eA‘e primos inuicent, ut in fecunda demonftratione,

Igitur fequuntur eadem corrolaria,quz dicta funt.
Propofitio quadragefimanona. '

Propofito mobilis in circulo drcuitus tempore,datadp ratione
diftantiz ab illo mobilis circuitum inueriire,quod ex eodem putis
¢to difcedens cum alio mobiliin dato pun&o conueniat fub quo=
cungg numero cireuituum sempus quop coniunctionis.

Sitin circuli peripheriaapuctus, quicir
cuat 2quali motuChocenim femperintels -
ligitut)in b tempore:& fit datus pundtus ¢’
in quo difcedens € mobile ex confun&ios
ne cum a polt certos crcuitus proprios,
autetiam (ineulla circuitione perfecta de-
beat conuenire: Volo {cire tempus circuiz
tionis e: & ctiam tempus coniunctionis.
Sitergo primum urabfg circuitione ullae, a debeat comprehens
dere ein ¢ poft numerum circuitionum ipfius 2, quifitfnam fia oc
currit e in prima circuitione ipfius e, igitur a mouetur uelocius
quam e,cum ergo debear attingereipfum e,necefle eftuta pertrans
feat prius perpun&um ex quo difcefsit antequam redeat ad cons
iun&ionem e:ergo perficiet faltem unam circuitioiem. Ducemus
ergo f inb,& fiet g tempus circuitus aut circuituum a, & quia fpas
tium a cdatum eft, fitb temporis circuitus aad h, uelut circuli toz ;
tiusad ac,& iungatur g cum h & fiatk. Fiat quoque, ut monadis Pe.1e-Fe.
ad h,italad monadem,& ducaturlin k,& fiatm : dico m effe temz
p@s circuitiis e.Conftat enim exfuppofito, quod k eft tempus o=
tum in quo a peruenit poftb circuitionesin ¢, fi ergo ¢ moueretur
perm tempus totum ex fuppofito perficeret circuitum, at quia cirs
cuitus ad a cutmonadis ad h,igitur etiamut 1 ad monadem , ergo
proportio circditus ad a ,utm ad monadem:ergo fiin m tranfitto
tum circuitum in monade tranfitac: fed monas dua in k facit k;
igitur e in temporek peruenictin ¢, quod erat demonftrandum.
lgroponatur modo tempus reuolutionum e ipfumd: eodem mos Per 1 t.0k
doagemus ducendo fin b fit g,addaturh & fiatk, dividatur k per
aggregatum d & a ¢, & exeatrm,(idem enim eft dividere per aggres
gatum d & h,& multiplicare perI)dico ergo utin demonfiratiorte
priore, quod m eft tempus circuitus e. Nam cum k flt tempus,in
quo a poft cireuitus f peruenit ad ¢,ergo diuifo ipfo Eto tempore

. 2 per




B

40 ~ HIERONYMI CARDANI

pernumerum revolutionum d,& partem reuolutionis exibit tema
Pus unius reuolutionis. | :

- Exemplum primiinrepauld obfcuriore:fitf4 &b 22 & ac*,du
cemus 4 in 23-fit 10,adde £ 6 quod eft 2 fit 12,dinide per feu mul:
tiplica per ~quod idem d‘,ﬁ: 15 circuitus e,in quatuor ergo circuis
tibus, & £ qui funt duodecim anni peruenictaad ¢,& in duodecim

annis ¢ peruenietad ¢,nam 12 funt £ipfius 15. Similiter in fecundo

Cor™,

Per Corm,
precedentis,

cafufic f 4 ut priusb 25 ac,ducemus 4in22 fitg, addemusip h
portionem b qualis a ceft totius circuitus,id eft 1, eft aucem & 222
fient 93, fimiliter ponatur d 5, & quiaa c eft 2 erunt 22, divide ergo
95 id eft 32 per £ exeunt 33 tempus reuolutionis ¢. Quinque ergo
reuolutiones e erunt 37 addita feptima parte, qua'eft 25 fient-5i¢
feu 7, &funtanni 9% feu 92, ergo in tanto temporea faciet: quas
tuor circuitus, & feptimam partem, & e quinque circuitus, & fes
ptimam. :

- Exhocpatet,quod non conitngentur in alio loco,neq alio tem
pore ante preedi¢tum tempus.

Propofitio quinquagefima.
2 Omnes circuituwm portiones in eiufdem temporibus repetunt.
Sine in circulo abcdefg:a&biundta, &inprimo congrefiu

iunganturin ¢,in fecundo in d,in tertio in ¢,in quarto in fin quinto
ing,infexto in h,infeptimoin k,in o&tauoin L. Ei fic deinceps ciig
tempora (int 2qualia,erunt & circuitus totidem numero , & excels
fus 22quales etiamac, cd, deef, fg.ghhk,
k1. Et i aggregatumafcilicet circulorum, < L'l
& portionis fuerit commenfum circulo, & / &
itade b erunt omnia cGmenfa ad circulum,

& mam interfe. Etfiinterfe aggrtgatg,utl : ‘i‘lh %7,
portiones erunt, & eodem modo reliqua. \ :
Etquoniam circuli circulis commenf funt: g
fiportiones eruntinuicem commenfz eriir, 2 {,

& roti circuitus cum partibus commenfi, &

finon commen(i,neque eruntinterfe,neq ad circulum.Ex f totum
{patium cum circuitibus ericunius generis,erunt duplicara, & iz
plicara, & quadruplicata eiufdem generis: quare cum fpatiaip@
detractis circuitibus uelut rhete habeant naturam recifi, & fpati2
ipfa tota fint eiufdem generis,erunt fpatia, quz relinquuncur-eiuf
dem generis.Erunt tamen incommenfa neceffario, fi partes fuerint
incommenf{z toti.Ponatura ¢ incommentfa tori circulo dico,quod
aketid eft incommenfa toti circulo:& etida k,& k ¢. Quia enimac
eltincommenta circulo,& k a cum teto circulo femel eft commens
i faac
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faa c,quia multiplex ei.igitur cum circulus,&a k dinidanturin Cif2 per, 4. deci
culum etak,& circulus it incommienfus circitlo,cum ak erit aggre mi Element,
gatum ex circulo,& a k inconimenfumipfiak,& ak pariter iricom ,
menfacirculo. Rurfus quia-akglljﬂc'.imm,mﬂa circhilo cumak,& ﬂufdc:r
civculus cum a k fiemultiplex ad a ¢; erit ak incomimienfaa c,quiare |

crit € k incommenfa ak & ac, & circulo additaak. Si ergo ac fit :;r::'
commentfa circulo ,erunt omnes portiones € genere numeri, Xfi
potentiathete erunt smnes , uel potentia rhete, uel circulis detraz Ay
Gis,utak &alrecifa: & a cficporentia fecunda rhete,id eft radix cu ey
bica erunt omnes ¢ d,d ¢,e f,potentiafecundarhete,erradices cubi
ca numeri,feu latera corporum rhete,a k uero & al ; & huiufmodi
in infinitum recifa potentiarhete. STt sk o
Exhocpatet,quod cum circulus pofsit diuidi in infinita genéz co,

ra quantitatum,quanon funtinyicem commenf{x cum@@ coniunsz Per pemuis
Giones hae femper in codem genere maneant, quod infinitd pun= "‘!’“E:ﬁ;{‘;
&a, &infinitis in fpecdebus quantifatuni remaniebunt in quibus a o )
&b in perpetuum nuriquani conuenient. Velut i coniunctio priz
ma fiat in R cu.alicuius circuli,nuriquam conuenient negin me=
dictate;neg in quarta parté,necld&aliﬁ,ntd tertiagiec fexta,nec nos=
na,nec quinta,nec decima,& fic de fingulis in genere commenfa
rum toti circulo . Nequein e quadrata Juel Juel - negri g uel 55,
neginR3m: 1 nec m:Re3NeCinRR 2 aut3aut7 nec mR: relas
ta-alicuius numeri, nec in2m: R cub, 3 nec2m:Re cub. 4,&fic.
‘!caqs' h . ) 2 K ."} ‘
e . Propofitio quinquagefimaprima.

‘Operationes dictas exemplo dedlarare. i '
. Supponamus iri circulo pradicto acx: 7 conftat,quod effenor ¢y,
potelt,quiarz 7 cft maior pjlpj}?.dg,ide'o. toto circulo,quarenon po
terit effe pars circulifed referetur ad quantitat certam,uelut quod

circulus fic1o.{emperergo diuidemus &2 7, feu eam portionem per
10 quarititaten circuli & exibit i 2 8¢hacerit portio circuli, &ita
fi portio fit g cub. 16, dinidemus & cub. 16 per 10 exibitge cu X,
ita dealijs. , ST E bt
Sed cum ex repetitione crefcat portio illa,donecexuperet mos
nadem,aut aliquem quemuis numerum detracta mdnade aut nue
fero circuitutm habebit rationem recifi. Velut Bz % quater fums
peacfliciers 22 Echoc eft potentiarhete, {ed fi quisauferatmona=
dem fietre 22 m:1,& hoc eft recifum r{cilicet v piRe Vi miRe Efedta
men uere eftlineamedia. JRERE, : J
_ Quod uerd non contingat coniungi in alio loco. neque tems
pore fi,utabiunganturinc, & fitreuolutio a triplexintegra, &b
: : "3 fexcuplex,




* Egdico quod non prins, neque in alio
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fexcuplex, & tempus torum decem annorum :ita ut ac ft tertia
pars circuitus, 8¢a circuitus tres anni, & quia circuitus b funt fex
cum tertia,dividemus decem per 6 exit

PUncto.Sienim primimin codem puns
¢to, &, gratia exempli, in quatuor annis
congruitenim, & b dicamus quod per=
egerit duas reuolutiones cum tertia, hoc
enim eft neceflarium, fi debet peruenis
re ad ¢, & erunt annitres, & Z nonergo
anni quatuor . Cum enim tempora i-
uerfa diuiduntur per numeros habens
tes proportionem erunt, qui prodeunt |
numeri in eadem ratione. Diuifo ergo | Decem Quatuor

: I l 33 l 15 2/%

|

10 per1 Sexit 6 1, & diuifo 4 per1 2 exit
2 Sigitur 6 +-ad2 2 utroad 4, igitur >
non poteft cffe xquales-. Si enim per
pracedentem repetuntur,ergo non pof
funtredire,doneciterum coniunganturinipfo a. Sienim aliter fit
ut ex ¢,igitur e c eft 2equalis a ¢ pars roti, quod contingerenon pos
tefl. Sinuero coniunétio fiatin d, igitur per pracedentem de eft
parsa ¢ fubmultiplex quomodolibet, quare non fuerunt affum-
pti primi numeri. Velutiin exemplo conftituimus, quoda, &b
conueniunt in ¢ in decemannis, & a ceft tertia pars circuitus ¢ ers
%ﬂ in triginta annis conueniuntina, & in quadragintarurfusin.c.
1 ergo quis aflumpliffer quadraginta annos ab initio pro cons
efﬁ:, & diuififler per 1 2 exiret25%,& fi per3 exiret 13 -, & manis
eftum eft, quod uterque numerus poteft diuidi per eundem nus
merum,utpote 4 & exit numerus cam eadem parte feilicet 6 +—&
3~5-€rgo conuenientante,non ergo affumpfifti minimosin ea pros
portione. llli autem nequaquam amplius diuidi non poflunt ¢os
dem modo.

Propofitio quinquagefimafecunda.

) LY
Triamobilia coniun&ain eodem pundto,quorum duo, & duo
conueniantin partibus incommenfisinter fe,in perperuum in nuls
lo unquam pun&o conuenient.

Sinta b c iun&ta, & primo iungantura & b;iterum ind & b,&
cine,&fintad,a eincommenfz, dico quod ab ¢ nunquam cons
uenientin aliquo puno,feu primo, feu alio 4 primo: fi non cona

. L ueniant
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ueniantinf, eruntergoin g tempore res |
uolutiones integr,& portio a finflper.
Etquia hze conftituuntur per congreflus
b com a, & funt fpatiaad, &b cum ¢, &
funtfpatia efigiturfpatium a feric ex ges
nere quantitatisad, & ae per quinquas
gelimam, harum ergo erunt commenfa;
quodeeft contra fuppofitum. Ft harum
propofitionum principium eft traditum
a Campano Nouarienfi Budidis expofitore , in quodam ﬁi!clh

nonedico qui diligentia patris mei Facij ad me peruenit,
Propofitjo quinquagelimatertia.

Circulorifein aduerfum mouentium proportionem declarare,
Sitorbisab cuius cen= '

censrum ¢, manubrium ¢
dfefeuuero tan gat circu
lum g’ feu more gemmas
feulpentium: aligetur als
teri orbifuniculo alb, &
fic in uertice axis k m orz
biculus folidus autfemis
drculari forma m , dico
quod proportio motus a
b ad motum m eft produ
taex duabus proportio=
nibus ¢ n femidimetiétis,
& femidimetientismad k
o quareut redtangulicn
in dimidium dimetientis o " R
mad quadratum o,ut enimlab ad o 1 orbem,id eft peripheriart ita
cnad ok, quoniam o Imouetur toties in una circuitioneab,quos
ties peripherido | continetin peripheriaab,ergo quoties okcon-
tinctiir 11 ¢ n toties in una circuitione ab ol drcumuertitur, fed
quoties circumuertitur ol roties etiam m,quia utergg mouctur €os
dem circuitu km axis, ergo quoties m circumduditur in circuitaa
biodes o k contineturin cn, ergo fi fiat comparatio femidiametri
maden, erit producta proportio circuitus ab ad circuitumm ex
Pportionecnad ok, et femidimetientismadidéok, ergo per 26
portio numeéticircuitus unius p alteri eft, utre@angulifub ¢ n,
femidimetiente m ad quadratum k 0,quod erat demonftrandit,
‘Manifeftum eft aurem ex ipfa fola con?h'rutiOnc,quod fabmoe ;-
o % D 4 wetur
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uetur furfum i dextro in finiftrum in inferiore parte, mouebitur
finiftroin dextrum,& uterg circulorum g &k in fuperiore parte,
& in inferiore mouebitur contrario moru,{cilicet in fuperiore a fini
ftro in dexrrum, & inferiore a dextro.in finiftrum, illi uero duo or-
bes fimili motu mouebuntur tam in parte fuperiore,quam inferios
re, & proportio motuum eorum inter {e erit uelut dimetientium
eorundenn. g R

cor®.z,  Rurfus cumab circumuertatur cum manubrio ¢ d fe,tanto uelo
cius circumuertetur,& in ea proportione,qua d f continetur in cn,
& in eodem tempore,in quo manubrium circumuertiturin codem
anis Circumuertitar, & orbis, ut dictum eft, ergo in eodem tempo=
re,in quo axis circuntuertitur in eodem orbis : ergo tanto tardius
uidebitur moueri axis ipfo orbe, quanta eft proportio minorisin
aqualitatisipfius axis, feu ambitus , feu femidimetientis ad ambi=
tum,{eu femidimetientem orbis.
Propofitio quinquagefimaquarta.

Proportio circuliad fuum diametrum per fimilituding eft quar-
ta pars peripheriz.Rurfus@ eiufdem circuli ad peripheriam diame
tri quarta pars. :

co”,  Quoniam enim fuperficies circuli,utab
Archimede demonfiratum eff;fit ex dimie
Per 1 6.[% g diametriin dimidiit peripheriz erit,ut
ti Element. ; £3 o
cadem fiat ex tota peripheriain quartipar |, a
tem diametri,& extota diametro in quars |
tam parté peripherig. ergo proportio areg |
circuli ad diametrum per fimilitudinem
Per 2,diff. eft quarta pars peripherig,& pportioareg |, |
ad peripherid eft quarta pars dimetientis,quod erat probandum, ,
Propofitio quinquagefimaquainta. :
.-Proportionem ﬁl@mmtmpﬂordﬁes fuppofita quali
proportione in ordinibus per quantitates, & proportiones des
monlitrare. bt
o b .JGa,lEeius libro gtrinto de Simplicibus medicamentis, quem fes
Capult. quuti funt alij medici,ponit quatuor ordines medicamentorix iuxe
ta qualitates c%:ﬁigidf:ﬁcﬁ,& humidi, & primus eft cum medis
camentii non {entitur quale fit licet operetur,uelut camgmelon,abs
fyn;b‘}{nllm,& oriza:{ecundus eft,cum fentitur, fed non laedit, utnux
myriftica, faluia; ozimum : tertius elt cum fentitur , & ladit, fed
non, deftruit, neque corrumpit corpus, uelut affarum apium ftas
phifagria, cappares, myrrha, ruta: quartus eft, cum deftruit nes
lyc pyretrum, piper, euphorbium caepe aggrefte, & finapis,cinas
S St @ momum






